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머리말 


위대한 령도자 김정일원수님께서는 다음과 같이 지적하 
시였습니다. 

작 기초과학교육에서는 수학교육을 감화하는 것이 특별 
히 중요합니다. 수학은 모든 자연과학의 기초의 기초입니 

다》(《김정일선집>제1 4 권, 386 폐지) 

위대 한 령 도자 김 정 일원수님 께 서 가르치 신 바와 같이 기 
초과학교육에서 특별히 중요한것은 수학교육을 강화하는것 입 
니 다 • 

모든 학생들을 높은 과학지식을 소유한 혁명 인재로 키우 
는 사업에서 수학교육이 차지하는 위치는 매우 중요합니다. 

지금 우리의 생활 그 어디에서나 과학기술의 발전에 의 
한 눈부신 변화들이 련이어 일어나고있습니다. 지난 시기에 
는 수백，수천년을 두고도 이록할수 없었던 과학적진보가 오 
늘은 짧은 기간에 이룩되고있으며 새 세기 21세기는 수많은 
과학기술인재 들을 요구하고있습니 다. 이러 한 발전을 이룩하 
고 새것을 낳게 한 그 기초에 바로 사람들의 뛰여난 수학적 
사고력 과 사물현상을 옳바로 리해 하고 분석 평 가하게 하는 높 
은 지적능력 이 놓여 있습니다. 

우리는 우리 나라 현실에 맞게 보통교육부문의 수학교육 
을 한계단 더 높이는데 도움을 주기 위하여 《풀수록 재미나 
는 수학문제풀이 1> 을 출판하였습니다. 

이 책 은 학생 들의 사고능력 을 키 워주고 배 운 내 용을 공 
고히 하며 그것을 응용할수 있게 하는데 중심을 두고 서술하 
였습니다. 또한 보통교육부문 학생들의 특성 에 맞게 물음을 
제시하고 그에 대한 해답을 찾을수 있게 설명을 줌으로써 내 
용을 흥미있게 구성 하였습니 다. 

책 에서는 학생들의 과외 학습목적 에 따라 교과서내용외 에 



새로운 내용들도 학년파 나이에 맞게 주었습니다. 

보통교육부문의 교원들과 학부형들을 비롯한 여러 독자 
들이 이 책을 리용하면서 책의 내용을 더 욱 풍부히 하고 련 
이 어 나오게 되 는 <풀수록 재미 나는 수학문제풀이 >집 필 에 도 
움이 되는 좋은 의견을 보내주기 바랍니다. 


제1절. 수들사이의 규칙 따져보기 


이 절에서는 수들사이의 변화규칙을 어떻게 따져보겠는 
가를 보기로 합시다. 

실 례 1. 다음의 매 수들사이의 변화규칙을 따져보고 
빈칸에 알맞는 수를 써넣으십시오. 

(1) 5,9,13,17, ( ) 

(2) 10, 12, 16, 22, ( ) 

(3) 1，4,9，16，( ) 

(4) 2, 4, 8, 16, ( ) 

(5) 4, 5, 7, 11，19,1 ) 

따져보기와 풀기 

수들사이의 변화규칙을 따져볼 때 일반적으로 이 수들사 
이 에 같은 넉셈을 진행한 다음 계산결과를 비 교하여 규칙 을 
찾습니다. 

(1) 이웃한 두 수들가운데서 뒤의 수에서 앞의 수를 덜 
면 차가 모두 4입니다. 


5 9 13 
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그러므로 17+4=21을 빈칸에 써넣어야 합니다. 
(2) 이웃한 두 수들가운데서 뒤의 수에서 앞의 
어 볼니 다. 그것 들의 차는 차례 로 2, 4, 6입 니 다. 


수를 덜 




그러므로 22+8=30을 빈칸에 써넣어야 합니다. 

( 3 ) 1=1 X 1，4=2 X 2, 9=3 X 3, 16=4 X 4 이 므로 다음 수는 5 
X 5=25 입니다. 그러므로 빈칸에 25를 써넣어야 합니다. 

( 4 ) 2=2, 4=2 x 2, 8=2 X 2 X 2, 16=2 X 2 X 2 X 2 이므로 다음 
수는 2 X 2 X 2 X 2 X 2=32 여야 합니다. 그러므로 빈칸에 32를 
써넣어 야 합니다. 다음과 같이 따져볼수도 있습니 다. 두번째 
수부터 시작하여 앞에 있는 수의 2배가 뒤에 있는 수로 되므 
로 빈칸의 수는 16 x 2=32 가 되여야 합니다. 

( 5 ) 5-4=1, 7-5=2, 11-7=4, 19-11=8 인데 1，2, 4, 8을 
보면 앞에 있는 수의 2배가 곧 뒤에 있는 수로 됨니다. 그러 
므로 8의 뒤에 있는 수는 16이 되여야 합니다. 그런데 
19+16=35이므로 빈칸에 35를 써넣어 야 합니다. 

실례를 든 수들의 변화규칙을 따져볼 때 이 수들에 어떤 
셈법 을 실시한 다음 계산결과를 차례로 리용하여 새 수들을 
얻 고 이 새 수들사이 의 변화규칙 을 살펴 봅니다. 그러 면 수들 
사이의 규칙을 찾을수 있습니다. 

실례 2 . 다음 수들사이의 규칙을 찾고 빈칸에 알맞는 
수를 써넣으십시오. 

(1) 8, 14, 10, 12, 12, 9, 14, 5, _，_ 

(2) 1，1，2, 3, 5, 8, 13, 21，- 

(3) 1，2, 2, 4, 8, 32, - 

(4) 1，1，2, 6, 24, 120, - 

(5) 5, 14, 41, 122, - 

따져보기와 풀기 

(1) 이 수들사이 의 특징 은 큰 수와 작은 수가 엇 바뀌여 
변하기때문에 작은 수로부터 큰 수로, 큰 수로부터 작은 수 
순서로 놓여 있지 않습니다. 그러므로 이웃한 두 수사이의 관 
계를 생각할것이 아니라 이 수들을 다음과 같이 갈라서 생각 
합니다. 





즉 8, 10, 12, 14, -와 14, 12, 9, 5, 一로 놓습니 다. 
8， 10， 12， 14， - 
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그러므로 두 빈칸에는 (14+2=)16 과 (5 _ 5=)0 을 써넣어 
야 합니다. 

(2) 이웃한 두 수의 차를 계산해서는 규칙을 찾을수 없습 
니다. 이 수의 배 렬규칙은 다음과 같습니다. 서로 이웃한 두 
수의 합이 그 뒤에 있는 수와 갈습니다. 실례를 들면 1+1=2, 
1+2=3, 2+3=5입니다. 그러므로 빈칸의 수는 (13+21=)34 
입니다. 

( 3 ) 이 수들의 배 렬규칙은 다음과 같습니 다. 서로 이웃 
한 두 수의 적은 서로 이웃한 뒤에 있는 수와 같습니다. 실 
례를 들면 

1 x 2=2, 2 x 2=4, 2 x 4=8, … 

입니다. 그러므로 빈칸의 수는 (8 x 32=)256 입니다. 

(4) 첫번째 항에 1을 곱하면 두번째 항，두번째 항에 2 
를 곱하면 세번째 항，세번째 항에 3을 곱하면 네 번째 항 … 
이 됩니다. 그러므로 빈칸의 수는 (120 X 6=)720 입니다. 

( 5 ) 서로 이웃한 두 수를 살펴봄시다. 

5 x 3-1=14, 14 x 3-1=41, 41 x 3-1=122. 

즉 서로 이웃한 앞에 있는 수에 3을 곱하고 거기서 1을 
덜면 뒤 에 있는 수가 얻어집 니다. 그러므로 빈칸의 수는 
(122 x 3-1=)365 입니다. 

실 례 3. 다음 문제에서 수들사이의 규칙을 찾고 빈칸 
에 알맞는 수를 써넣으십시오. 

(1) 2 6 7 11 4 

4 4 () 1 4 

3 5 5 6 4 
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따져보기와 풀기 

(1) 이와 같은 문제에서는 행과 행(가로 i 
i (세로줄과 세로줄)사이에 있는 수들사이 
a ■니다. 이 3개 행의 수를 살펴보면 세벽 
째 행과 두번째 행의 합과 같습니다. - 

(5 x 2-7=)3 입니다. 

( 2 ) 4개의 렬들사이에는 제 1 렬，제3렬，? 
a ■이 제2렬에 있는 수와 같다는것을 알수 

빈칸의 수는 4+3+1=8입니다. 




( 3 ) 두 3각형안에 있는 수의 차(큰수에서 작은 수를 덜 
어낸 차)에 바론4각형안의 수를 곱한 적 은 원 안의 수와 같 
습니다. 그러므로 빈칸에는 (5_4) X 3=3 을 써넣어야 합니다. 
그밖에 도 여 러개의 풀이 가 있을수 있습니 다. 

( 4 ) 3개의 작은 원안의 수에 셈법을 실시하여 결과가 큰 
원안의 수와 같게 되게 합니 다. 3개의 작은 원안의 세수의 
합은 큰 원안에 있는 수의 절반입니다. 그러므로 빈칸에는 
(5+6+9) X 2=40을 써야 합니다. 

실례 5. 다음의 그림들에 있는 수들의 배렬규칙을 찾 
아 빈칸에 알맞는 수를 써넣으십시오. 


4 

7 

9 


11 

4 

7 

11 

14 



30 

9 



24 

60 

114 

15 

10 
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따져보기와 풀기 

수가 2 또는 2이상이 배렬되 였을 때의 규칙을 찾는 방 
법은 흔히 우로부터 아래로 내려가면서 생각합니다. 

(1) 행이나 렬이 우에서 아래로, 왼쪽에서 오른쪽으로 
가면서 2만큼씩 커지므로 빈칸에 10을 써넣어야 합니다. 

(2) 웃칸에 있 는 수는 아래칸에 있 는 수의 6배 입 니 다. 
그러므로 빈칸의 수는 19입니다. 

( 3 ) 웃칸의 수에 7 을 더하면 아래칸의 수로 되 므로 빈칸 
의 수는 16입니다. 

( 4 ) 웃칸의 수에서 1을 덜고 3을 곱하면 아래칸의 수로 
됨니다. 그러므로 빈칸의 수는 [(7— 1) X 3=] 18입니다. 

[설명] 

수의 배 렬 또는 무이 의 규칙 을 살펴보고 따져보는 방법 
은 대체로 다음파 같습니다. 

(1) 서로 나란히 있는 몇개의 수들에 대하여 같은 넉셈을 
실시하고 그 결과를 차례로 본래수의 밑 에 써서 새 수렬을 만 
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돕니다(일반적으로 이와 같은 수렬의 배렬규칙은 명백합니다). 
이 수렬을 따져보면 본래수의 배렬규칙을 알수 있습니다. 

(2) 때로는 주어진 수렬을 2개의 수렬로 가론 다음 그 
매개 수렬의 배렬규칙을 찾을 때도 있습니다. 

(3) 어 떤 그림안에 있는 수들을 따져 볼 때 그것 들사이 의 
무이규칙은 이 수들이 그림에서 차지하는 위치에 관계됨니다. 
여기 에 주목을 돌려야 합니 다. 

(4) 어떤 수렬 또는 무이의 배 렬규칙을 따져볼 때 한가지 
방법으로 되지 않으면 다른 방법으로 바꾸어 찾아야 합니다. 

(5) 수렬의 배렬규칙을 찾을 때 이 수렬의 모든 수를 리 
용하여 찾아야 합니다. 그렇지 않고 앞에 있는 몇개 수만 계 
산해보면 틀릴수 있습니다. 


련습 1 

1. 다음 수들사이의 변화규칙을 찾고 빈칸에 알맞는 
수를 써넣으십시오. 

(1) 64, 48, 40, 36, 34_ 

(2) 4, 7, 9, 11，14, 15, 19_ 

(3) 11，12, 15, _ , 27, 36 

(4) 15, 20, 12, 25, 9, 30,_, 35, 3, _ 

(5) 3, 8, 15, 24, 35, _ 

2. 다음 수들가운데서 규칙 에 맞지 않는 수가 한개씩 들 
어 있습니다. 이 수를 찾아내십시오. 

(1) 3, 5, 7, 11，15, 19, 23 

(2) 2, 5, 10, 16, 22, 28, 32, 38, 24 

(3) 6, 12 , 3, 27 , 21，10, 15, 30 

(4) 2, 3, 5, 8, 12, 16, 23, 30 

(5) % 4, 8, 12, 16, 32 

3. 다음 수들사이의 규칙을 찾고 빈칸에 알맞는 수를 써 
넣으십사 오. 
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수는 7 x 7- 1=48입니다. 

2. ( 1 ) 15 . 

15를 내놓고 나머 지수는 모두 씨수입 니 다. 

(2) 5. 

5를 내놓고 나머지수는 모두 짝수입니다. 

( 3 ) 10 . 

10을 내 놓고 나머 지수는 모두 3의 배 수입 니 다. 

(4) 16. 

이 웃한 두 수의 차는 모두 1，2, 3, 4, 5, 6, 7이 됨 니 다. 

( 5 ) 12 . 

12를 내놓고 나머지의 매 수에 2를 곱하면 모두 그 뒤 
에 있는 수와 갈게 됨니다. 

3. (Dm. 

가운데 있는 수의 량쪽에 있는 두 수의 차는 가운데 있 
는 수의 2배입니다. 

( 2 ) 2. 

매 행 에서 첫번째 수와 두번째 수의 차의 2배 는 세번째 
수와 갈습니다. 

4. (1)2,4 

두 손에 있는 수를 계 산하면 머 리우의 수로 됨 니 다. 두 
손을 들었을 때는 더하여 머리우의 수를 얻고 한손을 들었을 
때는 그 차가 머리 우의 수로 됩니 다. 

(2) 1,4 

두다리에 있는 수에 알맞는 셈법을 실시하여 머리우의 
수를 얻습니다. 두 팔을 모았을 때 두 발우의 수의 차를 2로 
나누면 머리우의 수로 됩니다. 두 팔을 벌렸을 때 두 발우의 
수의 차에 2를 곱하면 머리우의 수로 됩니다. 

( 3 ) 5 

두 3각형안에 있는 수들의 차를 두 4각형안에 있는 수 
의 차로 나누면 원안의 수로 됨니다. 

(4) 70, 150, 62 

량끝에 있는 두 수의 합은 가운데 있는 수의 3배입니다. 
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제 2 절. 산수식의 빈칸재우기 


이 절 에서 는 넉셈식 에 있는 4각형 으로 표시 된 빈칸에 
알맞는 수자를 찾아 산수식 이 성 립되게 하는 빈칸채우기 문제 
를 살펴봄시다. 

이 와 같은 문제 는 매 우 흥미있는 문제 로서 학생 들의 론 
리적사고능력과 추리능력을 키워주는데 도움이 됨니다. 풀이 
과정에 렬거법，채치기법，실험법，반증법 등을 종합적으로 
써야 합니다. 

다음과 갈은 세 단계로 나누어볼시다. 

첫 단계 : (문제 의 파악) 수학문제풀이 의 일 반적 인 경 우와 
마찬가지로 무엇보다도 문제를 잘 파악하여 야 합니 다. 이것 
은 문제를 정확히 따져보고 산수식에 있는 수를 결정하는 바 
탕으로 됨니다. 

둘째 단계: (기본고리선택) 문제를 정확히 파악한 기초우 
에서 정확하게 생각하고 산수식 에서 쉽게 찾을수 있거 나 또 
는 기본고리로 되는 빈칸을 찾아내야 합니다. 이것이 빈칸을 
채우는 기본고리로 됨니다. 

셋째단계: (빈칸에 써넣을 수의 결정) 기본고리로부터 시 
작하여 산수식 의 주어 진 조건 에 알맞는 수들을 결 정하여 야 
합니다. 

이와 같이 세 단계를 거치면 정확하면서도 재빨리 알맞 
는 수들을 결정할수 있습니 다. _ 

실례 1 . 산수식 D 81+ D 5 DD 94 □의 빈칸에 알맞 
는 수를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

따져보기와 풀기 

(1) 문제의 파악 주어진 가로산수식을 세로산수식으로 
고쳐 씁니 다. 

□ 8 1 
+ □ 5 □ 

□ 9 4 □ 
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이 더하기산수식에서 두개의 더하는수는 모두 세자리수이 
고 두개의 더하는수와 합의 열의 자리수는 모두 주어졌습니다. 

(2) 기본고리선택 산수식의 열의 자리에 있는 세수 8, 5, 
4로부터 하나자리에서 열의 자리에 1이 올라가고 열의 자리 
로부터 백의 자리에 1이 올라간다는것을 알수 있습니다. 이 
로부터 두번 째 더하는수의 하나자리 에 있 는 빈 칸을 채 우는것 
부터 시작합니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 

① 하나자리에 써넣기 

하나자리의 수를 더한 합에서 반드시 열의 자리 에 1이 
올라가야 하는데 1과 9를 더하면 열 의 자리 에 1이 올라갑니 
다. 그러 므로 두번째 더하는수의 하나자리 에 9를 써 야 합니 
다. 그러면 합의 하나자리는 0입니다. 이때의 산수식은 다음 
과 같습니다. 

□ 8 1 

+ □ 5 回 


□ 9 4 ■: 

② 천의 자리에 써넣기 

합이 네 자리수이 므로 백 의 자리수를 더 하면 반드시 천의 
자리 에 1이 올라가야 합니 다. 그러 므로 합의 천의 자리수는 
반드시 1이여야 합니다. 

③ 백의 자리에 써넣기 

백의 자리의 두 수의 합에 열의 자리에서 올라온 1을 
더한 합이 19로 되여야 합니다. 그러므로 백의 자리에 있는 
두 빈칸에 모두 9를 써야 합니다. 이렇게 하면 모든 빈칸에 
써넣어야 할 수가 결정됩니다. 

답은 다음의 산수식파 같습니다. 

_ 8 1 
+ 因 5 回 
因 9 4 回 
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실 Ell 2. 다음 산수식의 빈칸에 알맞는 수를 써넣어 산 
수식이 성립되게 하십시오. 


+ □ □ 3 

□ □ □ 2 

따져보기와 풀기 

(1) 문제 의 과악 이 문제 는 두자리수에 세 자리 수를 더하 
여 합이 네 자리 수로 되 게 하는 더 하기산수식 입 니 다. 산수식 
에서 하나자리 의 두 수가 주어져 있고 하나자리수를 서 로 더 
하면 열 의 자리 에 1이 올라가고 열 의 자리 수를 서 로 더하면 
백의 자리에 또 1이 올라가며 백의 자리수의 합에서 1이 천 
의 자리에 올라갑니다. 

(2) 기본고리선택 우의 따져보기로부터 알수있는바와 같 
이 하나자리의 빈칸에 써넣을 수를 찾는것이 기본고리입니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 

① 하나자리의 빈칸에 써넣을 수를 결정합시다. 

이므로 하나자리의 빈칸에 9를 써야 합니다. 

1 因 

+ □ □ 3 

□ □ □ 2 

② 천의 자리 에 써 넣을 수를 결정합시 다. 천의 자리수는 
백의 자리수의 합에서 올라오는 수이므로 1을 써 야 합니다. 

③ 백의 자리의 빈칸에 써넣을 수를 결정합시다. 두번째 
더하는 수의 백의 자리의 수는 최대로 9일수 있고 합이 네자 
리수이므로 산수식의 열의 자리수의 합은 반드시 백의 자리 
에 1이 올라갈수 있 어 야 합니 다. 그러 므로 더하는수의 백 의 
자리수는 9여야 하며 합의 백의 자리에 0을 써야 합니다. 

④ 열의 자리 에 써 넣을 수를 결정합시 다. 
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산수식의 하나자리수를 더한 합에서 열의 자리 에 1이 
올라가고 열의 자리수를 더하면 또 백의 자리에 1이 올라가 
야 하므로 더하는수의 열의 자리 의 빈칸에 8 또는 9를 쓸수 
있습니다. 이 문제 에는 다음과 갈은 두 풀이가 있습니다. 

1 ■ 1 因 

+ B 因 3 + 因 因 3 

며며 回 2 回 因 回 2 

실 례 3. 덜기산수식 5 6 □ 7= □ 94의 매 빈 

칸에 알맞는 수를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

따져보기와 풀기 

(1) 문제의 파악 주어진 산수식을 세로식으로 다시 고쳐 
씁시 다. 이 문제 는 세 자리수에 서 세 자리수를 던 결 파가 세 
자리 수로 되 는 덜기 식 입 니 다. 산수식 에 서 하나의 자리 와 열 
의 자리 에 각각 두수씩 주어져 있고 하나자리 는 열의 자리 에 
서 1을 넘겨 와야 하며 열의 자리 는 또 백의 자리 에서 1을 
넘겨와야 합니다. 

(2) 기본고리선택 (1) 에서 따져보면 덜릴 수의 하나자리 
를 기본고리로 골라잠습니다. 다음 낮은 자리수로부터 차례 
로 높은 자리에 올라가면서 풀면 됨니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 

① 하나자리수를 결정 합시다. 산수식 에서 더는수의 하나 
자리수가 7이 고 차의 하나자리수는 4이 므로 덜기식 에서의 
관계식 


차+더는수=덜 릴 수 

에 의하여 4+7=11이 됨 니 다. 그러 므로 덜릴수의 하나자리 
수는 1이 여 야 하고 열의 자리 는 1을 넘 겨주어 야 합니 다. 이 
때의 산수식은 다음과 갈습니다. 
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5 6 回 

- □ 7 

□ 9 4 

② 열의 자리 수를 결정합시 다. 

①에서 준 산수식으로부터 알수 있는바와 같이 덜릴수의 
열의 자리수에 서 하나자리 에 1을 넘 겨주었으므로 5가 남습 
니 다. 차의 열 의 자리수가 9이 므로 덜 릴 수의 열 의 자리 에 백 
의 자리 에 서 1을 넘겨 와야 합니 다. 즉 15-ᄑ입 니 다. 빈 
칸에 6 을 써야 합니다. 이때 산수식은 다음과 같이 됨니다. 

5 6':_, 

- □因 7 

□ 9 4 

③ 백의 자리에 써넣을 수를 결정합시다. 우의 산수식에 
서 볼수 있는바와 같이 차의 백의 자리수가 0이 될수는 없습 
니다. 덜릴수의 백의 자리에 4가 남아있으므로 더는 수의 백 
의 자리수는 4보다 작아야 합니다. 즉 1,2 또는 3일수 있습니 
다. 이렇게 하여 차의 백의 자리수가 결정되였습니다. 

이 문제의 풀이는 다음과 갈습니다. 

5 6 臣] 5 6 臣] 5 效 | T | 

- 因던 7 - 回던 7 -因因 7 

臣!_9 4 空] 9 4 0 9 4 

실례 4. 다음의 세로덜기식의 빈칸에 알맞는 수를 써 
넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

□ □ □ 8 

~ □ 1 □ 

□ 9 
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따져보기와 풀기 

(1) 먼저 하나자리수를 결정합시다. 산수식의 하나자리 
에서 그것의 차가 9이므로 덜리는 하나자리에 열의 자리에서 
1을 빌러와야 합니다. 그런데 하나자리의 차가 9이므로 더는 
수의 하나자리는 9여야 합니다. 

(2) 천의 자리를 봅시다. 이 산수식은 네자리수에서 세 
자리수를 던 차가 두자리수로 되는 산수식 이므로 덜리는 천 
의 자리수는 1이여야 합니다. 그 1을 백의 자리에 빌려주어 
야 합니다. 

(3) 백의 자리수를 결정합시다. 차가 두자리수이므로 덜 
리는 백의 자리의 수는 o 이 여 야 합니 다. 백의 자리 에서 열의 
자리에 1을 빌려주어야 합니다. 이렇게 하여 백의 자리는 천 
의 자리에서 1을 빌려오고 열의 자리는 백의 자리에서 1을 
빌려왔으므로 9가 남아있습니 다. 9_9=0입 니 다. 그러 므로 더 
는수의 백 의 자리수는 9여 야 합니 다. 산수식 은 다음과 같이 
됨니다. 

因 回 □ 8 

- 回 1 因 

□ 9 

(4) 마지막으로 열의 자리를 따져봅시 다. 백의 자리 에서 
열의 자리 에 1을 빌 려왔으므로 덜릴 수의 열의 자리 는 0 또 
는 1이여 야 합니다. 그러므로 차의 열의 자리는 公 또는 9여 
야 합니다. 

이때 다음과 갈은 두개의 풀이가 있습니다. 

因며 回 8 因며 因 8 

-因 1 回 -因 1 B 

因 9 因 9 


19 



실 Ell 5. 다음 산수식의 빈칸에 알맞는 수를 써넣어 산 
수식이 성립되게 하십시오. 

□ 1 

+ □ 建|] 

□ □ 9 □ 

- □ □ □ 

□ 5 


따져보기와 풀기 

(1) 문제의 파악 이 문제는 더하기, 덜기의 혼합셈법을 
진행하여 빈칸에 써넣는 문제입니다. 더하기와 덜기를 갈라 
서 생각하면 더 간단해질것입니다. 

(2) 기본고리선택 더하기부분에서 열의 자리에 두 수가 
주어져있습니다. 그러므로 열의 자리수가 문제해결의 기본고 
리로 됩니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 

더하기 부분(오른쪽식) 


□ 1 
+ □ 9 □ 

□ □ 9 □ 

① 열의 자리의 빈칸에 써넣을 수를 결정합시 다. 

산수식 에 서 볼수 있는바와 같이 더하는수와 합의 열의 
자리 에 9가 있습니 다. 그러므로 하나자리수의 합은 반드시 
열의 자리에 1이 올라가야 하며 열의 자리수의 합도 백의 자 
리 에 1이 올라가게 결정해 야 합니 다. 그러 므로 산수식의 열 
의 자리 는 [^9+1=19 여 야 합니 다. 그러 므로 더해 질 열의 자 
리에 9를 써야 합니다. 

② 하나자 a 수의 결정 하나자리에서 i + □의 합이 열의 
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자리에 1이 올라가야 하므로 더하는수 □안에 9를 써넣어야 
합니 다. 따라서 합의 하나자리는 0이 됨 니 다. 

③ 백의 자리와 천의 자리에 써 a 어야 할 수의 결정 더해 
질수는 두자리수이고 더하는수는 세자리수이며 합은 네자리 
수이므로 백의 자리수를 더하면 반드시 천의 자리 에 1이 올 
라가야 합니다. 이렇게 되자면 더하는수의 백의 자리에 9를 
써 야 하며 합의 천의 자리 에 1，백의 자리 에 o 을 써 야 합니 
다. 이리하여 더하기부분은 다음과 같이 됩니다. 

因 1 
+ 固 9 因 
因 回 9 回 

덜기부분(아래의 식) 

10 9 0 

- □ 

<D 하나자리수의 결정 덜릴수의 하나자리수가 o 이고 차 
의 하나자리수가 5이 므로 더 는수의 하나자리수는 5입 니 다. 
그러므로 더는 부분의 산수식은 다음과 같이 됨 니다. 

10 9 0 

- □ □因 

□ 5 

② 열의 자리수，백의 자리수의 결정 덜릴수가 네자리수이고 
더는수는 세자리수이며 차가 두자리수이므로 더는수의 백의 자 
리수는 9여야 하며 열의 자리에서 덜 때 반드시 백의 자리에서 
1을 빌어와야 합니다. 따라서 더는수와 차의 열의 자리수는 9여 
야 합니다. 따라서 더는 부분의 산수식은 다음파 같이 됩니다. 
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- ■■ 因 


因 5 

이 문제의 답은 다음과 같습니다. 

回 1 
+ 因 9 因 


因 回 9 0 
- 因 


0 5 

[설명] 우에서 더하기와 덜기의 산수식에 있는 몇개의 
빈칸에 써넣어 야 할 수를 찾을 때 산수식 에 있는 주어진 몇 
개 수들사이 의 관계 와 특성 에 의하여 차례 로 따져봄으로써 
빈칸의 수를 찾아내는 방법을 보았습니다. 이와 갈은 방법은 
빈칸이 들어있는 곱하기와 나누기산수식 에 대해서도 그대로 
쓸수 있습니다. 

실 례 6. 다음의 곱하기산수식에 들어 있는 빈칸에 알맞 
는 수를 써넣어 산수식 이 성립 되 게 하십 시 오. 

4 □ 2XD =3 □ 5 □ 

4^2 

즈 _ □_ 

致 □ 5 □ 


따져보기 

(1) 문제의 과악 이 문제는 세자리수에 한자리수를 곱한 
적 이 네자리수로 되는 곱하기산수식으로서 곱해질수와 적의 
첫수가 주어져 있습니다. 
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(2) 기본고리선택 곱하는수를 알면 그밖에 빈칸은 쉽게 
구해 집 니 다. 그러 므로 곱하는수를 결 정 하는것 이 기 본고리 로 
됨니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 적의 하나자리도 빈칸이므 
로 하나자리부터 따져보는것은 불편합니다. 그런데 높은 자 
리에는 여러개 수가 주어져 있습니다. 곱해지는수의 백의 자 
리수 4와 적의 천의 자리수가 3이므로 곱하는 수의 범위는 7, 
8,9라는것 을 알수 있 습니 다. 

① 곱하는 수가 7일 때 적의 하나자리의 빈칸에 4를 쓰 
고 열의 자리에 1이 올라갑니다. 이것은 곱해질수의 열의 자 
리 에 2를 쓰고 백의 자리 에 1이 올라가게 합니다. 세로식은 
다음과 갈습니다. 


4 因 2 

ᅳ : A 


3 □ 5 0 

그런데 이때 곱해질수의 4에 7을 곱하고 다시 열의 자리 
에서 백의 자리에 1을 올린것까지 생각하여도 천의 자리가 3 
이 되지 못합니다. 그러므로 7을 곱하는수로 잠을수 없습니다. 

② 곱하는수가 8일 때 적의 하나자리는 6이 되고 열의 
자리 에 1이 올라갑니 다. 따라서 곱해질 수의 열 의 자리 에 3 
또는 8을 써 야 합니 다. 열의 자리가 3일 때 열의 자리 에서 
백의 자리 에 2가 올라가므로 백의 자리 에 4가 있게 됨니다. 
그 식은 다음과 같습니다. 


4 ■야| 
因 


3 因 5 0 

열의 자리가 8일 때 열의 자리 에서 백의 자리 에 6이 올 
라가므로 적의 백의 자리에 있는 빈칸에 8을 써 야 합니다. 
그 식은 다음파 같습니다. 
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4 臣} :2 

因 


3 因 5 因 
이때 두개의 풀이가 있습니다. 

(3) 급하는수가 9일 때 적의 하나자리에 8을 써야 하고 
백의 자리에 1이 올라갑니다. 이것은 곱해질수의 열의 자리 
에 6을 쓰고 백의 자리 에 5가 올라가야 한다는것을 보여줍니 
다. 이때 세로식은 다음과 같습니다. 

4 因 2 
X 因 


3 □ 5 ® 

그런데 이때 곱해질수의 백의 자리의 4에 9를 곱하고 열 
의 자리 에 서 백 의 자리 에 올라온 5를 더하면 적 의 천의 자리 
가 3을 넘습니 다. 이것은 곱하는수가 9로 될수 없다는것을 
말해줌니다. 

이 문제의 두 풀이는 다음파 같습니다. 

4 m 2 4 ■ 2 

X 8 x 1】 

3 臣] 5 臣] 3 臣] 5 r 를노뇨 
이 실례 를 푸는 과정 을 살펴보면 알수 있는바와 같이 빈 
칸에 써넣을 수를 결정할 때 일반적으로 주어진 조건에 의하 
여 기본고리의 자리에 써넣을수 있는 가능한 수를 따져본 다 
음 검 산하여 야 합니 다. 곱하기 의 세 로식 에 서 기 본고리자리 에 
있는 수는 곱하는수이지만 자리올림에 특별히 주의하여야 합 
니다. _ _ 

실 례 7. 산수 □ 9 x 0 = 30 □ 1의 빈칸에 알 
맞는 수를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 
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따져보기와 풀기 

(1) 문제의 파악 산수식을 세로식형태로 씀니다. 

이 식 에 서 곱해 질 수는 세 자리 수로서 하나자리 수는 9이 고 
곱하는수는 한자리수이 며 적 은 네 자리수입 니 다. 적 의 천의 
자리수는 3이고 적의 백의 자리수는 0이며 적의 하나자리수 
는 1 입니다. 

(2) 기본고리선택 곱하는수가 한자리수이므로 곱하는수 
를 알면 곱하기법칙에 기초하여 세로식가운데서 나머지 빈칸 
의 수를 차례로 결정할수 있습니다. 그러므로 곱하는수가 기 
본고리로 됩니다. 이것이 문제풀이의 기본열쇠입니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 적의 하나자리수가 1이므 
로 곱하는수가 9라는것을 알수 있습니다. 적의 앞의 두 수가 
30이므로 곱해질수의 높은 자리(즉 백의 자리)의 수는 3입 니 
다. 따라서 곱해질 수의 열 의 자리 와 곱하는 수 9를 곱하면 
백의 자리 에 3이 올라갑니 다. 이 리하여 곱해질수의 열의 자 
리 에 3을 써 야 합니다. 따라서 이 문제의 풀이는 다음과 같 
습니 다. 


0 ■ 9 

X_0 

3 o m 1 

실 례 8. 다음 나누기산수식의 빈칸에 알맞는 수를 써 
넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

□ □ 

□ □ 

□ □ 

3 □ 
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따져보기와 풀기 

(1) 문제의 파악 이 문제의 나누는수는 한자리수이고 나 
머지가 있는 나누기식입니다. 

(2) 기본고리선택 나누는수가 한자리수이므로 나누는 
수만 알면 세 로식안에 있는 나머 지 빈칸의 수를 차례 로 찾 
을수 있습니다. 그러므로 나누는수를 선택하는것이 기본고 
리입니다. 이것이 문제해결의 기본열쇠입니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 나머지가 7이므로 나머지 
가 나누는수보다 작아야 한다는 원칙에 기초하여 나누는수로 
8 또는 9를 결정할수 있습니 다. 

① 나¥는令가 8일 때 


□ □ 


因 J 4 □ 

□ 


□ □ 


… 행 

□ 

□ 

•제 2 행 

圈. 

□ 

- 

오른쪽식 을 봅시 다. 산수식 을 살펴보면 상의 하나자리 와 

나누는수 8 을 서로 곱하면，:_여 얻어지므로 상의 하나자리 

에 4 를，제 3 행에 있는 빈칸에 

2 를 써 넣 어 야 합니 다. 나머 지 가 

7 이 되 게 하려 면 산수식안의 

두번째 

행의 두 빈칸에 차례로 

3 과 9 를 써넣어 야 합니다. 이때 나누일수의 하나자리 에 9 를 

써넣어 야 합니다. 



□ 

4 


mi 4 □ 

因 


□ □ 


… ^11 행 

因 

_「 

-“•제 2 행 

囚 


…제 3 행 


7 
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산수식을 더 살펴봅시다. 나누일수의 백의 자리는 4입 니 
다. 나누일수의 앞의 두자리수에 서 제1행 을 덜면 또 나머 지 
가 3이 됩니다. 상의 열의 자리가 5라는것을 구할수 있습니 
다. 이렇게 하여 나머지 빈칸도 쉽게 구합니다. 산수식은 다 
음파 갈습니다. 

因 因 

因) 4 因厂。 

因 回 
因 因 
因 因 

7 

② 나누는수가 9일 때 상의 하나자리와 나누는수 9를 서 
로 곱하면 3□이 얻어지므로 상의 하나자리에 4를 써야 하 
고 나머지 가 7이므로 산수식 에서 제2행의 빈칸에 차례로 4와 
3을 쓰고 나누일수의 하나자리에도 3을 씀니다. 이때 산수식 
은 다음파 같이 됩니다. 

□ 因 

因 J 4 

□ □ -••제1행 

0 [3] •••제 2 행 

3 因 


나누일수의 백의 자리수는 4이고 나누는수가 9이므로 상 
의 열의 자리수는 4 또는 5입니다. 

만일 상의 열의 자리 에 4를 쓴다면 제1행의 빈칸에 차례 
로 3파 6을 써야 하고 나누일수의 열의 자리에 0을 써야 합 
니다. 그러면 조건이 만족됩니다. 

만일 상의 열의 자리 에 5를 쓴다면 제1행의 빈칸에 차례 
로 4와 5를 쓰고 나누일수의 열의 자리 에 9를 써야 합니다. 
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이때도 조건이 만족됨니다. 이 문제의 세 풀이는 다음과 같 
습니다. 


因 因 因 因 ■■ 

려 4 因 因 因 j 4 回_ 因 J 4 ■■ 

::근 因 回 因 因 因 因 

因 因 因 因 因 因 

3 m 3 m 3 m 

7 7 7 


[설명] 이 문제를 푸는 과정을 통하여 나누는수와 상이 
결정되면 나누일수와 나머지 빈칸에 써넣을 수가 결정된다는 
것을 알수 있습니다. 그러므로 나누기산수식 에서 나누는수와 
상을 선택 하는것 이 문제 풀이 의 기 본열쇠 로 됩 니다. 

실례 9. 다음 산수식의 빈칸에 알맞는 수를 써넣어 산 
수식이 성립되게 하십시오. 

□ 7 □ 

□J 2 □ □ 0 

□ □ 

□ □ 

2 □ 

□ □ 

□ □ 

0 


따져보기와 풀기 

(1) 문제 의 파악 이 문제 는 네 자리수를 한자리 수로 나누 
어 상이 세자리수로 되게 하고 상의 열의 자리수가 7이 되게 
하는 문제입니다. 
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(2) 기본고리선택 상의 열의 자리수가 주어지고 상의 열 

의자리수와 나누는수를 곱한 적 이 므로 나누는수가 가 

질수 있는 값은 3,4입니다. 

(3) 빈칸에 써널을 수의 결정 

① 나누는수가 3일 때 산수식에서 나머지가 0이므로 나 
누는수 3파 상의 하나자리수를 곱한 적 이 ᄆ0이 될수 없습 
니다. 그러므로 3이 나누는수로 될수 없습니다. 

② 나누는수가 4일 때 계산하기 에 편리하도록 산수식의 
일부 빈칸을 글자로 대신합시다. 이때 산수식은 다음과 같이 
됩 니 다. 

ᅲ /fet 7 
2 □ □ 0 
因 @: 

□ □ •••제1행 

% S 

因 回 

□ □ 

0 

산수식으로부터 4 xfe = e 0 이므로 b 는 5만을 취할수 있고 e 
는 스에 따라 2를 취하게 됨니다. 이렇게 하여 산수식의 제1행 
은 차례 로 3과 0으로 됩 니 다. 

4 xa = cc ?， 2|=| - cc ?=3 이 므로 a 로서 는 5 또는 6을 취 할수 
있습니다. 이렇게 되면 나머지 빈칸에 써넣을 수도 결정됩 
니 다¬ 
나누는수 ><상=나누일수에 기 초하여 나누일수가 575 X 
4=2300 또 675 X 4=2700 이 된다는것을 알수 있습니다. 이 문 
제의 두 풀이는 다음과 갈습니다. 
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2. 다음 산수식의 빈칸에 알맞는 수를 써넣어 산수식이 
성립되게 하십시오. 

(0 ( 2 ) 

□ 6 □ □□ 4 

X_ □ X_ □ 

4 5 2 □ 2 

(3) (4) (5) 



o 


답 및 풀기방향 

1 . ( 1 ) 

6 3 因 因 6 3 因 因 

+ ^ fe ] 7 8 + 폐^ 7 8 

■ 4) 2 6 ■ 0 2 6 

풀기 _ 먼저 하나자리수를 결 정합니 다. 이 므로 

더 해 질 수의 하나자리 수는 8입 니 다. 

■ 열의 자리 수의 결정 : [^| h =12 이 므로 더해질수의 
열의 자리는 4입니다. 
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© 백의 자리 수의 결정: 耳^ tfFlO 이므로 더하는수의 백 
의 자리수는 6입 니 다. 

④ 천의 자리 수의 결정 : 參»|=片1=9이 므로 더하는수의 천 
의 자리 에 1을 쓸수도 있고 2를 쓸수도 있습니 다. 

( 2 ) 

□ 8 ■德 ■ 8 

0 7 ■: 7 臣] 7 

+ 西] 2 ■ + 臣] 2 ■ + ■ 2 ■ 

因回 1 8 因因 18 因 _ 1 8 

풀기 _.하나자리수의 결정: 8+7*018 이므로 하나자리 
에 3을 써 야 합니 다. 

# 백의 자리，천의 자리수의 결정: 열의 자리수를 더하면 
백의 자리 에 1 또는 2가 올라가므로 세번째 더하는수의 백 의 
자리는 9 또는 8이 되여야 하며 합의 백의 자리는 0 또는 1이 
고 합의 천의 자리는 1이여야 합니다. 

•變) 열의 자리수의 결정: □+ [>2*1=1 lol OfEJS : 

이여야 합니다. 그러므로 1+7=8,9+9=18이 됩니다. 

(3) 

1 回 5： ■ 

- 回因 9 

6 7 

풀기 _、하나자리 수의 결정 : 덜릴수의 하나자리 는 □- 
9=7이므로 6입니다. 

建) 열의 자리수의 결정: 더는수의 열의 자리는 5—|^1 
므로 8입니다. 

백의 자리수의 결정: 덜릴수의 백의 자리는 0이고 더 
는수의 백의 자리는 9입니다. 
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(4) 


因 8 因 

+ 3 臣] 4 

4 回 1 

- 因回 因 

9 5 

풀기 더하기부분 

① 하나자리 수의 결정: 더 해 질 수의 하나자리 수는 7입 니 다. 
© 백의 자리 수의 결정 : 더해질수의 백 의 자리수는 1입 
니 다. 

■ 열의 자리수의 결정: 더하는 수의 열의 자리수는 0이 
고 합의 열의 자리수는 9 입니다. 

덜 기 부분 

① 하나자리수의 결정: 더는 수의 하나자리수는 6입니다. 
© 열의 자리수의 결정: 더는 수의 열의 자리수는 9 이고 
덜릴수의 열의 자리수도 9 입 니 다. 

# 백의 자리수의 결정: 더는 수의 백의 자리수는 3 입니다. 

(5) _ 

因固 9 因 

- 回回 9 

回 回 

8 : 

+_ 0 _ 

因 回回 0 

풀기 덜기부분 

① 하나자리수의 결정: 덜릴수의 하나자리는 □짝 |=9 이 
므로 8입니다. 

© 천의 자리수의 결정: 덜릴수의 천의 자리수는 1입니다. 
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•# 백 의 자리 수의 결정 : 덜릴 수의 백 의 자리수는 0이 고 
더 는 수의 백 의 자리 수는 9 입 니 다. 

© 열의 자리수의 결정: 더는 수의 열의 자리수는 9 이고 
차의 열 의 자리수는 9 입 니 다. 

더 하기 부분 

① 천의 자리수의 결정: 합의 천의 자리수는 1입니다. 

② 백의 자리 수의 결정 : 합의 백의 자리수는 0입 니 다. 

③ 열의 자리 수의 결정 : 첫번째 더하는수의 열의 자리수 
는 9 이고 합의 열의 자리수는 0 입 니 다. 

© 하나자리 수의 결정 : 두번째 더하는수의 하나자리 수는 
8입니다. 

2 .( 1 ) _ 

0 6 :因 ® 轉 ■!:, 

x _ ■ x _0 

46 臣] 2 4 6 [6] 2 

풀기 곱해질수의 하나자리수와 곱하는수를 서로 곱한 적 
의 하나자리수 2가 문제 풀이 의 기 본고리입 니 다. 두 한자리수 
를 곱한 적 의 하나자리수가 2인 산수식 은 다음과 같습니 다. 

1X2=2 2X6=12 3X4=12 

4X8=32 6X7=42 8X9=72 

곱해질수의 백 의 자리수와 곱하는수의 적 에 열의 자리 에 
서 올라온것 을 더한 결 파는 46 입 니 다. 그러 므로 곱하는 수로 
는 6 , 7, 8, 9 를 취 할수 있습니 다. 마지막으로 이 수들을 써 서 
따져 볼니다. 

( 2 ) 

困函 4 

x _0 

5 2 臣] 2 

풀기 곱해질수의 하나자리수 4 에 곱하는수를 곱한 적 의 
하나자리수가 2 이 므로 곱하는수는 3 또는 8이 여 야 합니 다. 
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그런데 곱하는 수로서 3을 선택하면 그 적이 52^2로 될수 
없으므로 곱하는 수로서 8을 선택하여 야 합니다. 다음 곱해 
질수의 첫자리수로 6을 선택하고 마지막에 곱해질수의 열의 
자리수로 5를 선택합니다. 

(3) 


8 2 
gj 因 因 因 
因： ■ 

因 1 

■■ 


풀기 이 문제를 푸는 기본고리는 나누일수를 구하는것이 
고 나누일수를 구할 때의 기본고리는 나머지를 구하는것 입 니 
다. 나누는수 9와 상의 하나자리수 2를 곱한 적 이 18이 고 나 
누일수의 하나자리수가 1이 고 나머 지 는 나누는수보다 작아야 
하므로 나머지는 3이여야 합니다. 마지막에 나누일수를 구하 
면 됨니다. 

(4) 


因 6 ■ 
因) 3 因 8 因 

因 因 
4 回 
回因’ 
因 ■: 


因 6 回 
0 Js 回 8 因 

因 因 
4 回 
因 因 

因 (5 


0 


0 


풀기 나누는수와 상의 열의 자리수 6을 곱한 적이 4ᄆ이 
고 48보다 작으므로 나누는수는 7이 여 야 합니 다. 따라서 상의 
하나자리수는 9여 야 합니 다. 마지막에 7 X ᄆ < 3 □에 의 하 
여 상의 백의 자리 수가 4 또는 5라는것을 알수 있습니 다. 
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(5)： 


3 [T] 

因"因 回 _ 
因: 因 

5 [61 


3 [6] 

■ j 因 因 因 

mm 

囚因 

_5 囚 

7 


풀기 나머지가 7이므로 나누는수는 8 또는 9여야 한다는 
것 을 알수 있 습니 다. 나누는수와 상의 하나자리수를 곱한 적 
이 5ᄆ이 라는데 기 초하여 상의 하나자리수를 결정합니 다. 마 
지막에 나누일수를 결정하면 두개의 풀이가 얻어집니다. 


제3절. 도형의 개수세기기교 


이 절에서는 흔히 볼수 있는 도형 실례를 들면 선분，3각형， 
직4각형，바른3각형 등의 개수세기를 고찰합니다. 도형의 개수 
세기규칙을 찾는것은 학생들로 하여금 일정한 순서에 따라 관 
찰하고 생각하여 문제를 푸는 능력을 키울수 있게 합니다. 

가장 기본적인 도형은 선분입니다. 두 점을 맺는 직선을 
선분이 라고 부릅니다. 

이 두 점을 선분의 I -1 

끝점이라고 부릅니다. A B 

그림 3-1 에 선분을 그림 3-1 

표시 하였습니다. 

선분을 리용하여 3각형，직4각형，바론4각형，제 형 등 여 
러가지 다각형을 만들수 있고이 도형들을 결합시켜 여러가 
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지 도형을 만들수 있습니다. 선분은 여러가지 도형과 밀접히 
련관되여있어 여러가지 도형을 배우는 기초로 됨니다. 

실례 1. 그림 3_2에 있는 선분의 개수를 세여보십시오. 


따져보기 


I-1-1-1 

A B CD 

( 1 ) 

I-1-1-1- 1 

A B C D E 

( 2 ) 

.衰菌 3-2 


선분은 직선우에 있 
는 두 점사이의 한 부분 
이 므로 만 일 직 선우의 
점의 개수만 알면 선분 
의 총 개수도 알수 있습 
니다. 선 분의 총 개 수를 
셀 때 반복되지도 않고 
빼놓지 도 않게 하려 면 
차례로 규칙을 찾아 세 


는것이 좋습니다. 이제 서로 다른 두가지 규칙 에 따라 세 여 
봅시다. 

첫번째 방법 : 선분의 끝점 을 기 준으로 잠습니 다. 

그림 3_2(1)에서 왼쪽으로부터 오른쪽으로 가면서 차례 
로 살펴봅시다. 왼쪽 끝점이 A 인 선분은 AB, AC, AD 의 3개 
이 고 끝점 이 B 인 선분은 BC，BD 의 2개이 며 끝점 이 C 인 선분 
은 CD 뿐입 니 다. 그러 므로 AD 우에 있는 선분은 모두 


3+ 2 +1=6(개)입니다. 

두번째 방법: 기본선분의 개수를 기준으로 잡습니다. 

그림 3_2(2)에서 보면 선분 AE 우에 3개의 나누는 점 이 
있습니 다(끝점 A 와 표는 나누는 점 에 포함시 키 지 않습니 다) .3 
개 의 나누는 점 B, C, D 는 AE 를 4개 의 선분 AB, BC, CD, DE 
를 갈라놓습니 다. 이 선 분들에 는 끝점외 다른 나누는점 이 없 
습니 다. 이 와 같은 선분을 기 본선분이라고 부릅니다. 따라서 
한개의 기본선분으로 된 선분으로는 AB，BC，CD，DE 의 4개가 
있으며 2개의 기본선분으로 된 선분으로는 AC，BD，CE 의 3개 
가 있 으며 3개 의 기 본선 분으로 된 선 분은 AD, BE 의 2개이 며 
4개의 기본선분으로 된 선분은 AE 의 1개 입 니 다. 그러므로 
AE 우에는 모두 


4+3+2+1=10 
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개의 선분이 있습니다. 

그림 3_2 에 있는 두 도형을 각각 이와 같은 두가지 방 
법으로 세여 얻은 결과는 갈습니다. 

풀기 (1) 3+2+1=6( 개 ) 

(2) 4+3+ 2 +1=10( 개) 

이 두 식을 살펴보고 다음과 갈은것을 생각하여보십시오. 

(1) 산수식에 어떤 특성이 있습니까? 

(2) 산수식에서 제 일 큰수와 선분우에 있는 나누는 점의 
개수사이 에 어떤 관계가 있습니까? 

먼저 두가지방법으로 구한 식파 결과가 같다는것을 알수 
있 습니다. 

다음 두번째방법 으로 구한것 이 즉 기 본선분을 기 준으로 
구한것이 보다 명 백하고 간단하다는것을 알수 있습니다. 산 
수식 의 더하는수는 모두 일정한 규칙 에 따라 배 렬한 수입 니 
다. 그 규칙은 련이어 있는 자연수의 합으로서 가장 작은 더 
하는수는 1입니다. 이렇게 련이어 있는 자연수렬을 찾는 기 
본고리는 그가운데서 제일 큰 자연수를 찾는것입니다. 이 제 
일 큰 자연수와 세려는 선분의 기본선분의 수가 갈습니다. 
또는 세려는 선분우의 나누는 점(두 끝점은 포함되지 않습니 
다.)의 개 수에 1을 더한 

것과 같습니다. 5—' ~ 1 ~~ 1 ~~ 1 ~ 1 ~ 1 一一& 

실례를 들어 그림 3 A D 

-3 에 표시된 선분의 총 _ 3_3 

개 수를 세 여 봅시 다. 

선분 AB 우에 나누는 점 이 6개 있고 기본선분의 개수는 
6+1=7 이 므 로 선 분 새 우 에 있 는 선 분 의 총 개 수 는 
7 + 6 + 5 + 4 + 3 + 2 +1= 28 (개 ) 입 니 다. 

이제 선분의 총 개수를 세는 일반규칙을 찾아봅시다. 

만일 선분 AB 우에 n 개 의 나누는 점(끝점 AB 는 포함되 
지 않습니다.)이 있으면 n+1 개의 기본선분이 있으므로 선분 
AB 우의 선분의 총 수는 

(n+l)+n+- +3+2+1 (*) 

과 갈게 됨니다. 
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그러므로 선분의 총 개수를 셀 때 선분우의 나누는 점의 
개수만 세면 우의 공식 (*) 을 리용하여 쉽게 구할수 있습니다. 
생각할 문제 1. 그림 3-4 에서 선분 새우에 만일 n 개의 

■ | | I ■ ■ ■ ■ ■ . . | I 나누는점 이 있고 선분 

I 1 nL 의 총 개수가 5050개라 

ᄀ a , 면 그림의 선분우에 몇 

개의 나누는점이 있겠 
습니까? 

우에서 지적한 선분을 세는 방법을 리용하여 이와 비숫 
한 규칙 에 따라 구성된 그밖의 도형 실례를 들면 각, 3각형의 
개수를 세는 문제도 쉽게 풀수 있습니다. 

실례 2. 그림 3-5 에 예각이 몇개 있겠습니까? 


따져보기 

그림 3_5에 있는 매개 예 각의 구성규칙 을 찾아봅시 다. 

임의의 두 반직선사이의 한개 
부분은 모두 한개의 예각을 
만드는데 이것은 직선우의 임 
의의 두 점사이의 부분이 한 
개의 선분을 만드는것과 꼭 
같습니다. 그러므로 선분을 
세는 방법을 리용하여 예각을 
계산할수 있습니다. 

그림에 몇개의 기본예각 
이 있는가를 봅시 다. 기본예 
각은 ZAOB, ZBOC, ZCOD, 
ZDOE 의 4개 입니다. 두개의 기본예각으로 된 예각이 몇개 인 
가를 다시 봅시 다. 그것 은 ZAOC, ZBOD, ZCOE 의 3개 입 니 
다. 차례 로 다시 3개의 기 본예각, 4개의 기 본예각으로 된 예 
각이 몇개인가를 봅시다. 

풀기 그림에 있는 예각은 모두 

4+3+2+1=10(개) 



3림 J 


입니다. 
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이 식에서 볼수 있는바와 같이 이 식도 련이어 있는 
자연수의 합입니다. 

실례 3. 그림 3 -6 에 몇개의 3각형이 있습니까? 

따져보기 

그림 3 -6(1) 에 있는 3각형 의 구성규칙 을 살펴 보 H 
OAB 의 변 AB 우의 매 선분은 모두 점 O 와 함께 한개의 3각 
형을 만든다는것을 알수 있습니다. 즉 밑변 새우에 몇개의 
선분이 있다면 그것이 이 그림 3_6에 있는 3각형의 개수로 
됨 니 다. 밑 변 새우에 4개의 나누는점 이 있으므로 4+1=5개의 
기 본선분이 있게 됩 니다. 그러 므로 5+4+3+2+1=15개의 선분이 
있습니다. 즉 3각형 은 15개 입 니다. 



그림 3_6(1)에 있는 3각형의 구성규칙을 다음파 같이 따져 
볼수도 있습니다. 밑변 AB 우에 5개의 기본선분이 있는데 이 5 
개의 기본선분과 정점 O 는 5개의 기본3각형을 만듭니다. 그러 
므로 도형 안에 있는 3각형의 개수는 5+4+3+2+1=15(개)입 니 다. 

다시 그림 3_6(2)를 봅시다. 이 도형은 그림 3_6(1)에 
한개의 가름선을 그은것이 므로 3각형의 개수는 밑변 AB 와 
가름선 CD 우에 있는 모든 3각형의 개수의 합입니다. 이것은 
그림 3_6(1)에 있는 3각형개수의 2배입니다. 

풀기 3각형의 개수는 각각 
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(1) 5+ 4 +3+ 2 +1=15(개) 

(2) (5+4+3+2+1) X 2=30( 개 ) 

입니다. 

[설명] 웃식 에서 볼수 있는바와 같이 3각형의 개수를 세 
는 식도 련이어있는 자연수의 합이며 선분을 세는 식과 마찬 
가지 입 니 다. 그러므로 선분의 개수를 세는 방법으로 3각형의 
총 개수를 구할수 있습니다. 

실례 4. 그림 3_7에 몇개의 선분이 있습니까? 

따져보기 

그림 3-7 에 있는 선분의 구 
성규칙과 특성을 구체적으로 살펴 
보면 선분 한개는 경사져있고 다 
른 선 분은 수평 이라는것 을 알수 
있 습니다. 

이제 두가지 경우로 갈라서 
선분의 개수를 구합시다. 

첫 번째 경 우，경 사진 선분 
OA，OB，OC，OD 인 경우 이 4개의 
선분들은 EF, GH, MN 과 사귀 므로 
그것들의 웃면에 있는 나누는 점의 개수는 꼭 갈으므로 매 
선분우의 선분의 총 개수도 꼭 갈습니다. 

두번째 경 우，수평인 4개 의 선분 EF，GH，MN，AD 인 경 우 
그것들은 모두 선분 OB，OC 와 사귀므로 그것들의 매 선분의 
총 개수도 꼭 같습니다. 

풀기 (1) 경사진 선분 OA，OB，OC，OD 우의 선분의 총수는 
(4+3+2+l)X 4=40( 개) 

(2) 수평 선 분 EF，GH，MN，AD 우의 선 분의 총수는 
(3+2+1) X4=24( 개) 

입니다. 그러므로 그림에 있는 선분의 총수는 
40+24=64( 개) 



B 

그림 근 


입니다. 
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실례 5. 그림 3-8 에 몇개의 3각형이 있습니까? 
따져보기 

AABC 의 구성규칙 을 살펴 보 
면 그것은 두개의 3각형 ABD 와 
ADC 를 합쳐서 만든것이라고 볼수 
있습니다. 그러므로 3각형 ABD 와 
3각형 ADC 를 갈라서 계산한 다음 
다시 합치면 됨니다. 

AABD 안에 있는 3각형의 개 
수는 그림 3-8 

4+3+2+1=10(개) 

이고 AACD 안에 있는 3각형의 개수도 
4+3+2+1=10(개) 

입니다. 

두 3각형 ABD 와 ADC 를 합치면 밑변이 BC 이고 정점이 
A, E, F, G 인 4개 의 3각형 이 더 얻 어 집 니 다. 그러 므로 3각형 의 
총 개수는 10+10+4=24( 개)입니다. 

답 3각형의 개수는 

(4+3+2+1)X2+4=24(711) 

입니다. 

생각할 문제 2. A 역 에서 B 역까지 기차로 가는데 모두 10 
개의 역 이 있습니 다아역 과 묘역 을 포함). 역 과 역 사이에 구간 
이 모두 몇개 있습니까? 

답 1. 모두 8개의 나누는 점 

2. 모두 (9+8+7+6+5+4+3+2+1=)45개 구간 
이상에서 주로 선분，각，3각형의 개수를 세는 규칙을 보 
았습니다. 이제 선분의 개수세기와 관계되는 직4각형과 바른 
4각형을 세는 방법을 보기로 합시다. 

실례 6. 그림 3_9에 몇개의 직4각형(바른 4각형도 직4 
각형으로 볼니다.)이 있습니까? 
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⑴ 


f2) 

■ 3-9 




따져보기 

직 4 각형의 개수세기와 선분의 개수세기는 밀접히 련관되 
여있습니다. 다음과 같이 생각할수 있습니다. 먼저 변 새우에 
있는 선분의 개수를 세고 매개 선분을 각각 직 4 각형의 길이로 
볼니다. 다시 AD 우에 있는 선분의 개수를 세고 매개 선분을 
직 4 각형의 너비로 볼니다. 매 길이에 매 너비를 결합시키면 
한개의 직 4 각형 이 얻어집 니다. 이 렇게 하면 직 4 각형의 개수가 
결 정 됩 니 다. 매 그림 에 서 직 4 각형 의 개 수를 구합시 다. 

(1) AD 를 너비로 생각하고 새우에 있는 서로 다른 선분을 
길이로 생각하면 직 4 각형이 얻어집니다. 새우에 (4+3+2+1=)10 
개의 선분이 있으므로 그림 (1) 에 있는 직 4 각형은 

(4+3+2+l)X 1=10( 개) 

입니다. 

(2) 그림 ( 2 )와 그림 (1) 의 차이점은 새우에 ( 2 +1=)3 개의 
선분 즉 3 개의 너비가 있다는것입니다. 이 3 개의 너비가 AB 
우에 있는 서로 다른 선분과 결합되여 직 4 각형을 만들기때문 
에 그림 (2) 에 있는 직 4 각형은 

(4+3+2+l)X(2+l)=30( 개) 

입니다. 

(3) 우와 같이 생각하면 새우에 4+3+2+1 개의 선분이 있 
고 새우에 4+3+2+1 개 의 선 분이 있으므로 그림 (3) 에 있 는 
직 4 각형의 개수는 

(4+3+2+1) X (4+3+2+1)=100(71]) 


입니다. 
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답 그림 (1) 에 4+3+2+1=10개의 직4각형 이 있습니다. 

그림 (2) 에 (4+3+2+ l ) X (2+1)=10 x 3=30 개 의 직 4각형 이 있 
습니 다. 

그림 (3) 에는 (4+3+ 2 + l ) X ( 4 +3+2+ l )=10 X 10=100( 개)의 직 
4각형이 있습니다. 

실례 7. 그림 3_10에 몇개의 바론4각형이 있습니까? 
따져보기 

바른4각형은 길이와 너비 A ---- B 

가 같은 직4각형이 므로 바론 4 

각형을 셀 때 직4각형의 개수- 

를 세는 방법을 그대로 옮겨놓 

아서는 안됩니다. 바론4각형의- 

특성 에 의하여 가르는 방법 을 

써서 세는것이 더 편리합니다. III I I 
그림 3_10에 있는 작은 바론4 D ' 

각형의 한변의 길이를 1길이단 그림 3 -10 

위로 생각하고 계산방법을 다음과 같이 갈라볼시다. 

(1) 변의 길이가 1길이단위인 바른4각형 

변 AB 우에 1길 이단위 인 선분이 5개 있고 변 AD 우에 1길 
이 단위 인 선분이 3개 있으므로 변의 길이가 1길 이단위 인 바론 
4각형은 5 X 3 개 있습니다. 

(2) 변의 길이가 2길이단위인 바른4각형 

변 새우에 2길이단위 인 선분이 4개 있고 변 AD 우에 2 
길이단위 인 선분이 2개 있으므로 한변의 길이가 2길이단위 인 
바른4각형 은 모두 4 X 2 개 있습니 다. 

(3) 변의 길이가 3길이단위인 바른4각형 

변 새우에 3길 이단위 인 선분이 3개 있고 변 AD 우에 3길 
이단위인 선분이 1개뿐이므로 한변의 길이가 3길이단위인 바 
른4각형은 3 XI 개 있습니다. 

답 그림 3_10에 있는 바론4각형은 모두 
5 X 3+4 X 2+3 X 1=15+8+3=26( 개) 


입니다. 
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실례 8. 그림 3_11에 몇개의 바론4각형이 있습니까? 
따져보기와 풀기 

도형 안에 있는 
바론4각형의 개수를 
계산하기 위하여서는 
도형을 다음과 같이 3 
개의 부분으로 갈라서 
생각할수 있습니다. 

(1) 중간부분: 바 
른 4각형 ABCD 안에 
있는 바론4각형의 
개수는 

4X4+3X3+2X2+1=30( 개) 

입 니 다. 

(2) 아래부분과 웃부분: 그림 에서 아래부분과 웃부분은 
대 칭 입 니 다. 그가운데 변 의 길 이 가 1 길 이 단위 인 바론4각형 은 
4개，변의 길이 가 2길 이단위 인 바른4각형 이 2개 있으므로 모 
두 4+2=6개의 바론4각형 이 있습니 다. 

(3) 왼쪽부분과 오른쪽부분: 왼쪽과 오른쪽의 두 부분도 
대칭입 니 다. 그가운데 변의 길이 가 1길 이단위 인 바른4각형 이 
7개 있고 변의 길이 가 2길 이단위 인 바론4각형 이 2개 있습니 
다. 따라서 왼쪽과 오른쪽부분에 있는 바론4각형의 개수는 
모두 (7+2=)9개 있습니다. 

답 (1)，( 2 )，(3)에 의하여 그림 3 -11 에 는 
30+6+9=45( 개) 

의 바른4각형이 있습니다. 

실 례 9. 그림 3 -12 에 서 별 표 * 를 포함하는 직 4각형 
의 개수를 구하십시오. 
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따져보기와 풀기 a 
이 문제의 특성에 
기초하여 갈라서 계산 B 
하는것이 좋습니다. 직4 C 
각형의 너비에 따라 가 
른 다음 별표 *를 포 
함하는 직4각형의 개수 E 
를 계산합니다. 그림 3-12 

(1) 너비가 CD 인 경우 별표 *를 포함한 직 4 각형은 12 개 
입 니 다. 

(2) 너비가 BD 또는 CE 인 경우 별표 *를 포함하는 직 4 
각형은 12X2 개입니다. 

(3) 너비가 AD 또는 BE 인 경우 별표 *를 포함하는 직 4 
각형은 모두 12X2 개입니다. 

(4) 너비가 AE 인 경우 별표 *를 포함하는 직 4 각형은 모 
두 12개입니다. 

답 우의 (1)，(2)，(3)，(4)에 의하여 그림 3_12에는 직4각형 
이 모두 

12+12 X2+12 X2+12=12 X6=72( 개 ) 

입니다. 

실례 10. 그림 3-13 에 몇개의 직4각형이 있습니까? 
따져보기 



그림 3 _ 13 에서 
만 일 직 4 각 형 AjB, 
(과와 A 2 B 2 C 2 D 2 을 지 
워버리거나 또는 직4각 
형 ABCD 와 A 2 B 2 C 2 D 2 
을 지워버리거나 또는 
직 4 각 형 ABCD 와 
APiQD, 를 지워버리면 
남아있는 부분에 들어 
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실 례 1 1. 그림 3_14에 몇개의 
직4각형이 있습니까? 

따져보기 

그림 3_14에서 볼수 있는바와 같 
이 그림에 3각형과 바론4각형 이 함께 
들어있으므로 도형 을 쉽 게 계 산할수 
있도록 다시 그려서 세 는것 이 편리합 
니 다. 

풀기 (1) 그림 3_14(1)에 있는 직4각형은 
(3+2+ l ) X (3+2+ l )=36 개 

입니다. 

(2) 그림 3-14 (2) 에 있는 직4각형은 ((1) 에서 세지 않은 
새로 생긴 직4각형의 개수) 

(4+3+2+ l ) X (2+ l )=30 개 

입 니 다. 

(3) 그림 3-14 (3) 에 새로 생긴 직4각형의 개수 즉 (1)， 
(2) 에서 세지 않은 직4각형은 

(4+3+2+ l ) X (2+ l )-(2+ l ) X (2+ l )=21 개 

입니다. 



그러므로 그림 3_14에 있는 바른4각형은 모두 
(3+2+1) X (3+2+1)+(4+3+2+1) X (2+1) X 2 - (2+1) X (2+1)= 
36+60 -9=87 개 
입니다. 
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답 및 풀기방향 


1 . 답 49개 

다+전+즈대+크신+니+여+즈대+크인+니며와개) 

2. 63개 

(6+5+4+3+2+l)x3=21 X3=63( 개) 

3. 28개 

7+6+5+ 4 +3+ 2 +1= 2 8(개) 

4. 45개 

5. (6+5+4+3+2+1) X (2+1) X2+(4+3+2+1) X2 X2=166( 개) 

6. 45개 

(4 X4+3 X3+2 X2+l)+2 X2+l+(6 X2+5 X 1)-(4 X2+3 X 1)+4 
=30+5+17-11+4=45( 개) 


제 4 절. 방진문제 


방진문제는 일상 생활에서 흔히 볼수 있는 문제입니다. 
례를 들면 군대의 무력시위나 학교에서의 사열행진 등에서 
바론4각형모 양의 대 렬 을 지 어 주석단앞을 지 나간다든가，바 
른4각형모양의 운동장에 여 러 가지 색기 발을 꽂거 나 바른4각 
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형모양의 꽃밭을 만드는것파 갈은것 입 니다. 이와 같은 실천 
적문제들에는 매우 흥미 있는 수학문제가 숨어 있습니다. 이것 
을 방진문제라고 부톱니다. 

3 X 3(3 행3렬)인 바른4각형안에 1~9까지 9개의 수가 잇 닿 
아있는 자연수를 써넣 어(반복되는 수도 없고 빼놓는 수도 없 
이) 매개 행，매개 렬，매 대각선우의 세 자연수의 합이 모두 
꼭 갈게 하였다면 이 런 도형 을 3차방진 이라고 부롭니 다. 

또 4 X 4(4 행4렬)인 바른4각형안에 잇닿아있는 16개의 자 
연수를 써넣어 (반복되거나 빼놓지도 말아야 한다) 매 행，매 
렬，매 대각선우에 있는 네 수의 합이 갈게 하였다면 이런 
도형 을 4차방진 이라고 부톱니 다. 

이렇게 방진은 하나의 수자유희 입니다. 방진은 3차，4차 
방진뿐아니 라 5차，6차 •••등의 방진 도 있 습니 다. 

실 례 1. 1~9까지의 9개의 수자를 3차방진의 빈칸에 써 
넣어 매 행，매 렬，두 대각선우의 합이 갈게 하십시오. 

따져보기 



예측해야 하며 그림 4一2에서 e 가 기본적인 수라는것을 알아 
야 합니 다. 수 e 는 각각 제2행，제2렬 및 대각선우에 있는 다 
른 두 수와 더해야 할 수로서 합이 같게 하는 결정적인 역할 
을 하게 됨 니 다. 다음 3차방진의 네 구석 에 있는 a , c ， g , /는 
각각 제1행 제1렬 및 대각선우의 합계산에 참가합니다. 만일 
수 e 와 네 구석에 있는 수가 결정되면 나머지 수는 세 수의 
합이 얼마인가에 따라 쉽게 결정됩니다. 

(2) 세 수의 합구하기 


합=(1+ 2 +3+ 4 +5+6+7+8+9) + 3= 4 5 +3=15 
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(3) 기본고리선택 

여기서 기본고리수는 e 입니다. 

a + e + z '= b + e + h = c + e + g = d + e + f = 15 
이므로 ( a + e + z ')+( b + e + h )+( c + e + g )+( d + e + l )= 15+15+15+15=60 
입니다. 즉 ' 

( a + b + c + d + e + f + g + h +0+3 Xe =60 

입니다. 

a + b + c + d + e + f + g + h +/=45 

이므로 45+3 Xe =60 이고 따라서 3 Xe =60 — 45이고 e =5 가 얻어 
집 니 다. 

그러므로 그림 4-1 의 가운데 있는 칸에 수 e =5 를 써야 
합니다. 이 수는 1~9의 9개 수들가운데서 가운데수라는데 특 
별 한 주목을 돌려야 합니 다. 

(4) 네 구석에 있는 수 a , c , g ,^| 특성 

a 부터 따져봅시다 . a 가 홀수인가 아니면 짝수인가를 따집 
시다. 

만일 a 가 홀수라면 a +/= W 이므로 /도 홀수여야 합니다. 
a + d + g =15 이므로 d 와 g 는 다 같이 홀수 또는 짝수여 야 합니 다. 
두가지 경우로 갈라볼시다. 

① d , g 가 모두 홀수일 때 d + e + f =15, g + h + z ‘=15( 여 기 서 e , i 
는 모두 홀수)이므로 f , h 도 홀수여야 합니다. 이때 그림 4-1 
에 써 넣 어 야 할 수는 a , d , e , f ， g , h , i 9\ 7 개 홀수입 니 다. 그런 
데 수 1~9의 9개가운데서 5개만이 홀수입 니 다. 이 것은 모순 
입니다. 그러므로 d ， g 는 홀수일수 없습니다. 

_後) d , g 가 다 같이 짝수일 때 d + f =10, g + h + z =15, c + g =10 인 
데 i 7\ 홀수이 므로 f , h , c 는 짝수여 야 합니 다. 따라서 c , d , f ， g , 
h 의 5 개의 수는 짝수입니다. 그런데 수 1~9의 9개 가운데서 
짝수가 4개뿐이므로 이것은 모순입니다. 즉 d , g 가 모두 짝수 
일수 없습니다. 따라서 a 는 홀수가 아니고 짝수입니다. 
a + z ‘=10 이므로 /도 짝수여 야 합니다. 

꼭 같은 방법으로 c , g 도 짝수여 야 한다는것을 알수 있습 
니다. 즉 그림 4_1의 네 구석 에 있는 수는 모두 짝수여 야 
합니다. 
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■圖 ■■ 


시키면 나머지 7개 방진이 얻어집니다. 그러므로 이 8개의 
방진은 사실상 갈은 방진 이라고 볼수 있 습니 다. 

실례 2. 매 행，매 렬，매 대각선우에 있는 수의 합이 
24인 한개 의 3차방진을 만드십시 오. 

따져보기 

문제의 조건에 따라 3차방진의 세 수 
의 합이 24가 되게 하려면 먼저 가운데수 
를 결 정하여 야 합니 다. 그러 므로 가운데 수 
로 24수3=8을 선택합니 다. 따라서 8과 한 
직선우에 있는 나머지 두 수의 합은 16이 
되여야 합니다. 

1+15=16 2+14=16 

3+13=16 4-4 

4+12=16 5+11=16 

6+10=16 

7+9=16 

이와 같은 조건에 따라 조절하면 그림 
4_4와 같은 3차방진이 얻어집니다. 

답 그림 4_4와 같습니다. 

실례 3. 그림 4-5 와 같이 3X3 인 바 
른4각형에서 제1행과 제3렬이 사귀는 칸에 
수 5가 있고 제2행과 제1렬이 사귀는 칸에 
수 6이 있습니 다. 나머지 칸들에 적 당한 수 
를 써넣어 가로，세로，대각선방향에 있는 세 수의 합이 모두 
36이 되게 하십시오. 

따져보기 

나머지 칸에 그림 4_6과 같이 글자를 
써 넣읍시 다. 문제 의 조건 에 의하면 세 수 
의 합이 36이므로 가운데수로 
36 + 3=12, 즉 c=12 

를 취합니다. 

제2행으로부터 D=36-(6+12)=18, 

대각선으로부터 E=36-(5+12)=19, 


A B 5 
6 C D 
E F G 


5 


그림 4-5 


5 

12 

7 

10 

8 

6 

9 

4 

11 
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그림 4-6 






제 1 렬로부터 A=36-(6+19)=ll, 

제1행으로부터 B=36-(ll+5)=20, 

제2렬로부터 F=36-(20+12)=4, 

제3렬로부터 G=36-(5+18)=13 
이 얻어집니다. 

답 그림 4_7파 같습니다. 

[설명] 실례의 풀이를 보고 알수있는 
바와 같이 3차방진풀이의 기본열쇠는 가운데수를 찾는것이라 
고 볼수 있습니다. 방진합=가운데수 X3 이라는 관계식을 리용 
하여 방진합이 주어지면 가운데수를 결정할수 있습니다. 반대 
로 가운데수가 주어지면 곧 방진합을 구할수 있습니다. 

실례 4. 집단체조 대렬이 24행 24렬이고 매 행과 렬에 
24명씩 있습니 다. 바른4각형모양의 대 렬에서 1행 1렬을 떼 낸 
다면 떨어져 나간 학생은 몇명이며 대렬에 남아있는 학생은 
몇명입니까? 

따져보기 


11 

20 

5 

6 

12 

18 

19 

4 

13 


그림 4-7 


22 명 

― A _ 


22 명국 



卜22 명 


22 명 

즈■림 4-8 


1행 1렬을 떼내 
면 대렬에서 떨어져 
나가는 학생 이 몇명 
인가를 생각합시다. 

그림 4 - 8 에서 
볼수 있는바와 같이 
어느 행，어느 렬을 
떼내는가에 관계없이 
동시 에 세로，가로에 
서 한줄씩 없어 지는 
데 한 사람만은 떨어 
져나가는 1행 1렬에 
포함됩 니 다. 따라서 


동시에 가로，세로줄에서 각각 한줄씩 떼낼 때 떨어져나가는 
인원수는 

본래 매 행 에 있은 인원수 X2-1X1= 떨 어 져나간 인원수 
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또는 떼 낸 다음 

매 행의 인원수 X 2+1 Xl = 떨어져 나간 인원수 
에 의하여 계 산할수 있습니 다. 

풀기 떨어져나간 인원수는 24x2-1=47( 명) 

본래 대렬의 총 인원수는 24X24=576( 명) 

대렬에 남아있는 인원수는 576-47=529(^) 

답 가로，세로줄에서 각각 떼 낸 인원수는 47명 이 고 대 렬 
에 남아있는 인원수는 529명입니다. 

실례 5. 광진이와 윤미는 바둑판우에 방진을 만들었습 
니다. 광진 은 윤미 에 게 만일 이 방진 에 서 가로，세 로줄 에 서 
각각 한줄씩 떼내면 이 방진에서 35 개의 바둑돌이 줄어든다 
고 하였습니다. 바둑판우에 몇개의 바둑돌이 있습니까? 

풀기 본래 매 줄에 있은 바둑돌수 X 2-1=35( 개) 

본래 매 줄에 있은 바둑돌수 (35+1) 주숀 18( 개) 

총 개수: 18 X 18=324( 개) 

답. 이 바둑판우에 본래 있은 바둑돌은 324 개입니다. 이 
문제를 다음과 같이 풀수도 있습니다. 

바둑돌 개수를 줄인 다음 매 행에 있는 바둑돌수X 
2+1=35(개) 

바둑돌 개수를 줄인 다음 매 행에 있는 바둑돌수는 (35 
-1) + 2=17(개)입니다. 

본래 있은 총 개수는 17 x 17+35=324( 개) 

[설명] 한개의 바둑돌방진에서 만일 동시에 두 행，두 
렬을 떼버린다면 4(2 X 2) 개의 바둑돌이 동시에 떼내는 두 행 
과 두 렬에 속합니다. 그러므로 동시에 두 행，두 렬을 떼버 
릴 때 떨어져나가는 바둑돌의 개수는 

본래의 매 행에 있은 바둑돌수 X 4-2 X 2 
또는 떼버린 다음 매 행에 있는 바둑돌수 X 4+2 X 2 
로 계산할수 있습니다. 

실례 6. 손에 꽃을 한 묶음씩 든 소년단원들이 꽃을 
든 방진대렬을 지었습니다. 그속에서 두 행과 두 렬에 선 소 
년단원 들은 붉은꽃을 쥐 고 서 있 는데 모두 116명 입 니 다. 그 
나머지 소년단원들은 노란꽃을 쥐고있습니다. 꽃을 든 방진 
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에 서있는 소년단원은 모두 몇명입니까? 

따져보기 

앞에서 본 바둑돌방진에서처럼 동시에 두 행，두 렬을 
떼버릴 때의 떼낸 바둑돌수를 구하는 식을 리용하면 됨니다. 

풀기 문제의 조건에 의하면 손에 붉은꽃을 든 소년단원 
수가 116( 명)이므로 

본래 매 행의 소년단원수 X4-2X2=116( 명) 

(116+2 X 2)+4=30( 명 )，30 X 30=900( 명 ) 

답 꽃을 든 방진대렬에 서있는 소년단원은 모두 900명. 
[설명] 이 문제를 다음과 같이 풀수도 있습니다. 

떼낸 다음 매 행에 있는 소년단원수 X4+2X2=116( 명) 

(116 — 2x2)+4=28( 명) 

28X28+ 116=900명 

실 례 7. 바론4각형모양의 경 기 장이 있 습니 다. 이 경 기 
장의 네 변들에 색기 발을 꽂으려 하는데 반드시 네 구석 에 
한대씩 꽂아야 합니다. 매 변에 7개씩 꽂으려면 모두 몇개의 
기발이 있어야 합니까? 

풀기 1： 그림 4_9로부터 네 구석에 있는 4개의 기발은 
각각 1행1렬 에 있 으므로 색기 발의 총 개 수는 
7X4-4=24( 개) 

여야 합니다. 

답 이 경 기 장의 네 변 들에 24개 의 기 발을 꽂으면 됩 니다. 



그림 4-9 
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그림 4-10 







풀기 2： 그림 4_10 과 같이 꼭같은 네개의 부분으로 가 
르면 색기발의 총 개수가 쉽게 계산됨니다. 즉 
(7-1 )X 4=24( 개). 

이밖에 다음 그림과 같이 고처서 생각할수도 있습니다. 



聲 4-11 4-12 

[설명] 실례 7 에서와 같이 속이 빈 방진을 공심방진이라 
고 부롭니다. 실례 1~4 에서처 럼 속이 찬 방진을 실심방진 이 
라고 부름니 다. 더 구체 적 으로는 다음 그림 4_13 을 보십시 
오. 


그림 4-13 

그림 4_13(1)은 실심 방진 이고 (2)， (3) 은 공심방진입 니 
다. 또 그림 (2) 는 1층공심 방진 이 고 그림 (3) 은 2층공심방진 
입 니 다. 
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실 Ell 8. 학생들을 방진대렬로 세우는데 만일 3층공심 
방진으로 세우면 9 명이 남고 중간에 있는 속이 빈 부분에 세 
우면 7 명이 모자랍니다. 학생은 모두 몇명입니까? 

따져보기 

만일 이 문제를 순수 방진의 분석방법 에 따라 생각한다 
면 풀기가 어려워집니다. 이런 경우 알맞는 량의 변화에 주 
의 를 돌려야 합니 다. 

3층공심 방진 으로 세 우면 9명 이 남습니 다. 

4층공심방진으로 세우면 7명이 모자랍니다. 

라는 조건에 숨어있는 량들사이 의 변화를 보아야 합니 다. 

층수와 학생 수의 변화를 살펴보면 3 층공심 방진으로부터 
4 층공심방진으로 넘어갈 때 즉 내부에 한 층을 더 만들 때 
학생수는 9 명이 남는다는데로부터 7 명이 모자라는데로 넘어 
갑니다. 즉 내부에 한 층을 더 늘일 때 필요되는 학생수는 
(9+7=)16 명 입니다. 이 대응관계의 변화중에서 16 명으로 한 층 
의 방진을 더 만든다면 매 변에 몇명이 있어 야 하겠는가를 
계산하면 된다는것을 알수 있습니다. 

풀기 1： 4 층공심방진을 만드는데 안쪽층의 학생수는 
9+7= 16( 명) 

입니다. 그러므로 맨 안쪽 한층의 한 변의 학생수는 16수 
4—N 幻명)입니다. 

4 층방진의 총 학생수는 [(5_1)+3]X4X4=112( 명)입니다. 
총 학생수는 112_7=105( 명)입니다. 

답 학생은 모두 105 명입니다. 

풀기 2： 9+7=16. 

4층방진의 총 학생수 

16+(16+8)+(16+2 X 8)+(16+3 X 8)=16+24+32+40=112( 명 ) 

답 학생수는 11 2 _7=105( 명)입니다. 
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련습 4 


1. 그림 4_14의 빈칸 
에 1~9까지의 수를 넣어 매 
행，매 렬，매 대각선의 합이 
같게 되게 하십시오. 

2. 그림 4_15의 빈칸 
에 15보다 크지 않고 서로 
다른 자연수 (한 수는 그림 
에 주어졌다)를 써넣어 매 행，매 
렬，매 대각선우의 세수의 합이 모 
두 30이 되게 하십시오. 


°- r 3' 4’ 6’ 3 > 4 ； 12 , 

으，丄의 9개수를 각각 그림 4-16 
12 12 

의 동그라미안에 써넣어 매 행，매 렬， 

두 대각선가운데 있는 세 수의 합이 
모두 같아지게 하십시오. 

4. 잇닿아 있는 9개의 자연수를 3행3렬인 9개의 빈칸에 
써넣어 매 행，매 렬，매 대각선우에 있는 세 수의 합이 모두 
45가 되게 하십시오. 

5. 윤미 가 300개 의 바둑돌을 리용하여 5층 공심 방진 을 
만들었습니다. 바깥쪽에 있는 첫층의 매 변은 몇개의 바둑돌 
로 이 루어졌겠습니 까? 

6. 바둑돌로 3층공심방진을 만들었습니다. 만일 바깥층 
의 매 변이 10개의 바둑돌로 되였다면 공심방진에 리용된 바 
둑돌은 모두 몇개입니까? 

7. 바론4각형모양인 풀밭의 네 변들에 나무를 심 으려 합 
니다. 네 구석에 모두 1대씩 심고 매 변에 32대씩 심으려 합 
니다. 이 풀밭의 네 변들에 몇대를 심을수 있겠습니까? 

8. 바른4각형모양의 체조대 렬 이 있습니 다. 만일 이 대 렬의 




2 H 4-14 그림 4-15 
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풀기방향 가운데수 45+3=15를 찾습니다. 

5. 300+4 + 5+5=20( 개) 

6. [(10-3)X3]X4=84( 개)， 7. (32-1)X4=124( 대) 
8. (21-1)+2=10(명 )， 10X10=100( 명 ) 

9 . 2400 +15=160(장)，(160-3)乂3><4=1884(장) 

1 0. (64+8)+2=36( 명 )， 36+8=44( 명 ) 


제5절. 넉셈부호를 써서 같기식만들기 


넉셈부호써 넣기는 하나의 수학유희입 니 다. 즉 수자들사이 
의 적당한 곳에 알맞는 넉셈부호(괄호를 포함)를 써넣어 만들어 
지 는 산수식 의 값이 주어 진 수와 갈아지 게 하는 유희입 니 다. 

넉셈부호써넣기에서 흔히 쓰는 방법은 수결합과 거끌추 
리법입니다. 이제 몇개의 실례를 들어 넉셈부호를 써넣는 문 
제를 풀어봅시다. 

실 례 1 . 주어 진 산수식 에 +，一，X，+와 괄호 ( )를 써 
넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 


(1) 4 

(2) 4 

(3) 4 

(4) 4 

(5) 4 

(6) 4 

따져보기 


4 4 4 = 0 
4 4 4 = 1 
4 4 4 = 2 
4 4 4 = 3 
4 4 4 = 4 
4 4 4 = 5 


수를 서 로 결 합시키 는 방법 을 써 서 문제 를 풀수 있 습니 
다. 그런데 수를 맹 목적 으로 묶을것 이 아니 라 같기식 의 오른 
쪽에 있는 수를 보고 그에 맞게 결 합시켜 야 합니 다. 

(1) 이 문제의 결과는 0입 니 다. 따라서 <같은 두 수의 
차는 0입니다>，《령에 임의의 수를 곱한 적은 0입니다.>，《령 
을 령이 아닌 임의의 수로 나눈 상은 0 입니다.> 등을 리용할 
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수 있습니 다. 수 4을 네 개 결 합시켜 0이 되 게 하려 면 다음의 
몇가지 경우를 생각할수 있습니다. 

44 - 44=0,(4 - 4)x44=0, (4 - 4) +44=0, … 

(2) 이 문제의 결과는 1입 니 다. 따라서 《같은 두 수의 
상은 1이다.>，《1에 1을 곱한 적은 1이다.복 라는 등의 결론 
을 생 각할수 있 습니 다. 수 4을 네개 결 합시켜 1을 얻 으러 면 
다음의 몇가지 경우를 생각할수 있습니다. 

44+44=1 또는 4+4x4+4=l." 

(3) 이 문제의 결파가 2가 되여야 하므로 《1에 1을 더 
하면 2이다.>를 생각할수 있습니다. 이때 다음과 같이 할수 
있 습니다. 

4+4+4+4=2 

(4) 이 문제의 결론은 3이므로 다음과 같이 묶을수 있습 
니 다. 

(4+4+4) +4=3 

즉 같은 세 수의 합을 그 수로 나누었습니다. 

(5) 이 문제의 결과가 4이므로《=> 왼쪽에 있는 네개의 
수 4가운데 서 한개 만 남기 고 3개 의 수를 결 합시켜 0이 되 게 
하면 됨니다. 

4+(4-4) X 4=4 또는 4+(4-4)+4=4 

(6) 이 문제 의 결과가 5이 므로《수 4에 1을 더하면 수 
5> 가 되게 할수 있습니다. 이렇게 하려면 한개의 4를 남기 
고 세개의 4를 리용하여 1이 되게 해야 하는데 이렇게는 할 
수 없습니다.《20을 4로 나누면 5> 7 } 된다는데 주목을 돌 
리 면 할수 있 습니 다. 수 4을 세개 결 합시켜 20을 만들면 됩 
니다. 이것은 할수 있습니다. 즉 (4+4X4)+4=5 입니다. 

풀기 

(1) 4 -4+4-4=0 (2)44+44=1 ⑶ 4+4+4+4=2 

44-44=0 4 -=-4X4-=- 4=1 4 X 4(4+4)=2 

(4 - 4) X 44=0 
(4-4) +44=0 

(4) (4+4+4) +4=3 (5) 4+(4 - 4) X4=4 (6) (4+4x4) +4=5 

4+(4-4) +4=4 
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[설명] (1) 실례 1 에서 리용한 따져보기방법은 먼저 같기 
식의 왼쪽에 있는 수들을 결합시켜 결파와 꼭 같거나 또는 
비교적 결과에 가까운 수로 되게 한다음 나머지 수를 적당히 
맞추어 산수식이 성립되게 하는 수법을 썼습니다. 

(2) 넉셈부호를 써넣어 같기식을 만드는 문제의 답은 하 
나뿐이 아닙 니다. 만일 문제 에 특별 한 조건 이 주어 지 지 않았 
다면 한가지 답만 구하면 됩 니 다. 

(3) 넉셈 부호를 두 수사이에 써 넣 을수 있 을뿐아니 라 서 
로 이웃한 몇개의 수를 한개의 수로 본 다음 이 수의 이웃한 
수사이에 부호를 쓸수도 있 습니 다. 

실 례 2. 수 8 이 15 개 있습니다. 그것들사이 에 +，_，X， 
수와 괄호 () 를 써넣어 다음 산수식이 성립되게 하십시오. 

88888888888888 8=1997 

따져보기 

이 식에는 수의 개수가 많고 결과도 큰 수이므로 8을 결 
합하여 1997 에 가까운 수를 만들어야 합니다. 례를 들면 
8888+ 8+888=1999 로써 1997 보다 2 가 더 많습니 다. 따라서 나 
머지 7 개의 8 을 리용하여 2 를 만들어야 합니다. 이것은 쉽게 
만들수 있습니다. 례를 들면 

(8+8) + 8+88-88=2 또는 8 + 8+8 + 8+(8 - 8) X 8=2 
입 니 다. 이 로부터 두 식의 차를 만들면 1997이 얻어 진다는것 
을 알수 있습니다. 

풀기 8888 + 8+888 - (8+8) + 8+88 - 88=1997 

8888 + 8+888-8 + 8-8 + 8+(8-8)x8=1997 

또 다른 풀이가 있겠는가를 자체로 찾아보십시오. 

실례 3 . 수 3 이 15 개 있습니다. 여기서 적당한 자리에 
부호 +，_，X, 수를 써넣어 다음의 산수식이 성립되게 하십 
시오. 

33333333333333 3=1997 

따져보기 

수결합법을 씀니다. 이 문제에서는 괄호를 쓸수 없다는 
데 주의해야 합니다. 
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처음에 실험적으로(실례 2와 같이) 다음과 같은 수결합을 
생각합니다. 

333+3+333x3=1110 

이 수와 1997사이의 차는 좀 큼니다. 그러므로 차를 줄 
일 방도를 찾아야 합니다. 

333X3+33X33=2088 

을 생각합니다. 

이 차와 1977사이의 차는 앞에서보다 작습니다. 이 차는 
91이고 아직도 7개의 3이 남아있습니다. 이제 이 7개의 3을 
리용하여 91을 만들어 야 합니다. 즉 

3 3 3 3 3 3 3=91 

의 적당한 자리에 네개의 넉셈부호를 써서 이 산수식이 성립 
되게 하여야 합니다. 

33 X3=99 이 므로 나머 지 네 개 의 3을 결 합시켜 8을 만들 
어야 합니다. 즉 

3 3 3 3=8 

이 되게 하는 넉셈부호를 골라야 합니다. 이것은 쉽게 얻어 
집니다. 

3x3-3+3=8 

풀기 333 X3+33 X33 - 33 X3+3 X3 - 33=1997 
333x3+333x3-33+33+3x3-3-3=1997 
실 례 4. 수 7이 5개 있 습니 다. 적 당한 넉셈 부호 +，-， 
X，수와 괄호 () 를 넣어 다음 산수식이 성립되게 하십시오. 

7 7 7 7 fflO 

따져보기 

같기부호 <=> 의 왼쪽에 있는 5개의 7을 살펴보고 마지막 
한개의 7앞에 +, X와 수의 어느 한개 부호를 넣습니다. 

(1) 마지막 7앞에 +부호를 쓰면 後식은 다음과 같이 됩 
니 다. 

7 7 7 7+7=10 


77 7 7=3 © 

이 됨니다. ©식에서 ①식에서의 방법과 마찬가지로 《=> 의 
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오른쪽에 있는 결과의 값은 줄여나갑니다. 

첫째: 만일 마지막 7앞에 _부호를 쓰면 ©식은 7 7 7 
-7=3 

즉 7 7 7=10이 되는데 이것은 불가능합니다. 

둘째: 만일 마지막 7앞에 +부호를 쓰면 ©식은 7 7 7 
+ 7=3 

즉 7 7 7=21이 되는데 이것은 쉽게 찾을수 있습니다. 즉 
7+7+7=21 입니다. 

결 국(종합하면)(7+7+7) + 7+7=10이 됨 니 다. 

(2) 마지막 7앞에 _부호를 쓰면 ①식은 
7 7 7 7-7=10 


이 됨니다. 즉 


7 7 7 7=17 © 

이 됨 니 다. (1) 인 경 우와 같이 따져나가면 ③식 은 풀이 를 가 
지지 않는다는것을 알수 있습니다. 

(3) 마지막 7앞에 X 부호를 쓰면 ①식은 7 7 7 7 X 
7=10이 됩 니다. 따져 보면 풀이 가 없습니 다. 

(4) 마지막 7앞에 + 부호를 쓰면 ①식은 7 7 7 7 4 - 
7=10 즉 

7 7 7 7=70 _ 

이 됨니다. 따져보면 ©식도 풀이를 가지지 않습니다. 

풀기 (7+7+7) + 7+7=10 

실례 4를 따져보는 방법의 특성은 산수식의 마지막 한개 
수로부터 시작하여 점차 앞으로 나가면서 생각해 나간다는데 
있 습니 다. 이 와 같은 방법 을 거끌추리법 이 라고 부름니 다. 

실례 5. 다음 산수식의 적당한 자리에 알맞는 연산부호 
+，一， X ，우와 괄호 () 를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

1 2 3 4 5 6 7 8 9=3 • 

따져보기 

이 문제를 살펴보면 《=> 의 왼변에 있는 수는 서로 다 
르다는것을 알수 있습니다. 이것이 앞에서 본 문제와의 다른 
점 입 니다. 그러 나 문제를 푸는 방식은 일치합니 다. 
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(1) 수결합법 

생각하는 방법 1. ①식 에서 《=> 의 량변에 각각 한개의 3 
이 있습니다. 이 것은《=> 의 왼변을 1，2, 4, 5, 6, 7, 8, 9 를 가지 
고 0 을 만들면 된다는것을 말해줌니 다. 1+2+4+5+6+7+8+9=42 
이므로 1，2,4,5,6,7,8,9 사이 에 넉셈부호를 써 넣을 때 더해지 
는 부분과 덜어지는 부분이 각각 21이 되게 하면 된다는것을 
말해 줍니 다. 그러 므로 다음과 갈은 산수식 이 얻 어 집 니 다. 

1+2+4 -5+6-7+8-9=0 

따라서 1+2+3+4-5+6-7+8 -9=3이 됩 니 다. 

생각하는 방법 2. 1+2 X 3-4=3 이 므로 5, 6, 7, 8, 9 로 0 또는 
1을 만들면 됩 니다. 5+67-8 x 9=0 또는 (5+67) + (8 X 9)=1 입 니 
다. 그러므로 답은 

1+2 x 3-4+5+67-8 x 9=3 
또는 (1+2 X 3 -4) X (5+67) + (8 X 9)=3 입 니 다. 

생각하는 방법 3. 5+6 -7+8-9=3 이므로 1，2, 3, 4를 묶어 0 
또는 1을 만듭니다. 그러면 12_3 X 4=0 또는 12 + (3 X 4)=1 이 
되므로 다음파 갈은 답이 얻어집니다. 

12 - 3 X 4+5+6 - 7+8 - 9=3 


또는 12 + (3 x 4) x (5+6-7+8-9)=3. 

(2) 거끌추리법 

가령 9앞에 +부호를 쓰면 ①식은 다음파 같이 됨니다. 


1 2 3 4 5 6 7 8+9=3 © 

또 8+9>3이므로 8의 앞에 一부호 또는 +부호를 쓸수 
있습니다. 8+9를 하나로 보고 _부호를 쓰면 ©식 은 다음파 
같이 됨니다. 


1 2 3 4 5 6 7-(8+9)=3 
즉 1 2 3 4 5 6 7=20 © 

③식 에서 <=>의 오른쪽에 있는 결파가 비교적 크므로 7, 
6,5앞에 +부호를 쓰면 ©식은 다음과 같이 됨 니 다. 


1 2 3 4+5+6+7=20 


즉 1 2 3 4=2 ■ 

疫)식에서 <=> 의 오른쪽 결파가 비교적 작으므로 4앞 
에 _부호를 쓰면 ©식 은 다음과 같이 됩 니다. 
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즉 1 2 3=6 , 

©식에서 2 와 3 앞에 융，부호를 쓰면 같기식이 성립된 
다는것을 알수 있습니다. 

1+2+3=6 또는 1 X 2 X 3=6 
이때 다음과 갈은 답이 얻어집니다. 

1+2+3 -4+5+6+7-(8+9)=3 
또는 lX 2 x 3-4+5+6+7-(8+9)=3. 

(3) 수결합법과 거끌추리법의 종합적응용 
①식에서 만일 9 앞에 +부호를 쓰면 ①식은 다음파 같이 
됨니다. 

1 2 3 4 5 6 7 8 + 9=3 
즉 1 2 3 4 5 6 7 8 =27 ® 

⑥식 에서 수결합법 을 써서 될수록 27 또는 27 에 가까운 
수를 만듭시다. 가령 IX 23+4=27 이면 5 6 7 8=0 이 되 도록 
묶으면 됩 니다. 

56-7 x 8=0 이므로 다음과 같은 답이 얻어집니다. 

(1 x 23+4+56-7 x 8) + 9=3 

풀기 이 문제는 다음과 갈은 여러개의 답이 있습니다. 

1+2+3+4 - 5+6 - 7+8 - 9=3 

1+2 X 3 -4+5+67 - 8 X 9=3 

( 1 +2 X 3 - 4) X (5+67) + (8 X 9)=3 

12-3 x 4+5+6-7+8-9=3 

12 + (3 X 4) X (5+6 - 7+8 - 9)=3 

1+2+3 -4+5+6+7-(8+9)=3 

1 X 2 X 3 -4+5+6+7 - (8+9)=3 

(1 x 23+4+56-7 x 8) + 9=3 

[설 명] 이 문제 의 풀이 과정 을 통하여 수결합법 과 거끌추 
리법은 제각기 자기의 특성 을 가지 고있다는것을 알수 있습니 
다. 거끌추리법 을 생 각하는 방법 은 매 우 단순합니 다. 그런데 
따져보는 과정 이 복잡합니 다. 수결 합법 을 생 각하는것 은 창조 
적이 므로 때 로는 답을 매우 빨리 찾을수 있게 합니 다. 이 두 
가지 방법을 결합시켜 쓰면 효과가 매우 좋습니다. 
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실 Ell 6. 다음 산수식의 알맞는 자리 에 +，_， X ，+와 
괄호 ( ) 를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

98765432 1=1997 

따져보기 

이 문제의 특성은 결과가 비교적 큰 수이 므로 수결합법 
을 씁시다. 먼저 몇개의 수를 묶어서 결과에 가까운 수를 만 
듭시다. 즉 654 X 3=1962 이고 1997- 1962=35입니다. 

이 제 9, 8, 7, 2, 1을 결 합시켜 35를 만들면 됩 니다. 사실 
98+ 7+21=35 입니다. 

풀기 문제의 조건을 만족시키는 답은 다음과 같습니다. 

98 + 7+654 x 3+21=1997. 

실 례 7. 두개의 더하기부호와 두개의 덜기부호를 적 당 
한 자리에 써넣어 결과가 주어진 수와 갈아지게 하십시오. 

1 2 3 4 5 6 7 8 9=100 

따져보기 

이 문제 에서 는 넉셈부호의 종류가 제 한되 여있을뿐아니 라 
넉셈부호의 개수도 제한되여 있습니다. 4개의 넉셈부호만 써야 
하므로 1,2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9를 다섯개 의 수로 보아야 하 
고《=>의 오른변의 수가 100이 라는것을 고려 해 야 하므로 123 
을 골라잡고 123과 100사이의 차가 23이 라는것을 고려하여 야 
합니 다. 이 제 4, 5, 6, 7, 8, 9를 가지 고 23이 되 게 수를 묶어 야 
합니다. 답을 구할 때 넉셈부호를 잘 조절해야 합니다. 

풀기 문제의 조건을 만족시키는 답은 다음파 같습니다. 

123+45-67+8-9=100 

실 례 8. 다음 산수식에서 알맞는 자리에 괄호(여러번 
쓸수 있습니다)를 넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

(1) 5+7 x 8+12+4-2=20 

(2) 5+7 x 8+12+4-2=102 

(3) 5+7 X 8+12+4— 》120 

(4) 5+7 X 8+12 +4-■法=25 

(5) 5+7 x 8+12+4-2=75 




따져보기 

넉셈법에서의 괄호는 넉셈의 앞뒤순서를 규정하는데 쓰 
고있습니다. 넉셈법에서 <먼저 곱하거나 나눈 다음 더하고 
던다》로 규정되여있으므로 더하기，덜기 넉셈부호가 들어있 
는 수들사이를 잘 처리해야 합니다. 

(1) 마지막 항부터 시작합시다. _2를 오른변으로 넘기 
면 5+7 X 8+12 +4=22로 됨니다. 또 4를 넘기면 5+7 x 8+12=22 
X 4 가 되여야 하는데 이것은 모순입니다. 5를 오른변으로 넘 
기면 7 X 8+12 +4=22 -5 로 됨니다. 즉 7 x 8+12+4=17 이 됩니 
다. 이 식을 따져보면 3개의 자리에 괄호를 넣을수 있다는것 
을 알수 있습니다. 즉 

(7 X 8+12) +4 
7 x (8+12)+4 
7 X (8+12+4) 

입 니 다. 계 산해 보면 17,35,77입 니 다. 그러 므로 괄호의 자리 는 
5+(7 X 8+12) +4 -2=20 입 니 다. 

(2) 결파가 비교적 크므로 될수록 곱해질수와 곱하는 수 
또는 나누일수를 크게 하고 나누는수를 줄일수 있습니다. 

먼 저 5, 7을 괄호로 묶고 곱해질수를 크게 하면 식 은 
(5+7) x 8+12+4-2=102 가 됨니다. 

사실 (5+7) X 8=96 과 102사이의 차가 6입니다. 그러므로 
다시 4,2를 괄호로 묶어 서 나누는수를 줄이 면 됨 니 다. 즉 
(5+7) X 8+12 (4 - 2)=1 02 

가 됨니다. 

(3) 결파가 매우 크므로 (2) 에서 따져본것과 같이 5, 7을 
괄호로 묶고 8, 12를 괄호로 묶어 곱하는수를 크게 하고 나누 
일수도 크게 합니다. 다시 4, 2를 괄호로 묶어 나누는수를 줄 
이면 다음과 갈은 답이 얻어집니다. 

(5+7) X (8+12) + (4-2)=120 

(4) 뒤로부터 앞으로 나가면서 계산합니다. 2를 덜면 그 
앞의 식 5+7 X 8+12 + 4 가 27이 되고 다시 5+7 x 8+12 를 (27 轉: 
4=)108 이 되게 합니다. 마지막에 5+7 X 8 을 (108-12=)96 이 되 
게 합니다. 따라서 (5+7) X 8=96입니다. 그러므로 결과의 답은 
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다음과 같습니다. 

[(5+7) X 8+12]^-4-2=25 

(5) 앞으로부터 생각합시다. 7 X 8+12 + 4 — 2 를 70 이 되게 
묶습니 다. 다시 8+12+4 — 2 를 써 서 (70 수 7=)10 을 만듭니 다. 
(8+12) 수 (4 一 2)=10 이 됨니다. 따라서 답은 
5+7 X (8+12) + (4-2)=75 
답. (1) 5+(7 x 8+12)+4-2=20 

(2) (5+7) X 8+12 + (4 - 2)= 102 

(3) (5+7) X (8+12) 수 (4 - 2)=120 

(4) [(5+7) X 8+12] +4-2=25 

(5) 5+7 父 (8+12) + (4 - 2)=75 


련습 5 

1. 다음 산수식의 적당한 자리에 부호 +，_， x, 우와 
괄호 ( ) 를 써넣 어 산수식 이 성립 되 게 하십 시 오. 

(1) 5 5 5 5 5=0 

( 2 ) 5 5 5 하..2 

(3) 5 5 5 5 5=4 

( 4 ) 5 5 5 5 5=6 

( 5 ) 5 5 5 5 5=8 

(6) 9 9 9 9 9=10 

( 7 ) 9 9 9 9 9=12 

(8) 9 9 9 9 9=18 

( 9 ) 9 9 9 9 9=20 

2. 다음 산수식의 적 당한 자리 에 넉 셈부호 +，一:, 徒，수 

와 괄호 ( ) 를 써넣 어 산수식 이 성립 되 게 하십 시 오. 

(1) 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1=1997 

( 2 ) 22222222222222 2=1997 

(3) 44444444444444 4=1997 

( 4 ) 66666666666666 6=1997 

( 5 ) 77777777777777 7=1997 
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(6) 99999999999999 9=1997 

3. 다음 산수식의 적당한 자리에 넉셈부호 +, —, X ，+ 
와 괄호 () 를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

1 2 3=1 

1 2 3 4=1 

1 2 3 4 5=1 

1 2 3 4 5 6=1 

1 2 3 4 5 6 7=1 
1 2 3 4 5 6 7 8=1 

1 2 3 4 5 6 7 8 9=1 

4. 다음 산수식의 적당한 자리에 넉셈부호 +， 一， X ，+ 
와 괄호 () 를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

1 9 9 7 1 9 9 7=1 1 9 9 7 1 9 9 7=7 

1 9 9 7 1 9 9 7=2 1 9 9 7 1 9 9 7=8 

1 9 9 7 1 9 9 7=3 1 9 9 7 1 9 9 7=9 

1997199 7=4 1 997 1 99 7=1997 

1 9 97 1 9 97=5 1 9 9 7 1 9 9 7=1998 

1997199 7=6 1 997 1 99 7=2000 

5. 다음 산수식 의 적 당한 자리 에 넉셈부호 +，_， X ， 
수를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

98765432 1=1991 
1 2 3 4 5 6 7 8 9=1991 

6. 한개의 더하기부호와 두개의 덜기부호를 다음 산수식 
의 적당한 자리에 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

1 2 3 4 5 6 7 8 9=100 

7. 다음 산수식의 적당한 자리에 괄호만을 써넣어 산수 
식이 성립되게 하십시오. 

6+57 + 3-2 x 5+1=12 
6+57 + 3-2 x 5+1=92 
6+57 + 3-2 x 5+1=96 
6+57 + 3-2 x 5+1=108 
6+57 + 3-2 x 5+1=116 
6+57 + 3-2 x 5+1=292 
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답 및 풀기방향 

1. (1) (5-5) x 555=0 

(2) 5 -(5+5+5)^-5=2 

(3) 5-55 + 55=4 

(4) 5+55 + 55=6 

(5) 5+(5+5+5) + 5=8 

(6) 9+99 + 99=10 

(7) 99 + 9+9 + 9=12 

(8) 9+9+(9-9)父9=18 

(9) (9+9) + 9+9+9=20 

2. (1) 1111+111 X (1+1) X (1+1) X (1+1)-1-1=1997 

(2) 222 x 2 x 2 x 2+222-222+222=1997 

(3) 44 X 44+44+4 X 4+4+ 4+(4 — 4) X 444=1997 

(4) 666 X (6+6+6) + 6-6666 + 6666=1997 

(5) 7777 4 - 7+777+777+7 - (7+7) + 7=1997 

(6) 9999 + 9+999 - 999 + 9 - (9+9) + 9=1997 

3 . (1+2) + 3=1 
IX 2+3 -4=1 
[(1+2) + 3+4] + 5=1 
(12 + 3+4+5) + 6=1 
(1+2+3+4) + 5+6 — 7=1 
( lX 2 x 3-4+5-6+7) + 8 =l 
[(1+2) + 3+4] + 5+6 — 7 - 8+9=1 

4. 1997 + 1997=1 

l +9 + 9+7 XlX (9-9) X 7=2 
( lx 9 + 9+7+ l ) + 9+9-7=3 
(1+9+9+71+9) + 9 - 7=4 
( l +9 + 9) x 7- l -9 + 9-7=5 
1 X (9 - 9)+7 -1+(9 — 9) X 7=6 
1 X (9 -9)+7+1 X (9 — 9) X 7=7 
1 X (9 -9)+7+1+(9 — 9) X 7=8 
19+9+7-1-9-9-7=9 
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1997+1 x (9-9) x 7=1997 

1997+1+(9-9) X 7=1998 

1997+19-(9+7)=2000 

5.9-8+7+654 x 3+21=1991 

1+2+345 x 6+7-89=1991 

6. 123-45-67+89=100 

7 . (6+57) + 3-2 x 5+1=12 
6+(57+ 3-2) X 5+1=92 
[(6+57)+ 3-2] X 5+1=96 
6+(57 + 3_2) x (5+ l )=108 
(6+57 + 3-2) x 5+1=116 
6+57 + (3-2) x 5+1=292 


제 6 절. 속셈기교(빨리 계산하는 방법) 


1. 더하기와 덜기의 속셈법 

학생들은 계산할 때 계산이 정확하면서도 빠르기를 희망 
하며 방법이 쓰기 쉽고 좋기를 바랄것입니다. 이 절에서 이 
와 갈은 희망을 실현할수 있는 몇가지 수법을 생각합시다. 

무엇보다도 계산법칙과 넉셈순서 에 익숙되 여 야 합니다. 
다음 문제의 특성을 파악하고 그것을 합리적으로 쓸줄 알아 
야 합니다. 

1) 더하기속셈 

(더하기의 바꿈법칙) 두 수를 더할 때 두 수의 자리를 바 
꾸어도 그 합은 변하지 않습니다. 일반적으로 a + b = b + a 입니다. 

(더 하기의 묶음법 칙) 세 수를 더할 때 먼저 앞에 있는 
두 수를 더한 다음 거기에 세번째 수를 더하거나 또는 먼저 
뒤의 두 수를 더한 다음 거기에 첫번째 수를 더해도 그것들 
의 합은 변하지 않습니다. 
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일반적으로 a+b+c=(a+b)+c=a+(b+c) 입 니다. 

이 법 칙은 여러개 수를 더할 때도 그대로 쓸수 있습니 다. 
더 하기 의 바꿈법 칙파 묶음법 칙 을 결 합시켜 옹근수，옹근백， 
옹근천 … 을 더한 다음 나머 지 수들을 더 하면 계 산이 빠를수 
있 습니다. 

실례 1 . 다음 문제 들을 속셈 하십 시 오. 

(1) 32+81+23+19+68 

(2) (24+37+15)+(16+45+13) 

풀기: ( 1 ) 32+81+23+19+68=(32+68)+(81+19)+23 
=100+100+23=223 

(2)(24+37+15)+(16+45+13)=(24+16)+(37+13)+(15+45) 
=40+50+60=(40+60)+50=1 50 

[설명] 앞에서 지적한 법칙을 리용하여 속셈할 때 만일 
문제 의 항들에 속셈할수 있 는 조건 이 없으면 그것 들중 한개 
의 더하는수를 두 수로 갈라서 속셈조건에 맞도록 할수 있습 
니 다. 례를 들어 673+288을 계산하려면 673=661+12로 고쳐서 
계산할수 있습니다. 즉 

673+288=661+12+288=661+(12+288)=661+300=961 

도이췰 란드의 유명한 수학자 가우스 (1777-1855 년)가 소 
학교시절에 있은 이야기입니다. 하루는 선생님이 수업시간에 
1+2+3+ •••+99+100=? 를 계 산하는 문제 를 제 시하였습니 다. 나 
어린 가우스는 문제 를 보고 생각하던 끝에 계산결과는 5050 
이라고 쉽게 대답하였습니다. 그가 어떻게 재빨리 계산였겠 
습니 까? 나어린 가우스는 문제 를 충분히 파악한 기 초우에 서 
문제 의 특성 에 의하여 다음과 같은 관계 를 찾아냈습니 다. 
1+100=101，2+99=101，3+98=101， -504-51=101 그리고 이 런 
101이 몇개인가를 생각하였습니다. 그는 101이 50개라는것도 
쉽게 찾아냈습니다. 그래서 101 X50=5050 이라고 대답하였습 
니다. 이것을 식으로 쓰면 다음과 같습니다. 

1+2+3+-+98+99+100 


=(J+K)0)+(2+99)+(3+98)+ … +(50+5 p 
50 ^ 




즉 (100+1)X(100+2)=101 X 50=5050입 니 다. 

이 문제에서와 같이 일정한 순서로 배렬된 수의 렬을 수 
렬 이 라고 부릅니다. 수렬 에 있는 매 개 수를 항이라고 부트고 
첫번째 수를 첫번째 항(제1항) 두번째 수를 두번째 항(제2 
항) … 마지막수를 마지막항(끝항)이라고 부톱니다. 만일 어 
떤 수렬의 두번째 항부터 시작하여 매 항과 그 앞에 있는 한 
항파의 차가 모두 같으면 이 수렬을 갈은차수렬(등차수렬)이 
라고 부름니 다. 뒤항에 서 앞항을 던 차를 이 수렬 의 갈은차 
라고 부릅니다. 실례를 들면 

1,2,3,4 “• 는 같은차수렬이 고 같은차는 1입 니 다. 

2, 4, 6, 8 ••• 는 같은차수렬 이 고 같은차는 2입 니 다. 

5, 10, 15,20 …는 갈은차수렬이고 갈은차는 5입니다. 

가우스의 속셈 

l+2+3+".98+99+100=(l+100)X(100+2) 

로부터 수렬의 매 항들의 합 즉 총합 =( 첫번째항+마지 막항) X 
항수수2이라는것을 알수 있습니다. 

실 례 2. 다음 식을 계산하십시오. 

(1) 2+4+6+ •••+96+98+100 

(2) 2+5+8+ -+23+26+29 

풀기: (1) 이 것은 갈은차가 2인 같은차수렬로서 첫항은 2 
이고 마지막항은 100이며 항수는 50이므로 

2+4+6+ • • • +96+98+1 00=(2 +1 00) X 50+2 
=102 x 50+2=5100+2=2550 

입니다. 

(2) 이 것은 같은차가 3이 고 첫항이 2이며 마지막항이 29 
이며 항수가 10인 같은차수렬이므로 

2+5+8+ - +23+26+29=(2+29) X 10+2=310 ■卜 155 

2) 털기속셈 

(1) 한개의 수에서 몇개 수의 합을 덜면 이 수에서 차례 
로 괄호안의 매개 더하는수를 던것파 같습니다. 

일반적으로 a —( b + c + d )= a—b —c — d 입 니다. 

거꾸로 한 수에서 련이어 몇개의 수를 던것은 이 수에서 
이 몇개의 수의 합을 던것과 같습니다. 
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일반적으로 a—b —c — d=a —( b + c + d ) 입 니다. 

(2) 한 수에서 두 수의 차를 던것은 이 수에서 괄호안에 
있는 덜 릴 수를 덜 고 더 는수를 더한것 파 같습니 다. 또는 먼저 
괄호안에 있는 더는수를 더하고 덜릴수를 던것파 같습니다. 

일반적으로 a —(b — c )= a — b+c 
또는 a —( b + c )= a — c—b 입니다. 

(3) 몇개 수의 합에서 한 수를 던것은 임의의 더하는수에 
서 이 수를 덜고 다시 나머지 더하는수를 더한것과 같습니다. 

일반적으로 ( a + b + c ) — d=(a — d )+ b + c = a+(b — d )+ c = a + b+(c — d ) 
입니다. 

이 제 우의 성 질을 리용하기 쉽 도록 다음과 같이 정 돈합 
시다. 

첫째: 련이어덜기，더하기덜기 혼합연산에서 만일 산수식 
에 괄호가 없으면 계산할 때 수의 앞에 있는 부호를 함께 옮 
겨가야 합니다. 일반적으로 

a—b — c = a — c—b 
a — b + c = a + c—b 

둘째: 더하기덜기혼합연산에서 만일 괄호앞에 부 

호가 있 으면 괄호를 벗 길 때 괄호안의 덜 기부호는 더 하기부 
호로 바뀌우고 더하기부호는 덜기부호로 바뀌여집니다. 만일 
괄호앞에 《+> 부호가 있으면 괄호를 벗길 때 괄호안의 부호 
는 바꾸어지지 않습니다. 

일반적으로 

a — ( b + c )= a—b —c 
a —(b — c )= a — b+c 
a +( b + c )= a + b+c 
a+(b — c )= a+b —c 

입니다. 

실례 3 . 다음 식을 속셈하십시오. 

① 5283+1396-283 ⑤ 1825+(175+348) 

② 4325-1347-325 © 576+(432-176) 

③ 4328-(328+497) ⑦ 1242-396 

© 8495-(495-287) ® 1243+998 
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따져보기 

①，②는 <부호옮기기>성질을 씨서 계산을 간단하게 할 
수 있고 ③〜©은 <괄호없애기>성질을 쓸수 있습니다. ©은 
괄호를 벗긴 다음 다시 부호옮기기성질을 쓰면 간단해집니다. 
⑦，⑧은 먼저 덜릴수나 더하는수를 옹근십, 옹근백, 옹근 
천 …의 수로 넘긴 다음 다시 <괄호없애기성질>을 리용하 
여 계산할수 있습니다. 

풀기 ① 5283+1396-283=5283-283+1396=5000+1396 
=6396 

© 4325-1 347一325=4325 -325-1 347=4000一 1347 
=2653 

③ 4328 一 (328+497)=4328 一 328 - 497=4000 - 497 
=3503 

© 8495 一 (495 - 287)=8495 - 495+287=8000+287=8287 

(D 1825+(175+348)=1825+175+348=2000+348=2348 

⑥ 576+(432 - 176)=576+432 -176=576 -176+432= 

400+432=832 

⑦ 1242 - 396=1242 - (400-4)=1242-400+4= 

842+4=846 

⑧ 1243+998=1243+(1000-2)=1243+1000-2=2243-2 

=2241 

* 지식을 써서 속셈하기 

실례 4.4000-5-10-15 - 95-100 을 계산하십시오. 

이 문제에서 더는수는 같은차수렬이므로 먼저 이 더는수 
의 합을 구하고 다시 덜릴수에서 이 합을 덜어야 합니다. 

풀기 4000-5-10-15 - 95-100 

=4000-(5+100) X (20+2)=4000- 105 X 10 

=4000-1050=2950 

실 례 5. 83+82+78+79+80+81+78+79+77+84를 계 산하십 
시오. 

따져보기 

크기 가 서 로 타르고 비 교적 가까운 여 러개의 수를 더할 
때 그가운데서 한 수를 골라서 (가장 좋기 는 옹근십，옹근백， 
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옹근천…)수계산의 기초로 할수 있습니다. 이 수를 기준수라 
고 부롭니다. 기준수보다 큰 더하는수를 기준수와 어떤 수의 
합으로 표시하고 기준수보다 작은 더하는수를 기준수와 어떤 
수의 차로 표시하며 마지막에 더하기덜기의 혼합계산의 성질 
을 리용하여 간편하게 계산합니 다. 이 문제의 기준수를 80으 
로 취할수 있습니다. 

풀 71 83+82+78+79+80+81+78+79+77+84 

=(80+3)+(80+2)+(80 - 2)+(80 - 1 )+8 어- (80+ 1 ) 

+(80 - 2)+(80 -1 )+(80 - 3)+(80+4) 

=80 X 10+(3+2 - 2 -1+1-2-1 -3+4) 
=800+(3+2+1+4)-(2+1+2+1+3) 

=800+10 - 9=800+( 10-9)=801 

이 식을 보다 간단히 다음과 같이 풀수 있습니다. 

주어진 식 80 x 10+(3+2-2-1+1-1-3+4-2) 

=80 X 10+(3-2)=800+1=801 

2. 급하기와 나누기에서의 속셈법 

더하기와 덜기에서의 속셈법과 마찬가지로 곱하기와 나누 
기계산에서도 묘한 속셈법이 있습니다. 이제 넉셈법과 그 계 
산성질들을 생각해봅시다. 

1) 곱하기에서의 속셈 

(1) 곱하기의 바꿈법칙 

두 수를 곱할 때 인수의 자리를 바꾸어도 그 적은 변하 
지 않습니다. 즉 

aXb=bXa 

(2) 곱하기의 묶음법칙 

세 수를 곱할 때 앞에 있는 두 수를 묶어 먼저 곱할수도 
있고 뒤에 있는 두 수를 묶어서 먼저 곱할수도 있습니다. 즉 
aXbXc=(aXb)Xc=aX(bXc) 

여 러개의 수를 서 로 곱할 때 간단한 적(옹근십，옹근백， 
옹근천 …)을 얻을수 있는 인수를 먼저 곱하고 거기에 나머 
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지 인수들을 곱할수 있습니다. 때로는 어떤 인수를 몇개의 
인수로 갈라서 그중 한개 인수와 나머지 곱하는수를 곱한 적 
이 간단한 수로 되게 한 다음 거기에 나머지 인수를 곱하여 
속셈값을 얻을수도 있습니다. 

실 례 6. 간단한 방법으로 다음 문제들을 계산하십시오. 

16 X 4 X 25 125 X (17 X 8) 

125 X 28 後) 25 X 32 X 125 

따져보기 

문제 ①에서 4와 25를 묶어 먼저 곱합니다. 문제 ©에서 
는 125와 8을 결 합시켜 먼저 곱할수 있습니 다. 문제 ©에 서 
는 28을 4 X 7 로 갈라놓은 다음 125와 4를 묶어서 먼저 곱할 
수 있습니다. 문제 ©에서는 32를 4 X 8 로 갈라놓은 다음 다 
시 25와 4, 125와 8을 묶어 먼저 곱할수 있습니다. 

풀이 ① 16 X 4 X 25 © 125 X (17 X 8) 

=16 X (4 X 25) =(125 X 8) X 17 

=16 X 100 =1000 X 17 


=1600 
© 125 X 28 
=(125 X 4) X 7 
=500 X 7 


=17000 

© 25 X 32 X 125 

=(25 X 4) X (8 X 125) 

=100X1000 


=3500 =100000 

(3) 곱하기의 분 HH 법칙 

두 수의 합에 한개의 수를 곱할 때 더하는수를 각각 이 
수에 곱해서 얻은 적을 더합니다. 즉 

( a + b ) Xc = aXc+bXc 

곱하기 의 분배법 칙을 일반적 인 경 우로 넓 힐수 있습니 다. 
일반적으로 ( a _ b ) Xc = aXc _ bXc 가 됩 니 다. 두 수를 곱할 때 
때로는 한개 인수를 두 수의 합으로 표시하여 다른 한개인수 
를 곱하는 형태로 고칠수 있고 또 한개 인수를 두 수의 차로 
고친 다음 다른 한개 인수를 곱할수도 있습니다. 이렇게 하 
여 계산을 빨리 할 때도 있습니다. 

실 례 7. 간단한 방법으로 다음의 문제를 계산하십시오. 


① 125 x (10+8) © (20-4) x 25 
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'通. 4004 x 25 © 125 X 798 

따져보기 

문제 ①，©는 직접 곱하기분배법 칙을 쓰면 됩 니다. 문제 
③은 먼저 4004를 (4000+4) 로 고친 다음 다시 분배법 칙을 쓰 
면 됨니다. 문제 ©는 먼저 798을 (800-2) 로 고친 다음 분배 
법칙을 쓰면 풀립니다. 

풀기 ① 125 x (10+8) .建) (20-4) x 25 

=125 X 10+125 X 8 =20 X 25-4 X 25 

=1250+1000 =500-100 

=2250 =400 

③ 4004 x 25 ① 125 X 798 

=(4000+4) X 25 =125 x (800-2) 

=4000 X 25+4 X 25 =125 x 800-125 x 2 

=100000+100 =100000-250 

=100100 =99750 

2) 나누기속셈 

(1) 상불변(상이 변하지 않는)의 성질 

나누일수와 나누는수에 갈은 수를 곱하거나 또는 갈은 
수(령이 아닌)로 그것을 나누어도 상은 변하지 않습니다. 즉 
a 4- b=(a X n ) + (b X n)=(a+n ) + (b+n ) (n 수 0) 

(2) 두 수의 합(차)을 한개의 수로 나눌 때 

이 수로 각각 두 수를 나눈 다음(모두 완제되 는 조건밑 
에서) 두 상의 합(차)을 구할수 있습니다. 즉 
(a+b) 4- c=a 4- c+b 4- c 
(a—b)+c=a+c—b+c 

이 성질을 여러 수의 합을 한개의 수로 나누는 경우로 
넓힐수 있습니다. 

(3) 부호옮기기 성질 

두 수의 상을 한개의 수로 나눈것은 두 수에서 나누일수 
를 먼저 이 수로 나누고 본래의 나누는 수로 나눈것과 같습 
니다. 즉 
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a+b + c = a + c+b 

두 수의 적을 한개 수로 나눈것은 나누는수로 먼저 적의 
임의의 한개 수를 나누고 다시 다른 한개 인수를 곱한 적과 
같습니다. 즉 

aXb + c=a + cXb=b + cXa 

이 두가지 계산성 질은 련 이 어 나누기，곱하기，나누기혼 
합연산에서 인수를 바끌수 있고 나누는수의 자리도 바끌수 
있으며 자리 를 바끌 때 넉셈부호도 함께 옮겨 야 한다는것 을 
보여줌니다. 

실 례 8. 간단한 방법을 리용하여 다음의 문제들을 계 
산하십 시 오. 

① 825+25 • 47700 + 900 

(D (250+165) + 5 © (702-213-414) + 3 

© 525+7 + 5 ©.128 x 5 + 8 

따져보기 

문제 像，. ©는《상불변의 성 질》을 리용할수 있고 문제 
應^, ©에서는《성질(2)>를 쓸수 있으며 문제 ©，©에서는 성 
질 (3) 을 쓸수 있습니다. 

① 825+25 讀»:47700+ 900 

=(825 X 4) + (25 X 4) =(47700 4- 100) +(900 4- 100) 

=3300+100=33 =477 + 9=53 

‘:變 (250+165) + 5 ① (702-213-414) + 3 

=250 + 5+165 + 5 =702+3-213+3-414+3 

우50+33=83 =234-71-138=25 

⑥ 525+7 + 5 © 128 X 5 + 8 

=525 + 5+7 =128 + 8 x 5 

=105+7=15 =16 X 5=80 

(4) 곱하기, 나누기혼합연산에서의 괄호의 
성질 

① 한개의 수를 두 수의 적으로 나누는것은 이 수를 차 
례로 적의 두 인수로 나눈것파 갈습니다. 즉 
a + (b X c)=a 4- b 4-4 
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® 한개의 수에 두 수의 상을 곱할 때 이 수에 나누일수 
를 곱하여 얻은 적을 다시 나누는수로 곱할수 있습니다. 즉 
aX(b + c)=aXb + c 

■# 한개의 수를 두 수의 상으로 만드는 나누기계산은 이 
수를 상의 나누일수로 나누고 다시 상의 나누는수를 곱한것 
과 갈습니다. 즉 


a + (b + c )= a+bxc 

이 세가지 성질은 다음파 갈은 규칙을 보여줌니다. 곱하 
기，나누기의 혼합계산이 있는 산수식에서 만일 괄호앞에 나 
누기부호가 있으면 괄호를 벗기고 계산순서를 바끌수 있는데 
이때 괄호안의 나누기부호는 곱하기부호로，곱하기부호는 나 
누기부호로 바꾸어야 합니다. 만일 괄호앞에 곱하기부호가 있 
으면 괄호안의 연산부호는 변하지 않습니다. 거꾸로 산수식 에 
괄호를 넣 어 계산순서 를 바끌 때의 규칙도 꼭 갈습니 다. 

우에 서 말한 나누기 의 계 산성 질 을 리용할 때 반드시 있 
어야 할 조건은 상이 나머지를 가지지 말아야 한다는데 주의 
를 돌려야 합니 다. 만일 상이 나머 지 를 가지 면 이 계산성 질 
을 쓸 때 나머지에 반드시 변화가 생김니다. 실례를 들면 
324 + (9 x 7) 324 + (9 x 7) 

=324 + 63 =324 + 9 + 7 

계 .9 =36 + 7 

=5 … 1 


실례 


9. 간단한 방법으로 
① 756 + (7x9) 

③ 720 X 12+4 
⑤ 216+24 X 6 


다음 문제 를 계 산하십 시 오. 
© 1260 + 7 + 9 
① 125 x (8+2) 

⑥ 875000 + (1000 + 8) 


따져보기 

이 문제들은 모두 곱하기와 나누기의 혼합계산에서 《괄 
호를 넣거나 없애는 방법으로> 계산할수 있습니다. 
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■기 

① 756+(7 x 9) 
=756 + 7 + 9 
=108 + 9=12 

② 1260+7 + 9 
=1260 + (7 x 9) 
=1260 + 63=20 

③ 720 X 12+4 
=720 X (12+4) 
=720 X 3=2160 


⑤ 216+24 x 6 
=216+(24 + 6) 
=216+4=54 

® 125 X (8+2) 
=125 x 8+2 
=1000+2=500 

⑥ 875000+(1000+8) 
=875000 + 1000 x 8 
=875 X 8=7000 


실례 10. 다음의 문제들을 속셈하십시오. 

① 1326 + 39 © 248 X 68 - 17 X 248+248 X 48 

③ 520 X 125 ® 999 X 99 X 9 

따져보기 

①，③，①문제들가운데서 주어진 수를 적당히 가르거나 
또는 주어진 수를 옹근십，옹근백，옹근천 …인 수로 넘긴다 
음 관계되는 계산성질을 리용하여 속셈할수 있습니다. 문제 
②는 곱하기의 분배법칙을 쓰면 됨니다. 

풀기 

① 1326 + 39 © 248 X 68-17 X 248+248 X 48 

=1326 + (13 X 3) =248(68 - 17+48)=248 X 99 

=1326 + 13+3 =248 X (100-1) 

=102 + 3=34 =24800-248 

=24552 

③ 520 X 125 ① 999 X 99 X 9 

=520 X (1000 + 8) =(1000 — 1) X 99 X 9 

=520 X 1000 + 8 =(99000-99) X 9 

=520 + 8 x 1000 =98901 x (10-1) 

=65000 =989010 X 98901 


=890109 
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우의 몇개의 실례를 통하여 알수 있는바와 같이 산수식 
을 얼핏 보면 속셈할수 없는것처럼 보이지만 주어진 수를 적 
당히 가르거나 변환하면 속셈법을 쓸수 있게 됩니다. 문제에 
서 속셈법을 쓰라는 요구가 없어도 될수록 속셈법을 쓰는것 
이 좋습니다. 

3) 곱하기의 특수한 속셈 몇가지 

(1) 어떤 수에 11을 곱할 때의 속셈 

① 두자리수에 11 을 곱할 때 

하나자리와 열의 자리를 갈라놓고 두 수를 더한 합을 가 
운데 쓰고 열이 되면 1을 올립니다. 

실례 1 1. ① 16 X 11 #39 X 11 을 속셈하십시오. 

따져보기 

문제 ①에서 수 16을 갈라놓고 1에 6을 더한 7을 중간에 
쓰면 176이 됩 니다. 문제 ©에 서 수 39를 갈라놓고 3과 9를 
더 하면 12가 되 는데 39의 가운데 에 하나자리수 2를 쓰고 1을 
다음자리 에 올립 니 다. 결 과 429가 얻 어 집 니 다. 

풀기 ① 16 X 11=176 通 39 X 11=429 

② 여러 자리수에 1 1 을 곱하기 

여러 자리수를 갈라놓고 서로 이웃한 두 수를 더하여 차 
례 로 가운데 써주며 열 이 되 면 다음자리 에 1을 올립 니 다. 

실례 12. ① 1234 x 11 ② 9876 X 11 을 속셈하십시오. 

따져보기 

서로 이웃한 두 수를 더할 때 때로는 자리올림이 생기므 
로 적의 하나자리로부터 차례로 높은 자리에 써줍니다. 

풀기 ① 1234 x 11=13574 
© 9876 X 11=108636 

(2) 어떤 수에 5 또는 15를 곱할 때의 속셈 

① 어떤 수에 5를 곱할 때 

먼저 10을 곱하고 그것 을 5로 나눕니다. 즉《10을 곱한 
절반복을 취합니다. 

실 례 1 3. ① 486 X 5 m 287 X 5를 속셈 하시 오. 
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따져보기 

먼저 10을 곱해 야 하므로 수의 마지 막끝에 0을 써주고 
그것 을 2로 나눕니다. 

풀기 ① 486 x 5=4860 + 2=2430 
© 287 x 5=2870+2=1435 

② 어떤 수에 15 를 급할 때 

이 수에 그의 절반을 더하고 다시 10을 곱합니다. 

실 Ell 1 4. ① 246 公 15 % 57 X 15를 속셈 하시 오. 


따져보기 

어 떤 수의 절 반을 구할 때 짧은 나누기방법 을 쓰면 계 산 
이 정확해집니다. 

풀기 ① 246 X 15 2 | 246 짧은 나누기 로 절 반구하기 

=(246+123) X 10 + 123 점 반을 더 하기 

=369 X 10 3690 10을 곱해서 답을 구하기 


=3690 

# 57 X 15 2 I 57 짧은 나누기 로 절 반구하기 

=(57+28.5) X 10 + 28.5 절 반을 더하기 

=85.5 X 10 855~10을 곱해서 답을 구하기 


=855 


(3) 하나의 자리수가 5 인 갈은 두 자리수를 
곱할 때의 속셈 

먼저 열의 자리수에 열의 자리수보다 1이 더 큰 수를 곱 
하고 다시 그 뒤 에 25를 써 줍니 다. 

실례 15. 다음 계산을 속셈하십시오. 

25 X 25 進) 65 X 65 

따져보기 

문제 ①에 서 열 의 자리수는 2이 고 2에 1을 더하면 3이 
얻어지며 2에 3을 곱하면 6이 되므로 6의 뒤 에 25를 써주면 
됨니다. 문제 後！에서 6 X 7(7 은 6보다 1이 더 큼니다)=42이고 
42뒤 에 25를 써 주면 됩 니다. 

풀기 ① 25 X 25=625 © 65 x 65=4225 
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(4) 어떤 수에 9, 99, 999를 곱할 때의 속셈 

어떤 수에 9를 곱할 때 이 수에 10을 곱하고 그 수 자체 
를 덜면 답이 얻어집니다. 어떤 수에 99를 곱할 때 이 수에 
100을 곱하고 그 수 자체를 덜면 답이 얻어집니다. 어떤 수 
에 999를 곱할 때 이 수에 1000을 곱하고 그 수자체를 덜면 
답이 얻어집니다. 

실 례 16. 다음 식 을 계 산하십 시 오. 

後 12 X 9 .建) 68 X 99 

③ 324 x 99 ® 143 X 999 

따져보기 

우에 지적한 방법을 써서 속셈할 때 《그 수자체를 던 
다> 는것 은 9,99,999에 곱하는 수입 니 다. 

풀기 ① 12 x 9=12 x 10-12=120-12=108 

© 68 X 99=68 X 100 - 68=6800 - 68=6732 
© 324 X 99=324 X 100 - 324=32400 - 324=32076 
© 143 X 999=143 X 1000-143=143000-143=142857 

[설 명] 계산에 익숙되면 우의 계산과정을 줄일수 있습니 
다. 실례를 들어 어떤 수에 99를 곱하려 한다면 그 수의 뒤 
에 0을 두개 써주고 (100 을 곱하는것 과 같습니 다.)그 수자체 
를 덜면 됨니다. 

(5) 두 열의 자리수를 곱할 때의 속셈 

먼저 한 수에 다른 한 수의 하나자리수를 더한 다음 10 
을 곱하고 다시 두 수의 하나자리수를 곱한 적을 더해주면 
답이 얻어집니다. 

실 례 17. 다음 식 을 속셈 하십 시 오. 

述) 13 X 14 .愛) 17 X 16 

따져보기 

문제 ①에서 13에 4를 더하면 17이 얻어지고 17에 10을 
곱하면 170이 얻 어 집 니 다 . 3과 4를 곱하면 12가 되 므로 170에 
12를 더하면 182가 얻어집니다. 

문제 ©에서 17+6=23이 얻어지며 23뒤에 0을 써주고 (7 
X 6=)42 를 더해주면 272가 얻어집니다. 
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풀기 ■ 13 X 14=(13+4) X 10+3 X 4=170+12=182 
後 17 X 16=230+42=272 

(6) 하나자리수가 1인 두자리수를 곱할 때의 
속셈 

먼저 두개의 열의 자리수를 곱하고 거기에 10을 곱한 다 
음 두개의 열의 자리수합을 더하고 마지막자리뒤에 1을 써주 
면 빨리 계산됨니다. 

실 례 1 8 . 다음 식 을 속셈 하십 시 오. 

① 31 X 91 p 71 X 81 

따져보기 

문제 ①에서 3에 9를 곱하면 27이 얻어지 고 27에 10을 
곱하면 270이 얻어집니다. 3에 9를 더하면 12가 되고 270에 
12를 더하면 282가 얻어집니다. 다시 282의 뒤에 1을 더 써 
주면 2821이 얻어집니다. 

문제 ©에서 70에 8을 곱하면 560(7 에 80을 곱하면 560 
이 얻어집니다.)이 되는데 여기에 (7+8=)15를 더하면 575가 
됩 니 다. 마지 막자리 에 1을 써 주면 5751 이 얻 어 집 니 다. 

풀기 ① 31 X 91=2821 
© 71 X 81=5751 

(7) 월의 자리수가 같고 하나자리수의 합이 
10이 되 fe 두 수를 곱할 때의 속셈 

먼저 열의 자리수에 열의 자리수보다 1이 큰 수를 곱하 
고 그뒤에 두개의 하나자리수자를 곱한 적을 써주면 답이 얻 
어집니다. 만일 두개의 하나자리수를 곱한 적이 한자리수이 
면 이 수의 앞에 o 을 써서 두자리수로 만듭니다. 

실례 19 . ① 4 7〉< 4 3 # 79 X ，기을 속셈하십시오. 

따져보기 

문제 ①에서 4에 1을 더하면 5가 얻어 지고 4에 5를 곱하 
면 20이 얻어집니다. 7에 3을 곱하면 21이 얻어지므로 20의 
뒤에 써주면 2021이 얻어집니다. 문제 ©에서 7 X 8(7 보다 1 
이 큼니 다)=56, 9 X 1=9 가 됨 니다. 이 9앞에 0을 써주면 09가 
얻어집니다. 따라서 답은 5609입니다. 
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풀기 ① 47 X 43=2021 
# 79 X 71=5609 

(8) 하나자리수가 같고 월의 자리수를 더하 
면 10이 되는 두자리수를 곱할 때의 속셈 

먼저 열의 자리수를 곱한 적 에 하나자리수를 더 하고 다 
시 마지 막자리뒤 에 두개 의 하나자리수를 곱한 적 을 써주면 
답이 얻어집니다. 

만일 두개 의 하나자리수를 곱한 적 이 한자리수이면 이 
수앞에 0을 써서 두자리수를 만돕니다. 

실 례 20. ① 96 X 16 © 72 X 32 를 속셈하십시오. 

따져보기 

문제 ①에서 9에 1을 곱하면 9가 얻어 지고 9에 6을 더하 
면 15가 되며 6에 6을 곱하면 36이 얻어지 므로 이 것을 15뒤 
에 써주면 1536이 얻어집니다. 문제 ©에서 7에 3을 곱하면 
21이 얻 어지고 21에 2를 더 하면 23이 얻어집니다 .2 에 2를 곱 
하면 4가 되 므로 4앞에 0을 달아 04를 만듭니다. 이 04를 23 
의 뒤에 써주면 2304가 얻어집니다. 

풀기 ① 96 X 16=1536 
© 72 X 32=2304 

(9) 두 令가 다 열의 자리에 0이 있쁑 수를 
곱할 때의 속셈 

한 수에 다른 한수의 하나자리수를 더해주고 다시 마지 
막자리곁에 두개의 하나자리수를 곱한 적을 써주면 답이 얻 
어집니다. 만일 두개의 하나자리수를 곱한 적이 하나자리수 
이면 이 수의 앞에 o 을 써주어 그것이 두 자리수로 되게 합 
니 다. 

실 례 21. % ：103 X 106 102 X 104를 속셈 하십 시 오. 

따져보기 

문제 ①에서 103에 6을 더하면 109가 되고 3에 6을 곱하 
면 18이 되므로 답은 10918입니다. ©에서 102에 4를 더하면 
106이 얻어지 고 2에 4를 곱하면 8이 되 는데 8앞에 0을 써서 
08을 만듭니다. 따라서 10608이 얻어집니다. 
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풀기 '法?:. 103 X 106=10918 
© 102 X 104=10608 

(10) 100에 가까운 두자리수를 곱할 때의 속셈 

두자리수의 곱하기에서 수자가 100에 가까울수록 계산하 
기 시끄럽습니다. 어떻게 하면 계산이 간편해지겠습니까? 

실례를 들어 98 X 91 을 어떻게 간단한 방법으로 계산할수 
있겠습니까? 어떤 학생들은 다음파 같이 계산합니다. 

98 x 91=(100-2) x 91=9100-182=8918 

이 방법보다 더 간단한 방법이 없겠는가 하는것을 생각 
해봅시다. 

98 X 91 에서 

100-98=2 …… (1) 

100-91=9 …… (2) 

98-9=89, 91 -2=89 이 고 

2 x 9=18, 2 X 9=18 입니다. 

즉 91에서 (1) 을 덜면 89이고 98에서 (2) 를 덜어도 89입니 
다. 이 89가 적의 앞의 두자리수입니다. 다시 (1) 과 (2) 를 곱해 
서 18을 얻습니다. 이것이 적의 마지막두자리수로 됩니다. 

그러므로 98 X 91=8918 입니다. 

이 방법을 써서 계산할 때 다음과 같은 두가지 경우에 
주의해 야 합니 다. 

첫번째 경우는 두 차의 적이 10보다 작을 때입니다. 이때 
하나자리수앞에 0을 써주어 야 합니다. 그렇게 하지 않으면 적 이 
세자리수로 되여 틀리게 됩니다. 두번째 경우는 차가 100보다 
클 때입니다. 이때 백의 자리수를 자리올림수로 보아야 합니다. 
그렇게 하지 않으면 적이 다섯자리수로 되여 틀리게 됩니다. 

실례를 들어 93 X 84 를 봅시다. 

100-93=7 …… (1) 

100-84=16 …… (2) 

그리고 84-7=77 또는 93 — 16=77 이고 7 X 16=112 

그러 므로 93 X 84=7812( 백의 자리 에 1을 올려 야 합니 다.) 
입니다. 

실례 22. ① 95 X 93 91 X 88 을 속셈하십시오. 
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풀기 ① 100-95;5, 100-93=7, 

95-7=88, 5 X 7=35 

이므로 95 X 93=8835 입니다. 

通 100-91=9， 100-88=12 

이고 88-9=79, 9 X 12=108 

이 므로 91 X 88=8008 이 됩 니다. 

우에 서 속셈법파 속셈 기 교를 학습하였습니 다. 앞으로 학 
생들은 이러한 원리에 기초하여 속셈에 정통하여야 합니다. 
계산문제를 풀 때 비록 문제에서 속셈을 요구하지 않아도 늘 
속셈법 을 쓰기 위해 노력 해 야 합니 다. 문제 를 정 확히 파악하 
고 잘 따져보면서 속셈대상을 옳바로 선택하여 야 합니다. 


련습 6 

1. 다음의 문제들을 속셈법을 써서 계산하십시오. 

(1) 729+154+271 ⑵7999+785+215 

(3) 8376+2538+7462+1624 (4) 997+95+548 

2. 다음 식들의 합을 구하십시오. 

( D 3+4+5+-+99+100 

(2) 4+8+12+…+32+36 

(3) 65+63+61 …+5+3+1 

3 . 속셈법을 써서 다음의 문제들을 계산하십시오. 

(1)516-56 - 44 -16 (2) 8216-6734+2734 

(3) 5723 - (723 -1 89) (4) 2356 - (356+187) 

(5) 723-800+277 (6) 576+(257-176) 

(7) 756+478-156 (8) 526-187-126 

4. 다음의 문제들을 속셈법으로 계산하십시오. 

(1)958-596 (2) 1543+498 

5. 다음의 문제들을 계산하십시오. 

(1) 5000-2-4-6 -100 

(2) 103+99+103+96+105+102+98+98+101+102 

6. 다음 수렬의 평균값을 구하십시오. 
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199, 202, 195, 201，196, 201 

7. 다음의 문제들을 속셈법으로 계산하십시오. 

(1) 125 X 25 X 50 X 2 X 8 X 4 

(2) 568 X 123 -45 X 568 -568 X 53 

(3) (10000 -1000 -100 - 10) +10 

8. 다음의 문제들을 속셈법으로 계산하십시오. 

(1)25+4+75+4 (2)8 + 7+9+7+11+7 

(3) 17 + 8+19 + 8+20 + 8 (4)(12+24+36+48) + 6 

(5)21+ 9+22 4- 9+23 4- 9+24 + 9 

9. 다음의 문제들을 어떤 속셈법으로 플수 있습니까? 있 
다면 속셈법으로 계산하십시오. 

(1) 125 X 56 (2)25 X 64 X 125 

(3) 9600+25 +4 (4) 2222 X 728 +182 

(5)401 X 467 (6)1200+25 

10. 다음의 문제들을 계산하십시오. 

( 1 ) 24 + 3 X 4 X (73+52) X (42 - 1 7) 

(2) 25+(73-48)+200 + 8 X 98 

(3) (46+56) X (172+4)+14 

1 1. 다음의 문제들을 속셈으로 계산하십시오. 

(1)97X96 (2)95X93 (3) 98X97 

(4) 99 X 92 (5) 88 X 89 (6) 95 X 85 

12. 속셈으로 다음의 문제들을 계산하십시오. 

(1)24 X 11 (2)35 X 11 (3) 86 X 11 

(4) 1356 X 11 (5) 5860 XII (6) 98765 父 11 

13. 다음의 문제들을 속셈으로 계산하십시오. 

(1)786 X 5 (2)6283 X 5 

(3) 846 X 15 (4) 789 X 15 

(5) 75 X 75 (6) 95 X 95 

14. 다음의 문제들을 속셈으로 계산하십시오. 

(1)28 X 9 (2)245 X 9 (3) 423 X 99 

(4) 897 X 99 (5) 125 X 999 (6) 999 X 657 

15. 다음의 문제들을 속셈으로 계산하십시오. 
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(1) 18X16 (2)17X12 (3)13X18 

(4) 41X51 (5)21X91 (6)61X71 

16. 다음 문제들의 답을 직접 쓰십시오. 

(1)78X72= (2)69X61= 

(3)84 x 86= (4)46 X 66= 

(5) 97 X 1， (6)83 X 23= 

17. 다음의 문제들을 속셈으로 계산하십시오. 

(1) 103X105 (2) 104X108 

(3) 107 x 109 (4)97 x 96 

(5)95 X 92 (6)89 X 88 


답 및 풀기방향 


1. 

(1)1154 

(2) 8999 

(3) 20000 

(4) 1640 

2. 

( 1 ) 5047 

(2) 180 

(3) 1089 


3. 

(1)400 

(2)4216 

(3)5189 

(4) 1813 


(5) 200 

(6) 657 

(7) 1078 

(8)213 

4. 

(1)362 

(2) 2041 



5. 

( 1 ) 2450 

後 ) 1007 




6. [200x6+(2+l+l)-(l+5+4)]+6=(1200+4-10) + 6 

=1194 + 6=199 

7. (1) 10000000 (2) 14200 ;|3)889 

8. (1)25 (2)4 (3)7 

(4)20 (5)10 

9. (1) 7000 (2) 200000 (3) 96 

(4)8888 (5) 187267 (6)48 

1 0. ( 1 ) 100000 ( 2) 2500 (3) 4400 

1 1.(1)9312 (2)8835 (3)9506 

(4)9108 (5) 7832 (6)8075 

1 2.(1)264 (2)385 (3)946 

(4)14916 (5)64460 (6) 1086415 
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13.(1)3930 

(2)31415 

(3) 12690 

(4) 11835 

(5) 5625 

(6) 9025 

14.(1)252 

(2) 2205 

(3)41877 

(4) 88803 

(5) 124875 (6) 656343 

15.(1)288 

(2) 204 

(3)234 

(4) 2091 

(5)1911 

(6)4331 

16.(1)5616 

(2) 4209 

(3) 7224 

(4) 3036 

(5) 1649 

(6) 1909 

17.(1)10815 

(2) 11232 

(3) 11663 

(4) 9312 

(5) 8740 

(6) 7832 


제 7 절. 둘레길이구하기 


직4각형의 둘레길이를 구하는 공식은 다음과 갈습니다. 

직4각형의 둘레길이 =( 길이+너비) X 2 
이 것을 문자로 표시 하면 다음과 같습니 다. 

c =( a + b ) X 2 

여기서 c 는 직4각형의 둘레길이， a 는 길이， b 는 너비입니다. 
바른4각형의 둘레길이를 c ， 한변의 길이를 a 라고 하면 
c = aX 4 

가 성 립합니 다. 

이 두 공식은 표준형의 직4각형과 바론4각형의 둘레길이 
를 구하는 공식입 니 다. 이 제 이 공식 을 리용하여 겉 보기 에 는 
직4각형도，바론4각형도 아닌 도형의 둘레길이를 구해봅시다. 
이 것은 학생들의 응용능력 을 키우는데 도움이 됨 니 다. 

능숙한 응용능력 을 키 워주려 면 어 떤 도형 을 표준직4각형 
또는 바론4각형으로 넘기는 능력 말하자면 어떤 도형을 표준 
도형으로 넘기는《전환> 능력을 키워야 합니다. 

실례 1. 그림 7_1은 한 돼기의 밀밭을 보여주는데 치수 
는 그림 에 표시 하였습니 다. 이 밀 밭의 둘레 길 이 를 구하십 시 오. 
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따져보기 

계단옆면의 둘레길이를 구하려면 매층의 계단너비를 맨 
웃층의 높이와 같은 곳까지 이동시키고 매 계단의 높이를 오 
른쪽으로 이동시켜 맨 아래층의 높이와 같은 곳까지 가져가면 
본래 의 그림 은 직4각형 이 됨 니 다. 이 때 생겨 나는 직4각형 의 
길이는 30 X 10=300( cm ) 이 고 너비는 20 X 10=200( cm ) 가 됩 니 다. 

플기 (30 X 10+20 X 10) X 2=500 x 2=1000( cm ), 1000 cm =10 m 

답 계단의 두 옆면의 둘레길이는 10 m 입니다. 

실례 3. 그림 7_4는 우에서 내려다 본 학교의 평면 
도입니다. 여기서 a =120 m , b =130 m , c =70 m , d =60 m , J 3 =250 m 
입 니 다. 체 육선생 님 은 매 일 이 학교둘레 를 세바퀴 씩 달립 니 
다. 선생님은 매일 아침 몇 m 씩 달리겠습니까? 

따져보기 



그림 7_4의 일 부 선분을 그림 7_5의 화살표로 표시한 
곳까지 이동시켰다고 생각합니다. 이렇게 하면 그림 7_4의 
둘레길이는 그림 7_5의 직4각형의 둘레길이로 됨니다. 

풀기 그림 7-5 에서 직4각형의 한변의 길이는 a + b + d = 
12( H -130 f 60=310( m ) 이고 다른 한 변의 길이는 c + S =704-250 
=320( m ) 입 니 다. 그러 므로 직4각형 의 둘레길 이 는 (320+310) X 
2=1260( m ) 입 니 다. 그러 므로 선 생 님 이 매 일 달리 는 거 리 는 
1260 X 3=3780( m ) 입 니다. 이 식들을 종합하면 다음과 같습니다. 

[(120+130+60)(70+250)] X 2 X 3=(310+320) X 2 X 3=630 X 2 K 
3=3780( m ) 
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답 체 육선 생 님 이 매 일 달리 는 거 리 는 3780 m 입 니 다. 

실례 4. 그림 1-6 은 우에서 내려다 본 방안의 평면도 
입니다. 그림에서 서로 다른 글자는 서로 다른 변의 길이를 
표시 합니 다. b =50 m , c =30 m , g =10 m 입 니 다. 이 방의 둘레 길 이 를 
구하십 시 오. 

따져보기 


그림 7-6 의 선분 h ， f 를 그림 7-7 의 d 의 왼쪽에 옮겨 
d 와 련결시 키 면 h + f + d = b =50 m 가 됩 니 다. 선분 J 3 - g 부분을 
a 까지 이 동시 키 고 a 와 련 결 시 키 면 a +( J 2 - g )= c =30 m 가 됩 


자 



■ 림 가 


■ 림 "I 


니다.이때 선 
분 J 2 은 선 분 g 
와 같은 길이만 
큼 남습니다. 
그러므로 이 평 
면도의 둘레 길 
이 는 ( b + c + g) X 
2입니다. 


풀기 (50+30+10) X 2=90 x 2=180( m ) 입 니 다. 

답 이 방의 평면도형의 둘레길이는 180 m 입니다. 

실 례 5. 그림 


d：：P 


「」— L 「| 

I ■ I I 


그림 7-8 

길이의 합은 얼마입니까? 

따져보기 1 


7-8 

은 꼭 같은 몇개의 바론 
4각형으로 된 《土, 山> 
의 두 한문글자입 니 다. 
매 바론4각형의 한 변의 
길이는 3 cm 입니다. 

이 두 글자의 둘레 


그림 7_8을 그림 7_9(화살표로 표시한 부분이 넘긴 
부분입니다)로 넘김니다. 그림에서 동그라미 《0>로 표시 
한 부분은 넘어가지 않은 부분입 니 다. 이 렇게 하면 그림 7 
-8 에 있는 두 글자의 둘레길이는 그림 7-9 oll 있는 두개 
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의 큰 바론 4 각형의 
둘레길이와 길이가 
3cm 인 8 개 선분의 
합으로 됩 니다. 

풀기 1 (1) 그 
림 7 -9 에서 큰 바 
른4각형의 변의 길 '3® 7-9 

이는 

3x5=15(cm) 

입니다. 

(2) 그림 7_9 에서 두개의 큰 바론 4 각형의 둘레길이의 

합은 

15x4x2=120(cm) 

입니다. 

(3) 그림 7-9 에서 동그라미 《0> 로 표시한 8 개 선분 
의 총 길이는 

3x8=24(cm) 

입니다. 

(4) 그림 7_9 에서 두 글자의 둘레길이는 모두 

120+24=144(cm) 

입 니 다. 

답 두 글자의 둘레길이는 모두 144cm 입니다. 

따져보기 2 

그림 7_9 에서《土복자의 둘레길이는 선분의 길이가 3cm 
인 24 개의 선분의 합이고 《山고 자의 둘레길이도 선분의 길 
이가 3cm 인 24 개의 선분의 합과 같습니다. 그러므로 《土， 
山> 의 두 글자의 둘레길이는 선분의 길이가 3cm 인 24 개의 
선분의 합의 2배입니다. 

풀기 2： 3X 24X2=72 X2=144(cm) 입 니 다. 

또 다음과 같이 계산할수도 있습니다. 

3X24+3 X24=72+72=144(cm) 
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따져보기 3 

그림 7_9에서 두 글자 《土，山》의 둘레길이는 선분의 
길이가 3 cm 인 선분 48개의 합입니다. 

풀기 3: 48 x 3=144( cm ) 

입 니 다. 


련습 7 

1. 그림 7_10에서 《+> 자의 가로와 세로길이는 모두 
6 cm 입 니 다. 《+> 자의 둘레 길 이 는 몇 cm 입 니 까? 

2. 그림 7-11 은 3개의 직4각형으로 되여있습니다. 그 
림 ①의 길이는 128 cm 이고 너비는 64 cm 입니다. 그림 ©의 
길이와 너비는 각각 그림 ® 의 길이와 너비의 절반입니다. 

그림 ©의 너비 
와 길이는 각각 
그림 ©의 너비 
와 길이의 절반 
입니다. 종합산 
수식을 세워 가 
장 간단한 방법 
으로 이 도형의 
: am 7 -n 둘레길이를 구 

하십 시 오. 

3. 그림 7_12는 윤철이와 리철 
이가 살고있는 구역의 평면도입니다. 
그림의 웃부분은 한개의 바론4각형 
이고 한변의 길이는 120 m 입니다. 그 
림 의 아래부분은 직4각형 이고 길 이 
는 400 m , 너비는 200 m 입니다. 실선 
은 자동차길 을 표시합니 다. 윤철 은 
자동차길을 따라 리철의 집 에 가는 
데 1분동안에 80 m 갑니 다. 몇분이 면 


■ 資 ，，-10 

윤 철의 i 집 

리 철의 

_ /노 



，,5_! 7-12 
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리철의 집에 갈수 
있겠 습니까?(두가지 
방법으로 종합산수 
식을 세워 푸십시 

오.) 


서 nn 

(1) (2) 


4 . 그림 7-13 그림 7-13 


의 (1)， (2) 는 나무모형의 평면도입니다. 그림 (1) 의 웃부분은 
한변의 길이가 20cm 인 바른4각형이고 아래부분은 길이가 
100cm, 너비는 40cm 인 직4각형 입니다. 그림 (2) 의 오목한 부 
분은 한변의 길이가 20cm 인 바른4각형이고 바깥부분은 길이 
가 100cm 이 고 너 비가 40cm 인 직4각형입 니 다. 

(1) 간단한 방법으로 이 두 나무모형의 둘레길이를 구하 
십 시 오. 

( 2 ) 이 두 나무모형도를 합처서 한개의 직4각형을 만들 
고 이 직4각형의 둘레길이를 
구하십시오. 

5 . 그림 7_14는 어떤 기 
계부속품의 평 면 도 입 니 다. 그 
림에서 가장 짧은 선분은 모두 
5cm 이 고 부 속 품 의 길 이 는 
35cm 이며 높이는 30cm 입니다. 

이 부속품의 둘레길이는 얼마 
입 니 까? 
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답 및 풀기방향 

1. 본래의 그림을 그림 7- 15 와 같이 그립니다. 

<+> 자의 둘레길이=그림 7-15 의 바른 4 각형의 둘레 

길이 

즉 6x4=24(cm) 입니다. 

2. 본래 의 그림 을 그림 7_16 파 같이 그립 니 다. 본래그 
림을 조립한 둘레길이는 그림의 직 4 각형의 둘레길이와 갈게 
됨니다. 즉 

( 128+64+64 4- 2+64+2 + 2) X 2=480(m) 

입 니 다. 

3. (방법 1) 본래그림을 그림 7_17 과 같이 직 4 각형으로 
그립니다. 자동차길의 길이는 (400+200+120=)720m 입니다. 윤 
철이가 자기 집으로부터 리철의 집까지 가는데 걸린 시간은 


720 + 80=9( 분 ) 



입니다. 

(방법 2) 자동차길의 길이는 120x2+(400-120)+200=720 
이고 시간은 

720 + 80=9( 분) 

입 니 다. 

4.(1) 본래그림을 그림 7_18(1) 파 같이 고칩니다. 

두 나무모형의 둘레길이는 
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(40+20+100) x2+(100+40+20) X2=640(cm) 

입 니 다. 

( 2 ) 그림 7-13(2) 를 뒤집어 그림 7-13 (1) 의 웃면에 놓 
으면 그림 7_19와 같이 됨니다. 이 직4각형의 둘레길이는 
(100+40 X 2) X2=360(cm) 

입니다. 



그림 7-18 그림 7-19 


5 . 본래그림을 그림 7-20 파 
같이 고칩니다. 기계부속품의 둘레 
길이 는 그림 에 표시한 제 일 큰 직4 
각형의 둘레길이에 《+고의 왼쪽과 
오른쪽에 있는 길이가 5cm 인 10개 
선분의 합파 갈습니다. 

(35+30)x2+5 X 10=180(cm) 

입니다. 

제8절. 나무심기문제 


봄과 가을은 나무심기가 가장 좋은 계절입니다. 나무를 
심고 꽃밭을 가꾸는것과 갈은 일상생활속에도 수학문제가 있 
습니다. 실례를 들어 나무를 심을 간격과 대수를 결정하려면 
계산이 필요합니다. 

실례 1. 어떤 동뚝의 길이가 600m 입니다. 이 동뚝에 



그림 7-20 
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5 m 간격으로 은행 나무를 심으려 고 합니 다. 나무가 몇대 있어 
야 합니까? 

따져보기 

두 은행나무사이의 거리를 한 토막으로 한다면 동뚝을 
몇개 토막으로 가를수 있겠는가를 생 각하여 야 합니 다. 동뚝 
의 량끝에도 나무를 심어야 하므로 필요한 나무대수는 갈라 
놓은 토막수보다 한대 더 많아야 합니다. 

풀기 (1) 한토막의 길이가 5 m 여야 하므로 동뚝을 가르는 
토막개 수는 

600 著|_120(토막) 

이고 

(2) 심어야 할 나무대수는 

120+1=1기(대) 

입니다. 종합하면 

600 수 5+1=121( 대) 

가 됨니다. 

(검산) 5 X (121-1)=5 XI 20=600( m ) 

계산결과가 주어진 조건과 일치하므로 풀이가 정확합니다. 

답 121대의 나무가 있어야 합니다. 

실례 2. 두 집사이의 거리는 40 m 입니다. 4 m 간격으로 
살구나무를 심 으려 합니 다. 살구나무가 몇대 있 어 야 합니 까? 
따져보기 

두 살구나무사이의 거리를 토막의 길이로 하면 두 집사 
이의 거리를 몇 토막으로 가를수 있겠는가를 생각합니다(이 
것은 실례 1의 경우와 다름니다). 량끝에 살구나무를 심을수 
없습니다. 그러므로 필요한 나무대수는 토막개수보다 1개 더 
적습니다. 

풀기 (1) 한토막(구간)의 길이가 4 m 이므로 40 m 를 토막으 
로 가르면 


이 됨니다. 


40+4= 10( 토막) 



(2) 요구되는 살구나무대수는 

10 -1=9( 대) 

입니다. 종합하면 

40+4 -1=9( 대) 

가 됨니다. 

(검 산) 4 X (9+1)=4 X 10=40( m ) 

답 살구나무가 9대 있으면 됩 니다. 

실 례 3. 그림 8-1 파 같이 길이가 36 m 인 꺾인선이 있 
습니 다. 이 꺾 인선을 따라 lm 간격 으로 배 나무를 심 는다면 
배 나무가 몇그루 있 어 야 합니 까? 

따져보기 

그림 8_1에 보여준 
꺾인선을 직선으로 편다 
면 길이가 36 m 인 직선 
분으로 됩 니다. 한토막 
의 길이는 lm 이므로 이 
꺾인선을 몇토막으로 가 
를수 있는가를 생각해야 
합니다. 시작점과 끝점에도 배나무를 심어야 하므로 배나무 
는 토막수보다 1개 더 많아야 합니다. 

풀기 (1) 한 토막사이의 거리가 lm 이므로 토막개수는 
36 +1=36( 토막) 

(2) 배나무는 

36+1=37( 그루) 

종합하면 

36 + 1+1=36+1=37( 그루) 

답 배나무가 37그루 있어 야 합니다. 

※ 이 문제 를 다른 방법 으로 풀수 없 겠 는가를 생 각해보 
십시오. 자체로 식을 세워 풀어보고 그 리유를 설명하십시오. 
나무심 기문제 풀이 에서 중요한것 은 
닫긴 경 로가 아닌 경 우(즉 시 작점 과 끝점 이 일 치하지 않 
을 때 실례를 들면 직선，꺾인선，반원 등) 



'錄 1( 8-1 
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(1) 시작점과 끝점에 나무를 심는 경우 심을 나무는 갈 
라놓은 토막(구간)개수에 1을 더해야 한다는것입니다. 

(2) 시작점과 끝점 에 나무를 심지 않는 경우 심을 나무 
수는 분할된 토막(구간)개수에서 1을 덜어야 한다는것입니다. 

이제 아래에서 나무심기문제의 원리를 응용하여 풀수 있 
는 문제를 생각합시다. 

실 례 4. 학교체 육대 회입 장식 에 125명 의 선수들이 참가 
합니다. 그들은 한 행 에 5명씩 서서 행진하는데 앞사람과 뒤 
사람사이 간격은 2 m 입 니다. 주석단의 길이는 32 m 입 니 다. 그 
들의 행 진속도가 1분에 40 m 씩 이라면 주석단을 지 나가는데 
몇분이 걸리겠습니까? 

따져보기 

겉으로 볼 때 이 문제는 앞에서 든 실례들과 완전히 다릅 
니다. 그런데 사실은 나무심기문제의 거끌문제 입니다. 주어진 
조건 이 《125명 의 학생 이 입 장식 에 참가하였으며> 《한행 에 5 
명씩 서서 행진합니다> 는데 따라 대렬이 모두 몇행이겠는가를 
계산할수 있습니다. 매 행은 주어진 나무수에 해당하고 <앞행 
파 뒤행사이의 간격이 2 m 이다.> 라는것은 두 나무사이의 거리 
에 해당합니다. 이런 조건에 의하여 이 입장식대렬의 전체 길이 
를 계산할수 있습니다. 입장식대렬의 길이에 주석단의 길이를 
더하면 매 선수들이 주석단을 지나는 길이가 계산될수 있습니 
다. 매 선수들이 주석단을 지날 때 걸어간 거리를 행진속도로 
나누면 주석 단을 지 나는데 걸리는 시간이 얻 어집니 다. 

풀기 (1) 입장식대렬의 행이 몇개입니까? 

125 + 5=25( 행) 

(2) 입장식 대렬의 총 길이는 몇 m 입니까? 

2 x (25- l )=48( m ) 

( 3 ) 입장식 대렬의 전체 길이와 주석단길이의 합 즉 매 
선수들이 주석단을 지날 때 걸어가야 할 거리는 얼마입니까? 

48+32=80( m ) 

( 4 ) 주석단을 지나가는데 걸리는 시간은 얼마입니까? 

80 + 40=2( 분) 
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종합하면 다음과 같습니다. 

[2 x (125 + 5-1)+32] 4- 40=2( 분) 

답 주석단을 지 나는데 2분이 걸 립 니 다. 

실례 5. 륙군，해군, 공군의 세 군종의 군인들로 구성 
된 열 병대가 있는데 매 군종은 각각 400 명씩 이 고 모두 8 종 
대로 행진합니다. 록군종대의 앞렬과 뒤렬사이의 간격은 lm 
이고 해군종대의 앞렬과 뒤렬사이의 간격은 2 m 이며 공군종 
대 의 간격 은 3 m 입 니 다. 매 군종대렬 사이 의 간격 은 4 m 이 며 
세 군종의 군인들은 1 분동안에 80 m 씩 행진합니다. 세 군종 
의 대렬이 98 m 인 주석단을 지나려면 몇분이 걸리겠습니까? 

따져보기 

이 문제는 나무심기문제의 거끌문제입니다. 이것은 나무 
대수，서로 이웃한 두 나무사이의 거리가 주어졌을 때 심은 
나무들의 전체 길이를 구하는 문제와 갈습니다. 세 군종의 
열병대가 주석단을 지 나야 하므로 세 군종의 열 병대의 길 이 
외 에 주석 단의 길 이 도 생 각해 야 합니 다. 총 길 이 와 군인들의 
행진속도만 알면 주석단을 지 나는데 걸리 는 시 간을 알수 있 
습니 다. 

풀기 (1) 세 군종대렬의 매 행의 군인수는 얼마입니까? 

400 + 8=50( 명) 

(2) 룩군대렬의 길이는 얼마입니까? 

lx (50- l )=49( m ) 

(3) 해군대렬의 길이는 얼마입니까? 

2 x (50 — l )=98( m ) 

(4) 공군대렬의 길이는 얼마입니까? 

3 x (50- l )=147( m ) 

(5) 세 군종의 대렬사이의 간격은 얼마입니까? 

4 x (3- l )=8( m ) 

(6) 세 군종대렬의 전체 길이는 얼마입니까? 

48+98+147+8=302( m ) 

(7) 대렬의 길이와 주석단의 길이의 합은 얼마입니까? 

302+98=400( m ) 


106 




(8) 주석단을 지나가는데 걸리는 시간은 얼마입니까? 

400 + 80=5( 분) 

이 식들을 종합하여 간단한 방법으로 계산할수 있게 
식 을 세 워보십 시 오. 

종합하면 

[1 X (400 4-8 - 1)+2 X (400 4-8 - 1)+3 X (400 + 8 -1)+4 X (3 
-1)+98] +80= 

[49 X (1+2+3)+8+98] 4- 80=(49 X 6+8+98) 4- 80=400 + 

80=5( 분) 

답 주석단을 지 나는데 걸리 는 시 간은 5분입 니 다. 

이 상에 서 닫기 지 않은 구간에 서 의 나무심 기문제 를 보았 
습니 다. 이 제 닫긴 구간에 서 의 나무심 기 문제 를 생 각합시 다. 

실례 6. 직4각형모양의 못이 있는데 바깥쪽의 긴 변의 
길 이 는 52m 이 고 너 비 는 32m 입 니 다. 못의 테 두리 에 철 기 둥 
을 박고 철기 둥의 끝에 철 판을 씌울니 다. 기 둥사이 의 간격 은 
2m 입니다. 철관이 몇개 있어 야 하겠습니까? 

따져보기 1 

이 것은 닫긴 경 로의 나무심 기문제 입 니 다. 시 작할 때 한 
개 의 철관을 씌우고 차례 로 씌 워나간다면 마지 막에 씌 워 야 
할 철관은 처음의것과 겹치는것으로 됨니다. 그러므로 필요 
한 철관의 개수는 분할된 구간의 개수와 같습니다. 

풀기 1:(52+32)x2 + 2=84x2+ 2=84( 개) 

답 필요한 철관은 84개입니다. 

따져보기 2 

직4각형 의 못의 긴 변 에 먼 저 설 치할수 있 습니 다. 이 때 
두 끝에 다 설치해 야 하므로 철관개수는 분할된 토막개수보 
다 하나 더 많아집 니 다. 다음 짧은 변 에 설치해 야 합니 다. 이 
때 량끝에 는 이 미 설치 되 여있으므로 설치해 야 할 철관개수는 
분할된 토막개수보다 하나 적어야 합니다. 

풀 기 2： (52 4- 2+1) x 2+(32 + 2 - 1) x 2=27 X 2+15 後 
2=54+30=84( 개) 

※ 다음식이 정확한가를 따져보십시오. 왜 그렇겠습니까? 
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(1) (32 + 2+1)x2+(52^'2-1)X2 

(2) [(52+32)+ 2+l]+[(52+32)+ 2-1] 

(3) (52x2 + 2+l)+(32x2 + 2-l) 

실례 7. 원형인 꽃밭의 둘레길이는 120m 입니다. 만일 
이 꽃밭둘레에 6m 간격으로 목란꽃을 심고 다시 이 두그루의 
목란꽃사이에 같은 간격으로 두 그루의 장미꽃을 심는다면 
목란꽃은 몇그루 있어 야 합니까? 그리고 장미꽃은 몇그루 있 
어야 합니까? 두 그루의 목란꽃사이에 있는 두 장미꽃사이의 
간격은 얼마입니까? 

따져보기 

원둘레에 나무를 심을 때 처음 심은 한그루와 마지막에 
심은 한그루가 겹친다고 볼수 있으므로 심어야 할 나무수는 
분할된 토막개수와 같습니다. 서로 이웃한 두 목란꽃사이에 
같은 간격 으로 두그루의 장미 꽃을 심 어 야 하므로 장미 꽃수는 
토막수에 2를 곱한 적과 같습니다. 서로 이웃한 두 목란꽃사 
이에 같은 거리로 두그루의 장미꽃을 심는다는것은 4그루의 
꽃들사이에 간격이 갈은 토막구간이 3개 있다는것을 말합니 
다 • 

풀기 (1) 한개의 토막구간이 6m 이므로 목란꽃수는 

120 + 6=20( 그루) 

(2) 심 어 야 할 장미 꽃수는 

2x20=40( 그루) 

( 3 ) 한개의 토막구간에 있는 꽃수(목란꽃과 장미꽃)는 

2+2=4( 그루) 

( 4 ) 4그루의 꽃을 6m 의 구간에 심어야 하므로 두 나무 
사이의 거리는 

6 수 (4-l)=2(m) 

입니다. 종합하면 

(1) 120 + 6=20( 그루) 

(2) 2 X (120 + 6)=40( 그루) 

(3) 6—_(2+2-l)=2(m) 
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답 목란꽃을 20그루，장미꽃을 40그루 심을수 있고 서로 
이웃한 두 목란꽃사이에 심는 2그루의 장미꽃사이의 거리는 
2m 입니다. 

실례 8. 공원에 그림 8_2와 갈은 등변제형의 꽃밭이 있 
습니다. 두 밑변의 길이는 각각 20m, 40m 이고 두 옆변의 길이 
는 각각 20m 입니다. 이 등변제형의 둘레에 2m 간격으로 목란꽃 
한그루씩 심습니다. 네 정점에 반드시 심어야 한다면 목란꽃이 
몇그루 있어야 하겠습니까? 
따져보기 

그림 8_2로부터 알수 있는바 
와 같이 이것은 닫긴길우의 나무심 
기문제입니다. 이때 심어야 할 목 
퍼,림 8-2 란꽃수는 토막선분의 개수와 같습 

니 다 • 

풀기 (1) 등변제형의 둘레길이는 

20+20 X 2+40=20+40+40=100(m) 

(2) 목란꽃수 

100 + 2=50( 그루) 

종합하면 다음과 같습니다. 

(20+20 X 2+40) + 2=100 + 2=50( 그루) 

답 목란꽃 50그루가 있어 야 합니다. 

나무심 기문제 풀기 에 서 중요한것 은 다음으로 닫긴 길 (실 례 
를 들면 원，바론4각형，3각형，직4각형，제형 등)에서의 나무 
심기문제인 경우，시작점과 끝점이 겹치는 문제이기때문에 
심는 나무수는 분할할수 있는 토막선분의 개수와 같습니다. 

앞으로 나무심기문제를 풀 때 먼저 문제의 내용을 잘 파 
악하고 어 떤 조건밑 에 서의 나무심 기문제 인가를 정 확히 판단 
하며 구체 적 인 풀이법 을 찾아야 한다는것 입 니 다. 

실 례 9. 학교교재림가운데 바론3각형모양의 못(그림 8- 
3) 이 있는데 한변의 길이가 100m 입니다. 그림의 매 선분에 꽃 
을 심습니다. 두 꽃사이의 거리는 2dm 이며 매 정점에 꼭 꽃 
을 심어야 합니다. 모두 몇그루의 꽃을 심을수 있습니까? 
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따져보기 

그림 8_3에서 볼수 있 
는바와 같이 큰 바론3각형의 
둘레에 심는 꽃수는 토막선 가운데점 
분의 개수와 같습니다. 중간 
에 있는 작은 바론3각형의 
둘레길이에 꽃을 심을 때 3 
개 정점은 큰 바론3각형 인 
경우에 이미 계산되었으므로 
작은 3각형인 경 우를 계 산할 
때 반복되는 3개를 계산하지 
말아야 합니다. 

풀기 ( 1 ) 큰 바론3각형의 둘레에 심을수 있는 꽃수는 
10m=100dm 
100x3 + 2=150( 그루) 

(2) 작은 바론3각형의 둘레 에 심 을수 있는 꽃수는 

100 + 2=50(dm) 

50X3 + 2- 3=75 - 3=72( 그루) 

(3) 심을수 있는 꽃수는 

150+72=222( 그루) 

종합하면 

10m=100dm, 100 + 2=50(dm) 

100x34 - 2+(50 X 3 + 2 - 3)=150+(75 - 3)=150+72=222( 그루) 

답 심을수 있는 꽃은 222그루입니다. 

※ 다음의 식 이 정 확한가를 따져보고 왜 그런가를 설명 
하십시오. 



가운데 점 

그림 8-3 


10m=100dm, 100 + 2=50(dm) 

100x34 - 2+(50 + 2 -1) x 3=150+72=222( 그루) 

실례 10. 길이가 60m 이고 너비가 40m 인 직4각형모양 
의 인공호수의 가운데 그림 8_4와 같이 두개의 동뚝이 있 
습니다. 호수의 네 둘레와 동뚝우에 2m 간격으로 버드나무를 
한그루씩 심으려 한다면 모두 몇대의 버드나무가 있어야 합 
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니까? 사귀는 곳마다 반드시 버드나무를 심어야 합니다. 
따져보기 

그림 8_4에서 볼수 있는바와 같이 인공호수의 네 둘레에 
심을수 있는 나무수는 직4각형모양의 인공호수의 둘레길이를 
분할한 토막선분의 개수와 같고 중간에 있는 긴 동뚝에 심을 
수 있는 버드나무수는 직4각형의 길이를 분할한 토막선분의 
개수에서 1을 덜어낸것파 같습니 
다. 중간에 있는 짧은 동뚝에 심 
어야 할 버드나무수는 직4각형의 
너비를 분할한 토막선분의 개수 
에 서 1을 덜 어 낸 것파 같습니 다. 
그리고 중간에서 겹치는 곳에 심 
을 나무를 고려해 야 합니 다. 즉 
1을 또 덜어야 합니다. 

둘레에 심어야 할 버드나무수 
(60+40) X 2 + 2=100 X 2 + 2=100( 그루) 

(2) 긴 동뚝에 심을수 있는 버 드나무수 
60 + 2 - 1=30 -1=29( 그루) 

( 3 ) 짧은 동뚝에 심어야 할 버드나무수 
40 -=-2-1- 1=20 - 2=18( 그루) 

( 4 ) 심어야 할 버드나무의 총수 
100+29+18=147( 그루) 

답 모두 147그루의 버드나무를 심어야 합니다. 


련습 8 

1. 새로 닦은 2km 의 도로구간에 50m 간격으로 전주를 
세우는데 시작점과 끝점에 반드시 세워야 합니다. 전주가 몇 
대 있어야 합니까? 

2. 어떤 학교의 정문으로부터 청사의 출입문까지의 길이 
는 100m 입 니 다. 8m 간격 으로 은행 나무를 심 으려 한다면 몇 그 
루 있어야 합니까? 


가운데 점 


가운데 

점 


ᅳ ••8-4 

풀기 (1) 인공호수의 네 
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3. 무궤도전차길옆에 7m 간격으로 가로수가 서 있습니다. 
윤미는 무궤도전차를 타고가면서 한쪽길에 서있는 가로수를 
세였는데 3분동안에 151대를 세였습니다. 무궤도전차는 한시 
간동안에 얼마만한 거리를 달리겠습니까? 

4. 어떤 사열식에 52대로 구성된 자동차행렬이 참가하 
였는데 자동차의 길이는 4m 이고 앞차와 뒤차사이의 거리는 
6m 이며 차들은 1분동안에 105m 씩 나갑니다. 이 자동차행렬 
이 길이가 536m 인 주석단을 지나려면 몇분 걸리겠습니까? 

5. 800명 으로 구성 된 인민군구분대 가 한행 에 4명 씩 서 서 
길이가 281m 인 큰 다리를 지나갑니다. 매 행사이의 거리는 
lm 이며 1초에 4m 씩 지 나갑니다. 이 구분대가 다리를 지 나 
려면 몇분이 걸리겠습니까? 

6. 체육축전에 3000명이 참가하였습니다. 이 인원으로 
25개의 대렬을 무었습니다. 대렬의 한 행은 12명이며 행사이 
의 간격은 lm 이고 대렬과 대렬사이의 거리는 8m 입니다. 입 
장식대렬의 총 길이는 얼마입니까? 

7. 바론3각형모양의 꽃밭이 있는데 한변의 길이는 20m 입 
니다. 정점들에 꼭 꽃을 심어야 하며 꽃과 꽃사이의 간격은 모 
두 2m 입니다. 이 꽃밭둘레에 몇그루의 꽃을 심을수 있습니까? 

8. 바론4각형모양의 못이 있는데 바깥쪽변의 길이는 40m 
입니 다. 바깥쪽둘레 에 철관기둥을 세우려 하는데 매 기둥사이 
의 간격은 2m 입니다. 철관기둥이 몇대 있어야 합니까? 

9. 그림 8_5와 같은 반원모양의 꽃밭이 있습니다. 꽃밭 
의 직경은 AB=20m 이고 반원둘레의 길이는 AB=31.4m 입니 
다. 이 반원모양 
의 꽃밭 둘 레 에 
2dm 간 격 으 로 
꽃을 심습니다. 

직경의 두 끝에 



는 반드시 꽃을 
심어야 합니다. 


그림 8-5 


그림 8-6 


몇 그루의 꽃이 
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있어야 합니까? 

10. 그림 8_6과 같이 제 형모양의 강냉 이밭이 있 는데 
한변의 길이가 20m 인 3개의 바른3각형으로 되 여있습니다. 
새들이 낟알을 먹는것을 막기 위하여 매 선분의 끝점으로부 
터 시작하여 2m 간격으로 허수아비를 만들어 세우려면 몇개 
의 허수아비가 있어 야 합니까? 


답 및 풀기방향 


1 .2km=2000m, 2000 + 50+1=41( 대) 

2. 문제의 조건으로부터 량끝에 심지 못한다는것을 알수 
있습니다. 길의 량옆에 다 심어야 합니다. 

(100 + 8-1)x2=23( 그루) 

3. 이것은 나무심기문제의 거끌문제입니다. 먼저 무궤도 
전차가 3 분동안에 달릴수 있는 거리를 구한 다음 1 분동안 
달리는 거리를 계산합니다. 마지막으로 한시간에 얼마나 달 
렸는가를 계산합니다. 

7 X (151 -1) + 3 X 60 + 1000=21(km). 

또는 7x(151-1) x(60 + 3) + 1000=21(km) 

4. 따져볼 때 자동차행렬이 지나가는 거리는 주석단의 
길이와 자동차행렬의 길이의 합파 같다는데 주의를 돌려야 
합니다. 

[4 X 52+6 X (52 - 1)+536] 4- 105=10( 분) 

5. [281+1 X (800 + 4-1)] +4 + 60=2( 분) 

6. 1 X (3000 + 25 + 12 - 1) x 25+8 X (25 - 1)=225+192 
=417(m) 

7. 20x3+ 2=30( 그루) 

8. 40x4 + 2=80( 대) 

또는 (40+ 2+1) X 2+(40+ 2-1) X 2=80( 대) 

또는 (40x2 + 2+l)+(40x2 + 2-l)=80( 대) 

9. 20m=200dm, 31.4m=314dm 
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(200+314)+ 2=257( 그루) 

10. 먼저 제형의 네 변에 몇개의 허수아비를 세우겠는 
가를 구하고 다시 제형안의 두 직선우에 몇개의 허수아비를 
세워야 하겠는가를 생각합니다. 마지막에 합을 구합니다. 
20 X 5 + 2+(20 + 2 -1) X 2=68( 개 ) 


제9절. 합과 배수에 관한 응용문제 


합과 배수에 관한 문제란 크고 작은 두 수의 합파 그 수 
들의 배수관계를 알고 이 두 수를 구하는 응용문제입니다. 

실례를 들면 어느날 광진은 윤철에게 《너는 올해에 몇 
살인가?》라고 물었습니다. 윤철이는 다음파 같이 대답하였 
습니다. 《나와 어머니의 나이를 합치면 40살이고 어머니의 
나이 는 나의 지 금 나이 의 4배 이 다. 내 가 올해 에 몇살인 가를 
맞추어 보라! > 

이 렇 제 크고 작은 두 수의 합을 알고 큰 수가 작은 수의 
몇배 라는것 이 주어 졌을 때 이 두 수를 구하는 문제 를 합과 
배 수에 관한 응용문제라고 부름니 다. 합과 배 수에 관한 응용 
문제 에 어떤 규칙 이 있으며 어떤 방법으로 풀겠는가를 생각 
해봅시다. 이런 문제를 쉽게 풀수 있는 가장 좋은 방법은 문 
제 에서 주어 진 조건에 따라 선분그림을 그리 고 잘 따져보는 
것입니다. 

실례 1. 윤철 


이 와 그의 어 머 니 의 
나이를 합하면 40살 
이고 어머니의 나이 
는 윤철이나이의 4배 
입니다. 윤철이와 어 
머니는 각각 몇살입 
니까? 
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따져보기 

그림 9_1과 같이 그림을 그립니다. 그림으로부터 알수 
있는바와 같이 만일 윤철의 나이를 1배로 본다면 어머니의 
나이가 윤철의 나이의 4배이므로 윤철이의 나이와 어머 니 나 
이의 합은 윤철의 나이의 5배 에 해당합니 다. 즉 (4+1) 배입 니 
다. 5몫은 40살이 므로 1몫을 알수 있습니 다. 따라서 4몫도 계 
산할수 있습니다. 

풀기 ( 1 ) 윤철이와 어머니나이의 배수합은 
4 +1=5(배) 

(2) 윤철의 나이는 몇살입 니까? 

40 + 5=8( 살) 

( 3 ) 어머니의 나이는 얼마입니까? 

8 X 4=32( 살) 

종합하면 40 + (4+1)=8(살) 

8 X 4=32( 살) 

답 윤철이는 8살이고 어머니는 32살입니다. 

답이 정확한가를 밝히기 위하여 다음과 같이 검산합니다. 

(1) 8+期 =40( 살: i 

(2) 32 + 8=4( 배) 

검산결파는 문제의 조건을 만족시집니다. 그러므로 풀이가 정 
확합니다. 

실례 2 . 두대의 비행기 A, 묘가 동시에 같은 비행장을 
떠나서 서 로 반대 방향으로 날아갑니 다. 3시 간동안에 모두 
3600km 를 날았습니다. A 의 속도는 B 속도의 2배입니다. 두 
비행기의 속도는 각각 얼마입니까? 

따져보기 

선분도를 그림 9_2와 같이 그립시다. 두 비행기가 3시 
간동안에 3600km 를 날았으므로 두 비행기가 1시간동안에 
날아간 거리를 구할수 있습니다. 그림 9_2에서 알수 있는바 
와 같이 이 속도합은 B 속도의 3배에 해당합니다. 이로부터 
B 의 속도를 구할수 있고 다시 묘의 속도에 의하여 A 의 속도 
를 구할수 있습니다. 




속도? 


그림 9-2 

풀기 (1)A， 묘가 1시간동안에 날아간 거리(속도합)는 얼 
마입니까? 

3600 + 3=1200(km) 

(2) 묘의 속도는 얼마입니까? 

1200 + (2+l)=400(km/h) 

(여기서 h 는 시간을 나타냅니다.) 

(3) A 가 한시간동안에 날아가는 속도는 얼마입니까? 

400 X 2=800(km/h) 

종합하면 다음과 같습니다. 

3600 + 3 + (2+l)=400(km/h) 

(B 가 한시간동안에 날아가는 속도) 
400x2=800(km/h) 

(A 가 한시간동안에 날아가는 속도) 
답 두 비행기 A, 묘가 한시간동안에 날아가는 속도는 각 
각 800km/h 와 400km/h 입 니 다. 

자체로 검산해보십시오. 

실례 3. 동생은 과외도서 20권을 가지고있고 형은 과 
외도서 25권을 가지고있습니다. 형이 동생에게 몇권을 주면 
동생의 파외도서가 형의 파외도서의 2배로 되겠습니까? 
따져보기 

그림 9_3파 같이 선분도를 그립니다. 그림 9_3을 살펴 
보면 다음과 같이 생각할수 있습니다. 
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다 


동생에게 

^ f 

국^) 


그림 9-3 

(1) 형이 동생에게 과외도서를 주기전파 준 다음에도 변 
하지 않는 량은 무엇입니까? 

(2) 형이 동생에게 준 파외도서권수를 구하려면 무슨 조 
건을 알아야 합니까? 

(3) 만일 형에게 남아있는 과외도서를 1배로 본다면 형 
이 동생에게 파외도서를 준 다음 동생이 가지고있는 과외도 
서가 형에게 남아있는 과외도서의 몇배입니까? 

이상의 몇개문제를 생각하면 형이 동생에게 주어야 할 
파외도서권수를 계산할수 있습니다. 조건에 의하여 형에게 
몇권의 파외도서가 남아있는가를 계산합니다. 만일 형에게 
남아있는 파외도서를 1배로 본다면 이때 동생이 가지고있는 
과외도서는 형에게 남아있는 과외도서의 2배로 볼수 있습니 
다. 즉 형과 동생이 가지고있는 파외도서의 합은 형에게 남 
아있는 과외 도서 의 3배 로 됩 니다. 형 과 동생 이 가지 고있는 
과외도서의 총수는 변하지 않습니다. 

풀기 (1) 형 과 동생 이 가지 고있는 과외 도서 는 모두 몇권 
입니까? 

20+25=45( 권) 

(2) 형이 동생에게 몇권의 과외도서를 준 다음 형과 동 
생이 가지고있는 책의 배수합은 얼마입니까? 

2+1=3(배) 

( 3 ) 형 에 게 남아있게 될 과외도서는 몇 권 입니 까? 

45 + 3=15( 권) 
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( 4 ) 형과 동생에게 주어야 할 과외도서는 몇권입니까? 

25-15=10( 권) 

종합하면 다음과 같습니다. 

25-(20+25) + (2+1)=10(권) 

(검 산) (20+10)+ (25-10)=30+ 15=2( 배) 
(20+10)+(25 - 10)=30+15=45( 권) 

검 산해 보면 주어 진 조건 을 만족시키 므로 답은 정 확합니 
다 • 

답 형은 동생에게 10권의 과외도서를 주어야 합니다. 

실 례 4. 두 량곡창고 A, 묘에 모두 170t 의 식 량이 보관 
되여있었습니다. 후에 A 창고에서 30t 을 꺼내여 B 창고에 10t 
을 넣었습니다. 이때 A 창고에 있는 량곡은 B 창고에 있는 량 
곡의 2배 였습니다. 이 두 창고에 본래 량곡이 각각 몇 t 씩 있 
었겠습니까? 

따져보기 



an 9-4 


그림을 그리면 그림 9_4와 같습니다. 

《 A, B 두 창 

고에 본래 170t 의 一一 一 舍 參녀 

량곡이 있었고 A ' 

창고에서 30t 을 꺼 
내여 B 창고에 10t 
을 넣 었 다. > 는데 
기초하여 A, B 두 
창고에 모두 몇 t 
의 량곡이 있었는가를 구할수 있습니다. 

《이때 A 창고의 량곡이 B 창고량곡의 2배이다.> 에 의하 
여 B 창고의 량곡을 1배로 본다면 A, B 두 창고에 있는 량곡 
은 B 창고에 있는 량곡의 3배에 해당합니다. 따라서 이때 B 
창고에 몇오의 량곡이 있었는가를 구할수 있습니다. 따라서 
본래 B 창고에 있는 량곡량도 계산할수 있습니다. 마지막에 
A 창고의 량곡량도 구할수 있습니다. 

풀기 (1) A 창고에서 30t 을 실어내가면 이때 A, B 두 창 
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고에 량곡이 모두 몇 t 있었겠습니까? 

170-30=140(t) 

(2) B 창고에 lot 을 넣으면 A, B 두 창고에 있는 량곡량 
은 몇 t 입니까? 

140+10=150(t) 

(3) 이때 A, B 두 창고에 있는 량곡량은 B 창고에 있는 
량곡량의 몇배에 해당하겠습니까? 

2+1=3(배) 

(4) 이때 B 창고에 있는 량곡은 몇 t 입니까? 

150 + 3=50(t) 

(5) B 창고에 본래 있은 량곡은 몇 t 입 니까? 

50-10=40(t) 

(6) A 창고에 본래 있은 량곡은 몇 t 입니까? 

170-40=130(t) 

종합하면 다음과 같습니다. 

(170 - 30+10) 4 - (2+1) - 10=40(t)(B 창고에 있 는 

량곡) 

170-40=130(t)(A 창고에 있는 량곡) 

(검 산) (1) 130+40=1 70(t) 

(2) (130-30) + (40+10)=2( 배 ) 

답 A 창고에 본래 있은 량곡량은 130t 이고 B 창고에 본래 
있은 량곡량은 40t 입니다. 

※ 만일 우에 서 리용한 방법 을 쓰지 않고 A 창고에 본래 
있은 량곡량을 어떻게 구할수 있겠습니까? 다음의 산수식에 
기초하여 이 식을 따져보십시오. 

(170-30+10) + (2+1)x2+30 
《합과 배 수에 관한 문제> 의 풀기 에 서 중요한것 은 

합 + ( 배수+1)=작은 수(작은 수 즉 1배수) 
작은수 X배 수=큰 수(큰 수 즉 몇 배 인 수) 
또는 합_작은 수=큰 수 
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련습 9 


1. 식료품상점에 흰사탕가루와 누런사탕가루가 모두 
234kg 있는데 흰사탕가루는 누런사탕가루의 2배 입니다. 상점 
에 있는 흰사탕가루와 누런사탕가루는 각각 몇 kg 입니까? 

2. 두 기 름통 A, 묘에 160kg 의 기 름이 들어 있습니 다. 만 
일 B 통안의 기름을 A 통에 20kg 넣으면 A 통안에 있는 기름 
량은 B 통안에 있는 기 름량의 3배 로 됩 니 다. A, B 두 통에 본 
래 있은 기름은 각각 몇 kg 이겠습니까? 

3. 과일상점에 사과와 배가 있습니다. 사과는 배의 2배 
입니다. 이가운데서 사과를 180kg 팔았더니 남아있는 사과 
와 배는 본래 있던 사과와 배의 절반(본래 있던 사과와 배의 
합)이 되였습니다. 상점에 본래 사과와 배는 각각 몇 kg 씩 
있었겠습니까? 

4. 식료품상점에 있는 흰사탕가루량을 누런사탕가루량으 
로 나눈 상은 3입니다. 흰사탕가루의 량은 누런사탕가루의 
량을 더한 합에 상을 더 하면 163이 됨 니 다. 흰사탕가루와 누 
런사탕가루가 각각 얼마씩 있었겠습니까? 

5. 리 아저씨는 매 일 부속품을 looo 개 생산합니다. 김 아 
저 씨 가 생 산하는 부속품량은 리아저 씨 가 생 산하는 량의 2배 
입니다. 두 아저씨가 매 일 생산하는 부속품중에서 합격품은 
불합격품의 99배 입 니다. 두 아저씨가 매 일 생산하는 부속품 
중에서 합격품은 모두 몇개입니까? 

6. 어느 한 농장의 논면적은 320ha 이고 밭면적은 180ha 
입니다. 몇 ha 의 밭을 논으로 풀면 논면적이 밭면적보다 3배 
만큼 더 많게 할수 있겠습니까? 

7. 세 수 A, B, (그의 합은 450인데 수 A 는 수 B 의 2배 이 
고 수 C 는 수 묘의 3배입니다. 세 수 A, B, C 는 각각 얼마이 
겠 습니까? 

8. 흰 사탕과 빨간 사탕이 모두 300kg 있습니다. 흰 사 
탕의 무게는 빨간 사탕의 2배보다 30kg 더 많습니 다. 흰 사 
탕과 빨간 사탕은 각각 몇 kg 입니까? 
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답 및 풀기방향 

1 .234 + (2+l)=78(kg) (누런사탕가루) 

78x2=156(kg) (흰 사탕가루) 

2. 《B 통안의 기 름을 A 통에 20kg 넣 는다.> 해 도 A，B 두 
통의 기름을 합한 량은 160kg 입니다. 따라서 B 통의 기름은 

160 + (3+l)+20=60(kg) 

이 고 A 통의 기 름은 

160-60=100(kg) 

입 니 다. 

3. 180kg 은 사과와 배의 절반이므로 사과와 배는 모두 
180X 2=360(kg) 있었습니다. 따라서 사과는 180x2 + (2+1) 
X2=240(kg), 배는 360-240=120(kg) 있었습니다. 

4. <흰사탕가루의 량을 누런사탕가루의 량으로 나눈 상 
이 3이다.>에 의하여 흰사탕가루의 량은 누런사탕가루량의 3 
배 이라는것 을 알수 있습니 다. 또《흰사탕가루량에 누런사탕 
가루량을 더한 합에 다시 상을 더하면 163이 다.> 에 의하여 
두 사탕가루의 합은 163_3이라는것을 알수 있습니다. 따라 
서 누런사탕가루는 

(163-3) + (3+l)=40(kg) 

이고 흰사탕가루는 

40x3=120(kg) 

입니다. 

5. 두 아저씨가 매일 생산하는 부속품중에서 합격품은 

(1000+1000 X 2) + (99+1) X 99=2970( 개 ) 

또는 1000 X (2+1) 4- (99+1) X 99=2970( 개 ) 입니다. 

6. 《논면적 이 밭면적의 3배 이 다.>라는것은 논면적과 밭 
면적 의 합이 (3+1) 배 라는것을 의 미합니 다. 

180 - (320+180) 4 - (3+l+l)=80(ha) 

7. A, B, C 세 수의 배 수합은 1+2+3=6이 므로 묘는 450 + 
(1+2+3)=75이고 A 는 75x2=150,0 75x3=225 입니다. 

8. 빨간 사탕은 (300-30) + (2+l)=90(kg) 이고 흰 사탕은 
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90x2+30= 210(kg) 입니다. 


제 10 절. 차와 배수에 관한 응용문제 


앞절에서 그림을 리용하여 <합과 배수에 관한 문제고 를 
풀었던것처럼 이제 《차와 배수>에 관한 문제를 생각합시다. 
앞에서처럼 차와 배수에 관한 응용문제도 그의 구성특성을 
파악하는것이 중요합니다. 크고작은 두 수의 차와 큰 수가 
작은 수의 몇배라는것을 알고 이 두 수를 구하는 문제를 차 
와 배수에 관한 문제라고 부릅니다. 

실 례 1. 건설작업반에서 첫날에 운반한 전주수는 두번 
째 날에 운반한 전주수보다 120대 더 많습니다. 첫날에 운반 
한 전주수는 두번째 날에 운반한 전주수의 3배입니다 .2 일동안 
에 운반한 전주는 각각 몇대입니까? 

따져보기 

그림을 그리면 다음과 같습니다. 

그림 10_1에서 볼수 있는바와 같이 두번째 날에 운반 
한 전주수를 1배로 12()cB 

보면 첫날에 운반 첫날 고〕〉 i 

한 전주수는 두번 ^ —3 배--^^ 

째 날에 운반한 전 

주수의 3배 로 됩 니 두번째날 I、 J 배，I 
다. 그리고 첫날에 

운반한 전 주수는 10-1 

두번째 날에 운반한 전주수보다 (3_1)배 더 많습니다. 즉 2 
배입니다.《첫날에 두번째 날보다 120대 더 운반하였다.> 즉 
첫날에 두번째 날보다 120대 더 운반하였다는것은 두번째 
날의 2배에 해당합니다. 다시말하면 2배에 120대가 대웅됩니 
다. 즉 2배 는 120대 입 니 다. 이 렇 게 하여 1 배 가 몇 대 인 가를 
알수 있으며 따라서 3배가 몇대인가를 알수 있습니다. 



풀기 (1) 첫날에 두번째 날보다 몇배 더 운반하였습니까? 

3 -1=2( 배) 

(2) 두번째 날에 운반한 전주는 몇대입니까? 

120 + 2=60( 대) 

(3) 첫날에 운반한 전주는 몇대입니까? 

60x3=180( 대) 

종합하면 다음과 같습니다. 

120수(3-1)=60(대)(두번째 날에 운반한 전주수) 
60X3=180( 대)(첫날에 운반한 전주수) 
(검산) 180 -60=120( 대) 180 + 60=3( 배) 

답 첫날파 두번째 날에 운반한 전주수는 각각 180대와 
60대 입 니 다. 

실 례 2. A 창고에 보관되 여 있는 량곡량은 B 창고에 있는 
량의 3배이며 A 창고에서 8500kg 을 꺼내고 B 창고에서 500kg 
을 꺼내자 두 창고에 있는 량곡량이 같게 되였습니다. 두 창 
고에 각각 몇 kg 의 량곡이 있었습니까? 

따져보기 


선분도를 그리면 그림 10-2 와 같습니다. 

1 다음과 갈은 몇개 

、、거 문제를 생각해봅시다. 
^~^ (1) 《A 창고에 있 

는 량곡이 B 창고의 3 
배 이 다) 에 의하여 B 


녀^^ 


5 에味 창고의 량곡을 1배로 

그 H 10-2 볼수있겠습니까? 

(2) 만일 A 창고에서 500kg 적게 꺼낸다면 꺼내는 량곡 
량은 B 창고에 있는 량곡량의 몇배에 해당하겠습니까? 

(3) B 창고에 있는 량곡량을 어떻게 구하겠습니까? 

(4) A 창고에 있는 량곡량을 어떻게 구하겠습니까? 

풀기 (1) 만일 A 창고에서 500kg 을 적게 꺼 낸다면 A 창고 
에서 꺼내는 량곡량은 얼마이겠습니까? 
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8500-500=8000(kg) 

(2) A 창고에 있는 량곡량이 B 창고의 3배 일 때 A 창고의 
량곡이 B 창고의 량곡보다 몇배 많겠습니 까? 

3 -1=2( 배) 

(3) 처음 B 창고에 있은 량곡량은 

8000 + 2=4000(kg) 

( 4 ) 처음 A 창고에 있은 량곡량은 

4000x3=12000(kg) 

종합하면 (8500 — 500) + (3 — 1) 

=8000 + 2=4000(kg) (처음 B 창고에 있은 량곡량) 
4000x3=12000(kg) (처음 A 창고에 있은 량곡량) 
(검산) 12000 + 4000=3( 배) 

12000 -8500=3500(kg) (두 창고에 남아있는 
량곡량은 갈습니다.) 

4000-500=3500(kg) 

답 A 창고에 량곡이 12000kg，B 창고에 량곡이 4000kg 있 
었 습니다. 

실 례 3. 두 통에 꼭같은 량의 기름이 있습니다. A 통에 
서 12kg 을 꺼내서 B 통에 14kg 을 넣으면 B 통의 기름량이 A 
통기름량의 3배로 됨니다. 두 통에는 각각 몇 kg 의 기름이 
있었 습니까? 

따져보기 

그림을 그리면 그림 10_3파 같습니다. 

먼저 그림 


10 -3 을 살펴본 
데 기초 하여 어 
떻게 식을 세워 
풀겠는가를 생각 
해야 합니다. 

(1) 문제 의 



조건에 의 하여 
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어느것을 1배로 보겠는가를 결정할수 있겠습니까? 

( 2 ) 그림으로부터 (12+14)kg 이 A 통에 남아있는 기름의 
몇 배 입니 까? 

(3) A 통에 남아있는 기름질량을 어떻게 구하겠습니까? 

( 4 ) 두 통에 본래 있은 기름의 질량을 각각 어떻게 구하 
겠 습니까? 

풀기 (1) B 통에 14kg 의 기름을 넣었을 때의 질량이 A 통 
에 남아있는 기름 (A 통에서 12kg 을 꺼낸다음의 나머지 기름) 
의 질량보다 얼마 더 많겠습니까? 

12+14=26(kg) 

( 2 ) B 통에 14kg 의 기름을 넣었을 때의 질량이 A 통에 남 
아있는 기름질량의 몇배입니까? 

3 -1=2( 배) 

(3) A 통에 남아있는 기름의 질량은 얼마입니까? 

26 + 2=13(kg) 

( 4 ) 두 통에 본래 있은 기름의 질량은 얼마입니까? 

13+12=25(kg) 

종합하면 

(12+14) + (3 - l)+12=25(kg) 

답 두 통에 본래 있은 기름은 각각 25kg 입니다. 

(검 산) (25+14) + (25 - 12)=39 4 - 13=3( 배 ) 

卜※) 두 통에 본래 있은 기름질량을 계산하면 다음과 같 
습니 다. 

(12+14) + (3 -1) X 3 - 14=25(kg) 

이것이 맞습니까? 이렇게 계산하는 리유를 설명해보십시오. 

실례 4. 종업원수가 꼭 같은 A, B 두 직장가운데서 A 
직장에서 120명을 B 직장에 보내면 B 직장의 종업원수가 A 직 
장 종업원수의 4 배로 됨니다. 매 직장의 본래 종업원수는 몇 
명 이 였습니 까? 

따져보기 

그림을 그리면 다음과 같습니다. 

다음과 같이 문제를 생각해야 합니다. 
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(1) 두 직장의 종업원을 

이동시킨 다음의 인원수 차 1배 
는 얼마입니까? 120명을 보냈다 

(2) 이 인원수 차가 A I 


직장에서 종업원을 이동시 4B , 

킨후 즉 A 직장에 남아있는 [， | | ~ 、)| 

종업원수의 몇배에 해당하 120명을 받았다 

겠습니까? 그림 10-4 

(3) A 직장에 남아있는 종업원수를 어떻게 구하겠습니까? 

(4) 매 직장에 있는 본래 종업원수를 어떻게 구하겠습니까? 

(5) 매 직장에 있는 본래 종업원수를 몇가지 방법으로 
구할수 있겠습니까? 

(6) 자기의 계산결과를 검산할수 있습니까? 

종합하면 다음과 같습니다. 


방법 1: 120 x 2+ (4-1)+120=200( 명) 

방법 2: 120 x 2+ (4-1) X 4-120=200( 명) 
방법 3: (120+120)+ (4-1)+120=200( 명) 


(검 산) (200+120) 4- (200 - 120)=320 4- 80=4( 배 ) 

답 매 직장의 본래 종업원수는 200명 입니다. 
《차와 배수> 에 관한 문제의 풀이 에서 중요한것 
두 수의 차 + ( 배수_1)=작은 수 (1 배수) 

작은 수 X 배수=큰 수(몇배인 수) 

또는 작은 수+두 수의 차=큰 수 


련습 10 


1. 크기가 서로 다른 2개의 식 량창고에 몇 요의 식 량이 있 
습니다. 큰 창고에 있는 식량은 작은 창고에 있는 식량보다 
496 t 더 많고 큰 창고의 식 량은 작은 창고에 있는 식 량의 3배 
입니다. 큰 창고와 작은 창고에 있는 식량은 각각 몇 t 입니까? 

2 . 닭공장에 있는 수닭은 암닭보다 279마리 적습니다. 암 
닭은 수닭의 4배 입 니 다. 암닭과 수닭은 모두 몇 마리입 니 까? 
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3 . 어떤 공장에 있는 남성로동자수는 녀성로동자수보다 
55명 더 많습니 다. 만일 녀성 로동자를 5명 줄이 면 남성 로동 
자수가 녀 성 로동자수의 3배 로 됨 니 다. 남성 로동자는 몇 명입 
니까? 

4 . 어떤 직장에 있는 남성로동자수는 녀성로동자수보다 
55명 더 많습니다. 만일 남성로동자 5명을 다른 직장으로 보 
내면 남성로동자수가 녀성로동자수의 3배로 됨니다. 본래 남 
성로동자는 몇명 있었습니까? 

5 . 길이가 꼭 갈은 두개의 전기줄이 있습니다. 첫번째 
전기줄에서 46m 를 잘라내고 두번째 전기줄에서 19m 를 잘라 
냈습니 다. 나머 지전기 줄을 계 산해 보니 두번째 전기 줄의 길 이 
는 첫번째 전기줄길 이 의 4배 였습니 다. 두 전기줄의 본래 길 
이는 각각 몇 m 였겠습니까? 

6. 두 수 A, 묘가 있습니 다. 만일 수 A 에 50을 더 하면 수 B 
와 같게 되고 수 묘에 350을 더하면 수 A 의 3배로 됨니다. 두 
수 A，B 는 각각 몇입니까? 

7 . 크기가 서로 다른 두개의 옹근백 인 수가 있습니 다. 
큰 수는 작은 수의 4배 입 니 다. 이 두 수의 가장 높은 자리수 
의 차는 6입니다. 이 두 수는 각각 얼마입 니까? 

8. A 상자안의 사과의 질량은 B 상자안의 사파질량보다 
30kg 더 무거 운데 A 상자안의 사파의 질량은 B 상자안의 사 
파의 3배 입 니다. 이 두 상자안의 사파의 질량은 모두 몇 kg 
입니까? 

9. 1반과 2반이 가지고있는 본래의 책의 권수는 꼭 같 
습니 다. 후에 1반학생 들은 새책을 150권 샀습니 다. 2반 학 
생들은 본래 가지고있던 책가운데서 100권을 1반에 주었습 
니다. 이 렇게 되 여 1반이 가지 고있는 책은 2반이 가지 고있 
는 책의 3배로 되였습니다. 두 반이 본래 가지고있던 책은 
각각 몇권입 니까? 



답 및 풀기방향 

1. 작은 창고에는 496 + (3-l)=248(t) 있었고 큰 창고에 
는 248x3=744(t) 있었습니다. 

2. 수닭과 암닭은 모두 279 + (4_l)x(l+4)=465( 마리)입 
니 다. 

또는 279 + (4-1)=93(마리) 

93+93x4=465( 마리 )입 니 다. 

3. (55+5) + (3 -1) X 3=90( 명 ) 

4. ( 的 一 5) + (3 -1) X 3+5=80(명 ) 

5. (46 - 19) -f {4 - l)+46=55(m> 

또는 (46-19) + (4-l)x4+19=55(m) 

6. 수 A 는 

(50+350) + (3-1)=200 이고 

수 B 는 

200+50=250입니다. 

7. 《이 두 수의 가장 높은 자리수의 차가 6이 다.> 에 의 
하여 큰 수에 서 작은 수를 던 차가 100X6(6 은 백 의 자리수 
이기때문에)이라는것을 알수 있습니다. 

100x6 + (4-1)=200( 작은 수) 

200X4=800( 큰 수) 

8. 30 + (3 -1) X (3+l)=60(kg) 

9. (150+100)+ (3-1)+100=225( 권) 
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제 11 절. 합과 차에 관한 문제 


합과 차에 관한 문제란 크기가 서로 다른 두 수의 합과 
두 수의 차를 알고 이 두 수가 각각 얼마인가를 구하는 응용 
문제를 말합니다. 

이와 갈은 응용문제를 풀려면 두 수의 차가 얼마인가를 
서로 다른 방식으로 표시할줄 알아야 합니다. 왜냐하면 어떤 
문제에서는 두 수의 차가 명백히 알려져있지만 또 어떤 문제 
에서는 두 수의 차가 명백히 표현되지 않고 숨어있는 경우도 
있기때문입니다. 여기서 숨어있는 차를 <숨은차> 또는《암 
차> 라고 부롭니 다. 

실례를 들면 《형이 가지고있는 연필가운데서 동생에게 
3대를 주면 두 사람이 가지고있는 연필대수가 같습니다.> 는 
조건을 생각해봅시다. 만일 형이 가지고있는 연필이 동생이 
가지고있는 연필보다 3대(숨은차) 더 많다고 한다면 그것은 
틀린 생각입니다. 사실 형은 동생이 가지고있는 연필보다 6 
대가 더 많으며 형이 동생에게 3대를 주면 자기에게 3대가 
남게 되며 다시 거기에 그들이 본래 가지고있은 연필을 더하 
면 형파 동생의 연필대수가 꼭 같게 됨니다. 여기서 3x2=6 
대입니다. 즉 이것이 숨은차입니다. 

《형이 연필을 동생에게 3대 주면 형은 동생이 가지고 
있는 연필보다 1대 더 많습니 다.> 라는 조건을 주었다고 하 
면 이것은 형의 연필대수가 동생의것보다 3X2+1=7( 대) 더 
많다는것을 말합니다. 

실 례 1. 두 상자에 사과가 150 kg 이 있는데 첫번째 상 
자의것 은 두번째 상자의것 보다 8kg 더 많습니 다. 두 상자에 
있는 사과는 각각 몇 kg 입니까? 

따져보기 

다음과 같이 생 각합니 다. 두번째 상자와 첫번째 상자의 
질량이 같다고 가정하면 두 상자의 질량은 150+8=158(kg) 이 
됩 니다. 첫번째 상자의 질 량과 두번째 상자의 질 량이 같다고 
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하면 두 상자의 질량은 150 — 8=142( kg ) 이 됨니다. 

이 것을 그림 으로 표시하면 그림 11一1과 같습니 다. 


첫 번째 
상자 


두상형 느 



첫번재상자와 두번째상자의 질량이 갈을 때 


두번째 
상자 



8kg 더 많이 계산된다 


두번째상자와 첫번째상자의 질량이 같을 때 


첫 번째 
상자 

두번째 
상자 



그림 11-1 


■ 기 1 (1) 두번째 상자의 질량은 몇 kg 입니까? 

(150-8) + 2=71( kg ) 

(2) 첫번째 상자의 질량은 몇 kg 입니까? 

71+8=79( kg ) 

또는 150-71=79( kg ) 

■ 기 2 (1) 첫번째 상자의 질량은 몇 kg 입니까? 

(150+8) + 2=79 

(2) 두번째 상자의 질량은 몇 kg 입니까? 

79-8=71( kg ) 

또는 150-79=71( kg ) 
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답 첫번째 상자의 질량은 79 kg 이고 두번째 상자의 질량은 
71 kg 입 니 다. 

실 례 2. 올해에 윤미는 7살이고 그의 아버지는 35살입 
니다. 두 사람의 나이합이 58일 때 윤미 와 아버 지 의 나이 는 
각각 몇살입니까? 

따져보기 


문제에서는 윤미와 그의 아버지의 나이차가 주어지지 않 
았습니 다. 그런데 두 사람의 올해 나이 는 주어졌습니 다. 올해 
두 사람의 나이 차는 35 -7=28( 살)입 니 다. 몇년이 지나는가에 
관계없이 두 사람의 나이차는 변하지 않습니다. 그러므로 두 
사람의 나이 합 


이 58살일 때도 
그들의 나이차 
는 28살입니다. 
합과 차에 관한 
문제 에 의거하 
여 이 문제를 
풀수 있습니다. 


윤미 나살 사 



11-2 


풀기 (1) 아버지의 나이는 몇살입니까? 


[58+(35 - 7)] 4- 2=(58+28) 4- 2=43( 살) 

(2) 윤미의 나이는 몇살입니까? 

58 -43= 15( 살) 

답 아버 지 와 윤미 의 나이합이 58살일 때 윤미 는 15살이 
고 아버지는 43살입 니다. 

실례 3. 한 학생이 학과경연에서 받은 국어성적과 수학 
성적의 평균점수는 94점이고 수학성적은 국어성적보다 8점이 
더 많습니다. 국어와 수학성적은 각각 얼마입니까?(이 경연의 
채점은 100점을 만점으로 하였습니다.) 

따져보기 


합과 차에 관한 문제를 푸는 기본고리는 합과 차를 아는 
것 입 니 다. 이 문제 에 서 수학과 국어 성 적 사이 의 차는 8점 입 니 
다. 그러나 수학파 국어성적의 합은 주어지지 않았습니다. 조 
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건에서는 두 과목의 평균성적이 94점이라는것이 주어졌습니다. 
이 에 의하여 두 과목성적의 합을 알수 있습니다. 

그림을 그리면 다음과 같습니다. 


수학성적 卜 
국어성적 卜 


화 


더 많다 


기미 11-3 


1^4점 +94점 


풀기 (1) 수학과 국어성적의 합은 얼마입니까? 

94 X 2=188( 점) 

(2) 수학은 몇점입니까? 

(188+8) + 2=196 + 2=98( 점) 

(3) 국어는 몇점입니까? 

(188-8)+ 2=90( 점) 

또는 98 -8=90( 점) 

답 이 학생의 경연성적은 국어가 90점，수학이 98점입니다. 

실 례 4. 두 학교 A, 묘에 있는 학생 은 모두 864명 입 니 
다. A 학교의 학생 32명을 B 학교에 전학시켰을 때 A 학교의 
학생수가 B 학교의 학생수보다 아직도 48명 이 더 많습니다. A, 
B 두 학교에 본래 있은 학생은 각각 몇명입니까? 

따져보기 

A, B 두 학교의 학생수는 모두 864명 이고 A 학교에서 B 
학교에 32명 을 전 학시켜 도 A 학교 학생 수는 B 학교 학생 수보 
다 아직도 48명이 더 많다는데로부터 A 학교 학생수가 B 학교 
보다 32x2+48=112( 명)이 더 많다는것을 알수 있습니다. 112 
명은 두 학교의 본래 학생수의 차입니다. 

그림을 그리면 그림 11_4와 갈습니다. 


A 학교 ᅡ 
B 학교卜 


\ 32명 : 


32명 전학갔다 

그림 11-4 
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풀기 (1) B 학교의 본래학생은 몇명입니까? 

(864-32X2-48) 4- 2=376( 명 ) 

(2) A 학교의 본래학생은 몇명이겠습니까? 

864 -376=488( 명) 

답 A 학교의 본래학생 은 488명 이 고 B 학교의 본래학생 은 
376명 입 니 다. 

합과 차에 관한 문제의 풀기 에서 중요한것 

(합+차 )수2=큰 수, 큰 수-차=작은 수 
또는 (합一차)+2=작은 수, 작은 수+차=큰 수 

[설명] 우의 네개의 실례를 푸는 과정을 통하여 알수 있 
는바와 같이 문제에서 준 조건이 비록 다르기는 하지만 풀기 
방법을 생각하는 과정과 풀기는 갈습니다. 

실 례 5. 다음의 두 수사이의 적당한 자리 에 더하기，덜 
기부호를 써넣어 산수식이 성립되게 하십시오. 

12345678 9=5 

따져보기 

다음과 같이 생 각합시 다. 1부터 9까지 의 수를 더하여 서 
는 5를 만들지 못합니다. 일부 수를 더하고 거기서 일부 수 
를 덜어 야만 5를 만들수 있습니다. 즉 수 1부터 9까지의 합 
은 45이고 두 부분의 차가 5여야 하므로 먼저 이 두 부분의 
수합을 구하고 합과 차에 관한 문제 의 풀이방법 을 리 용하여 
풀어 볼시다. 

(45-5) + 2=20, 20+5=25 

이므로 몇개 수의 합이 25가 되게 하고 다른 부분의 수합이 
20이 되게 한 다음 25에서 20을 덜면 됨니다. 

실례를 들면 5+6+9=20이므로 

1+2+3+4 -5 -6+7+8 - 9=5 
가 됨니다. 또 5+7+8=20이므로 

1+2+3+4 -5+6-7 -8+9=5 
가 됨니다. 또 3+4+6+7=20이므로 

1+2 - 3 - 4+5 - 6 - 7+8+9=5 


가 됨니다. 
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※ 이 문제를 다른 방법으로 풀수 없겠는가를 생각해보 
십 시 오. 


련습 11 

1. 식물원에 복숭아나무와 배나무가 모두 150그루 있습 
니다. 복숭아나무는 배 나무보다 20그루 더 많습니 다. 나무는 
각각 몇그루씩 있습니까? 

2. 두 통 A ， B 안에 기 름이 모두 30 kg 들어 있습니 다. 만일 
A 통안의 기름 6 kg 을 B 통에 넣으면 두 통안의 기름질량이 꼭 
같게 됨니다. 두 통안에 있은 기름은 각각 몇 kg 입니까? 

3. 석 과 크롬을 리용하여 500 kg 의 합금을 만들려 고 합 
니다. 크롬의 질 량은 석 의 질 량보다 100 kg 더 많습니 다. 석 
파 크롬은 각각 몇 kg 이겠습니까? 

4. 어떤 공장에서 지난해와 올해의 평균생산액은 96만 
원입니다. 올해의 생산액은 지난해보다 10만원이 더 많습니 
다. 지난해와 올해의 생산액은 각각 몇만원이겠습니까? 

5. A , B 두 학교의 학생은 모두 1245명 입 니 다. 만일 A 학 
교에 서 B 학교로 20명 을 전 학시키 면 A 학교의 학생 수가 B 학 
교 학생보다 아직도 5명 이 더 많습니다. 두 학교의 학생은 
각각 몇명이 였습니 까? 

6. 세 물체 A , B , C 의 평 균질 량은 31 kg 이 며 A 물체 의 질 
량은 물체 B , C 질량의 합보다 lkg 가볍 습니 다. B 물체는 물 
체의 질량의 2배보다도 2 kg 더 무겁 습니다. 이 세 물체의 질 
량은 각각 몇 kg 입니까? 

7. 두 공장 A , 묘의 로동자수는 모두 1980명 입 니 다. A 공 
장이 B 공장을 지 원하기 위하여 285명 을 뽑아서 B 공장에 보 
냈습니다. 이때 B 공장의 로동자수는 A 공장보다 24명 적었습 
니다. 두 공장에 있던 로동자수는 얼마입니까? 

8. A ， B ， C 의 3개 학급이 있습니 다 . A 학급에 서 한명 의 학 
생을 B 학급에 편입시키면 두 학급의 학생수가 꼭 같게 됩 니 
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다. B 학급의 한명 의 학생을 C 학급에 편 입시키면 C 학급은 B 
학급보다 2명 이 더 많아집 니 다. A 학급과 C 학급의 학생은 몇 
명입니까? A 학급은 C 학급보다 몇명 더 많습니까? 

답 및 풀기방향 

1. 복숭아나무: (150+20)+ 2=85( 대) 

배나무: 150 — 85=65( 대) 

2. A 통의 기 름: (30+6X2)+ 2=21(kg) 

B 통의 기 름: 30-21=9(kg) 

3 . 석의 질량: (500-100) + 2=200(kg) 

크롬의 질 량: 500-200=300(kg) 

4. 올해 생 산액 : (96x2+10)+ 2=1( 만원) 

지 난해 생 산액: 101 - 10=91( 만원) 

5. B 학교의 본래 학생수: [1245-(20x2-5)]+2=600( 명) 
A 학교의 본래 학생수: 1245 — 600=645( 명) 

6. 세 물체의 총 질량은 31x3=93(kg) 

A 물체의 질량: (93-1)4 - 2=46(kg) 

C 물체의 질량: (93-46-2) + (2+l)=15(kg) 

B 물체의 질량: 93-46-15=32(kg) 

7. A 공장의 로동자수: (285x2+24+1980)+ 2=1287( 명) 

B 공장의 로동자수: 1287 - (285 X 2+24)=1287 - 
594=693( 명) 

8. A 학급은 C 학급보다 2명의 학생이 더 많습니다. 
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제 12 절. 차가 언제나 같아지는 문제 


나이가 서로 다른 두 사람사이의 나이차는 변하지 않습 
니다. 즉 올해의 나이차나 다음해의 나이차는 늘 같습니다. 
이와 같이 《차가 불변> 이라는 사실만 알면 나이를 쉽게 계 
산할수 있습니다. 

실 례 1. 올해 에 광진 이의 나이 는 8살이 고 아버 지 의 나 
이 는 34살입 니 다. 광진 이가 몇 살일 때 아버 지 나이 가 광진 이 
나이의 3배로 되겠습니까? 

따져보기 

광진 이 의 나이 가 몇 살인 가에 관계 없 이 아버 지 는 (34- 
8=)26 살 더 많습니 다. 아버지 나이가 광진이 나이의 3배로 될 
때도 아버지 나이는 광진이의 나이보다 26살 더 많습니 다. 이 
렇 게 이 나이 차는 변하지 않습니 다. 이 차와 배 수를 리용하 
여 나이를 계산할수 있습니다. 차와 배수에 관한 문제에서 
리용한 방법을 그대로 쓸수 있습니다. 

풀기 (1) 아버지의 올해 나이는 광진이의 올해 나이보다 
얼마 더 많습니까? 

34 -8=26( 살) 

(2) 아버지 나이가 광진이 나이의 3배 일 때 아버지 나이가 
광진 이 나이 보다 몇배 더 많겠습니 까? 

3 -1=2( 배) 

(3) 아버지나이가 광진이나이의 3배일 때 광진이나이는 

26 + 2=13( 살) 

종합하면 

(34-8)十.(3-1》=13(살) 

(검 산) 13- 8=5( 살)， 34+5=39( 살)，39 4- 13=3( 배 ) 

검산결과 문제의 조건이 만족됩니다. 

답 광진 이가 13살 때 아버 지 나이 가 광진 이 나이 의 3배 로 
됩 니 다. 

실 례 2. 지금 할머니의 나이는 64살이고 손녀의 나이 
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는 13살입 니 다. 몇년후에 할머 니 나이 가 손녀 나이 의 4배 로 되 
겠 습니까? 

따져보기 

할머 니 의 나이 와 손녀 의 나이 가 많아져도 그 나이 차는 
변하지 않고 할머니의 나이는 손녀나이보다 4_ 1=3( 배)만큼 
더 많습니다. 그런데 할머니나이와 손녀의 나이와의 차는 64 
-13=51( 살)입 니다. 이 차를 리용하여 문제를 풀면 됨니다. 

풀기 (1) 할머니의 지금 나이가 손녀의 나이보다 몇살이 
나 더 많겠습니까? 

64 -13=51( 살) 

(2) 할머 니의 나이가 손녀 나이의 4배 일 때 할머니 나이와 
손녀나이의 배수는 얼마이겠습니까? 

4 -1=3( 배) 

(3) 할머 니의 나이가 손녀나이의 4배 일 때 손녀의 나이 
는 몇살이 겠 습니 까? 

51 + 3=17( 살) 

(4) 손녀가 17살이 되는 해가 몇년후이 겠습니까? 

17 -13=4( 년) 

종합하면 

(64 -13) + (4 -1) -13=4( 년) 

(검산) 

64+4=68( 살) 

13+4=17( 살) 

68 + 17=4( 배) 

검산결파가 문제의 조건을 만족시키므로 풀이는 정확합니다. 
답 4년후이 면 할머 니 나이 가 손녀 나이 의 4배 로 됩 니다. 

실 례 3. 올해에 누나의 나이는 13살이고 동생의 나이 
는 9살입니다. 누나와 동생나이의 합이 40살일 때 누나와 동 
생의 나이가 각각 몇살이겠습니까? 

따져보기 1 

누나와 동생의 나이차는 13-9=4(살)입니다. 만일 40살 
에서 누나와 동생의 나이차를 덜고 2로 나누면 동생의 나이 
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가 얻어집니다. 동생의 나이에 다시 4를 더하면 누나의 나이 
가 얻어집니다. 

풀기 (1) 누나는 동생보다 몇살 더 많습니까? 

13 -9=4( 살) 

(2) 누나와 동생의 나이 합이 40살일 때 동생의 나이의 
2배되는 나이는 얼마입니까? 

40 -4=36( 살) 

(3) 누나와 동생의 나이합이 40살일 때 동생의 나이는 
얼마입니까? 

36 + 2=18( 살) 

(4) 누나와 동생의 나이합이 40살일 때 누나의 나이 는 
얼마입니까? 

18+4=22( 살) 

종합하면 

[40 -(13-9)] 4- 2=18( 살)(동생 ) 

18+(13 - 9)=22(살) (누나) 

답 누나와 동생나이의 합이 40일 때 누나의 나이는 22 
살，동생의 나이는 18살입니다. 

따져보기 2 

언제나 누나와 동생사이의 나이차는 13-9=4(살)입니다. 

만일 40살에 나이차를 더하고 2로 나누면 구하려는 누 
나의 나이가 되고 이 누나의 나이에서 4를 덜면 동생의 나이 
가 얻어집니다. 

종합하면 

[40+(13-9)K 2=22( 살) (누나) 
22-(13-9)=18(살) (동생) 

따져보기 3 

누나와 동생 의 나이합 40살에 서 지 금의 누나와 동생 의 
나이 합 즉 13+9=22( 살)을 던 값은 몇년후에 누나와 동생 의 
나이합이 40이 되 겠는가를 보여줍니다. 다음 다시 2로 나누 
고 지금의 나이를 각각 더하면 누나와 동생의 나이가 얻어집 
니 다. 
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종합하면 


[40-(13+9)]+2=9( 년) 

13+9=22( 살) (누나의 나이) 

9+9=18(살) (동생의 나이) 

또는 (40 — 13 — 9)+ 2+13=22( 살) (누나의 나이) 

(40-3-9) + 2+9=18(살) (동생의 나이) 

[설명] 이상의 실례를 가지고 응용문제를 풀 때 수량들 
사이의 관계를 서로 다른 각도에서 따져봄으로써 분석능력을 
높일수 있으며 한 문제를 여 러가지 방법으로 푸는 능력도 키 
울수 있을것입니다. 여러가지 방법으로 문제를 풀어 검산할 
수도 있습니다. 

실 례 4. 지금 아버지의 나이는 49살이고 딸의 나이는 
23살입니다. 아버지나이가 딸의 나이의 3배로 되였던 해가 
몇 년전 이 였습니 까? 

따져보기 

주어진 조건으로부터 지금의 아버지나이와 딸의 나이와 
의 차는 49 -23=26( 살)입니다. 이《차多와《배수>만 알면《차 
와 배 수> 에 관한 문제 의 풀이법 을 써 서 그때의 아버 지 나이 
와 딸의 나이를 구할수 있습니다. 다음 지금의 딸의 나이 에 
서 그때의 딸의 나이를 덜면 몇년전(현재의 아버지나이에서 
그때의 아버지나이를 덜어도 됩니다.)에 아버지의 나이가 딸 
의 나이의 3배로 되 였는가를 알수 있습니다. 

풀기 (1) 아버지와 딸의 나이차는 얼마입니까? 

49 -23=26( 살) 

(2) 아버지나이가 딸의 나이의 3배일 때 아버지의 나이 
는 딸의 나이 의 몇배 였겠습니 까? 

3 -1=2( 배) 

(3) 아버지나이가 딸의 나이의 3배 일 때 딸의 나이는 얼 
마였겠 습니까? 

26 + 2=13( 살) 

(4) 아버지나이가 딸의 나이의 3배일 때가 몇년전입니까? 

23 -13=10( 년) 
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종합하면 

23 - (49 - 23) + (3 -1)=10( 년 ) 

또는 49 -(49-23)+ (3-1) X 3=10( 년) 

(검산) 23 -10=13( 살)49 -10=39( 살) 

39 + 13=3( 배) 

검 산결과가 주어 진 조건을 만족시키 므로 풀이 는 정 확합 
니 다. 

답 10년전에 아버지나이가 딸의 나이의 3배 였습니다. 

나이문제를 푸는데서 중요한것 

(1) 두 사람의 나이차는 변하지 않습니 다. 그러므로《차 
는 변하지 않는다.> 는것이 풀이의 기본열쇠로 됨니다. 

(2) 《차가 변하지 않는다.> 는 이 기본열쇠를 알고있는 
기초우에서 문제의 수량관계 에 의하여 <합과 차>，《차와 배 
수> 관계 또는 그밖의 풀이 법 을 써 야 합니 다. 

실례 5 . 어떤 집에 아들 두명，딸 두명이 살고있습니다. 
큰 아들의 나이는 20살，작은 아들의 나이는 18살，큰 딸의 
나이 는 12살, 막내 딸의 나이 는 8살입 니 다. 몇년후에 큰아들 
과 작은 아들의 나이합의 2배 와 큰 딸과 막내 딸나이 합의 3 
배가 같아지게 되겠습니까? 

따져보기 

먼저 지금의 큰 아들과 작은 아들나이합의 2배가 큰 딸 
과 막내딸나이합의 3배보다 얼마 더 많은가를 계산하여 야 합 
니다. 다음으로 해마다 큰 딸과 막내딸나이의 합의 3배가 큰 
아들과 작은아들나이 의 합의 2배보다 몇 살씩 더 많아지 는가 
를 계 산하여 야 합니 다. 마지 막에 몇년 후에 큰아들과 작은아 
들나이의 합의 2배가 큰딸과 막내딸나이 합의 3배와 같아지 
겠는가를 계산합니다. 

풀기 (1) 큰아들과 작은아들나이의 합은 얼마입니까? 
20+18=38( 살) 

(2) 큰딸과 막내딸나이의 합은 얼마입 니까? 

12+8=20( 살) 

(3) 큰아들과 작은아들나이의 2배가 큰딸과 막내딸나이 
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합의 3 배보다 몇살 더 많겠습니까? 

38 X 2 - 20 X 3=76 - 60=16( 살) 

(4) 해 마다 나이합의 3 배 가 큰아들과 작은아들나이 합의 
2배보다 몇살씩 더 많아지겠습니까? 

(1+1) X 3 - (1+1) X 2=6 - 4=2( 살) 

(5) 몇년 후에 큰아들과 작은아들나이 합의 2배 가 큰딸과 
막내 딸나이 합의 3배 와 같아지 겠습니 까? 

16 + 2=8( 년) 

종합하면 

[(20+18) X 2 - (12+8) X 3] + [(1+1) X 3 - (1+1) X 2] 
=(38x2-20x3) + (2x3-2x2) 

=(76 - 60) + (6 - 4)=1 6 + 2=8( 년) 

(검 산) (20+8)+(18+8)=28+26=54( 살) 
(12+8)+(8+8)=20+16=36(살) 

54X2=108, 36X3=108( 살) 

검 산결 과가 문제 의 조건 을 만족시키 므로 풀기 가 정 확합 
니 다 • 

답 8년만에 큰아들과 작은아들나이합의 2배가 큰딸과 막 
내딸나이 합의 3배와 같아지게 됩니다. 

련습 12 

1. 올해 윤철이의 나이는 16살이고 어머니의 나이는 46 
살입니다. 윤철이가 몇살일 때 어머니나이가 윤철이나이의 4 
배로 되겠습니까? 

2. 지금 은철이 나이는 16 살이고 할머니의 나이는 80 살입 니 
다. 할머니나이가 몇살일 때 은철이나이의 9 배로 되겠습니까? 

3. 올해 윤미 나이는 16 살이고 아버 지의 나이는 47 살입 니 
다. 몇년후에 아버 지 의 나이 가 윤미 나이 의 2배 로 되 겠습니 까? 

4. 윤철이의 올해나이는 16 살이고 그의 누나의 나이는 
21 살입 니 다. 누나와 윤철 이 의 나이합이 65 살일 때 두 사람은 
각각 몇살이 되겠습니까? 
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5. 지금 순희의 나이는 16살이고 할아버지의 나이는 81 
살입 니 다. 몇해 전에 할아버 지나이 가 순희 나이 의 6배로 되 였 
겠습니 까? 

6. 금철이는 사과를 60알 땄고 리철이는 사과를 12알 땄 
습니 다. 다시 금철이와 리철이 는 모두 갈은 량의 사과를 땄 
다면 금철이 가 딴 사파알수는 리철 이가 딴 사과알수의 4배로 
됨 니 다. 다시 딴 사파는 몇알입 니 까? 

7. 누나와 동생의 나이를 비교합시다. 누나는 동생에게 
다음과 같이 말하였습니다. 《내가 올해의 네 나이일 때 너 
는 5살이였다.> 동생은 누나에게 다음과 같이 말하였습니다. 
《내 가 올해 의 누나나이 에 이 르면 누나는 17살이 됩 니다) 
이 말을 새겨보면서 누나와 동생의 올해나이를 구하십시오. 

8. 삐스는 한시간에 45 km 씩 달리 고 승용차는 한시간에 
60 km 씩 달립 니 다. 래 스가 떠 난 때 로부터 2시 간이 지난 다음 
승용차는 삐스가 떠난 지점으로부터 15 km 앞에 있는 지점에 
서 떠나서 삐 스를 따라 잡았습니 다. 승용차가 래 스를 따라잡 
는데 얼마만한 시간이 걸리겠습니까? 

9. 윤철이와 리철이의 나이는 모두 10살입니다. 윤철이 
어머니의 5년전나이는 그때의 윤철이나이의 7배였습니다. 윤 
철이의 어머 니 나이 는 리철의 어머 니 나이 와 갈습니 다. 5년후 
리철의 어머 니 나이가 리철의 나이의 몇배로 되 겠습니까? 

10. 올해 아버 지 와 아들의 나이합은 76살이 며 아버 지 는 
아들보다 30살이 더 많습니 다. 몇년 후이 면 아버 지 의 나이 가 
아들나이의 2배로 되겠습니까? 


답 및 풀기방향 

1. 윤철 이 나이가 (46-16)수(4-1)=10(살)일 때 어 머 니 나 
이 의 4배 로 됩 니다. 

2. 할머 니 나이 가 (80-16) + (9- l ) X 9=7 2 ( 살)일 때 은철 
이나이의 9배로 됨니다. 

3. (47- 16) + (2-1)- 16=15( 년) 후에 아버지나이는 윤미 




나이의 2배로 됨니다. 

4. 풀기 1： 윤철이의 나이는 [65-(21-16)]+2=30( 살)이고 

누나의 나이 는 30+(21-16)=35( 살)입 니다. 

풀기 2: [65+(21-16)]+2=35( 살)(누나) 

35-(21- 16)=30(살) (윤철) 

풀기 3： [65-(21+16)]+2+16=30( 살) (윤철) 

65 -30=35( 살) (누나) 

풀기 4: (65 _16 — 21) + 2+21=35( 살) (누나) 

65 -35=30( 살) (윤철) 

5. 풀기 1： 할아버 지나이 가 순희 나이 의 6배 로 된 해는 
16-(81-16) + (6-1)=3(년)전이였습니다. 

풀기 2: 81 -(81-16)+ (6-1) X 6=3( 년전) 

6. 두 사람이 모두 같은 량의 사과를 땄고 두 사람이 딴 
사과알수의 차는 변하지 않으므로 우에서 배운 실례 3의 방 
법을 쓸수 있습니다. 

(60-12)+ (4-1)-12=4( 개) 

7. 동생의 나이는 5+(17-5) + 3=5+4=9(살)이고 
누나의 나이는 9+(17-5) + 3=9+4=13(살)입니다. 

8. 승용차가 삐스를 따라잡는데 

(45 X 2 - 1 5) + (60 - 45)=75 +1 5=5( 시 간) 

걸렸 습니다. 

9. 5년후 리철의 어머니나이는 리철이나이의 
[(10 - 5) X 7+5 X 2] + (10+5)=(5 X 7+5 X 2) +15=45 4- 15=3( 배 ) 
로 됨니다. 

10. 플기 1： 30 + (2-1)-(76-30)+ 2=7( 년) 후 아버 지 의 
나이는 아들나이의 2배로 됨니다. 

풀기 2: 30 + (2-1) X 2-(76+30)+ 2=7( 년) 
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제 13 절. 묘한 수자방진도의 재간 


일정한 모양을 가지는 도형안의 빈칸에 일정한 규칙에 
따라 수들을 써넣어 만든 도형을 수자방진도(수진도)라고 부 
롭니 다. 

실례를 들면 세 수 1，3, 5를 각각 그림 13-1 의 매 칸에 
한개씩 써넣어 가로줄의 세 수의 합과 세로줄의 세 수의 합이 


같아지게 합시다. 이때 매 
개 수를 3번씩 반복하여 

쓸수 있습니다. - 

그림 13-2 는 우의_ 

조건 을 만족시키 는 한개 

의 방진도입니다. 그림에 -- 

서 가로줄에 있는 세 수 3il 13 ' 

의 합과 세로 줄에 있는 세 수의 합은 모두 9와 갈습니다. 
실 례 1. 1부터 9까지의 9개수를 그림 

13_3의 매칸에 써넣어 가로줄，세로줄，대- 

각선의 세 수의 합이 모두 15가 되게 하십 
시 오. 

매 수는 한번밖에 쓰지 못합니다. __ 

따져보기 13-3 


3 1 5 
5 3 1 
1 5 3 


9개 수 1，2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9의 하나하나 
의 수들의 특성에 의하여 1+9=2+8= 3+7=4+6=10이 된다는것 
을 알수 있습니다. 이때 수 5는 중간수입니다. 

만일 5를 중심에 있는 빈칸에 쓴다면 나머지 8개 칸에 
는 우와 아래，왼쪽파 오른쪽 및 대각선방향에 따라 네 쌍의 
수를 쓰면 됩 니다. 즉 1과 9, 2와 8, 3과 7, 4와 6을 쌍으로 
지어쓰면 됩니다. 
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따져보기 

이 6개의 동그라미안에 써넣을 수들가운데서 어느것이 
기 본고리수로 되 겠습니 까? 3각형 의 세 개의 정 점 우에 있는 수 
는 합을 구하는 과정 에 두번씩 쓰이게 되므로 이 세 수만 결 
정하면 되는데 매 변우의 세 수의 합이 얼마인가를 알기만 
하면 문제가 쉽게 풀립니다. 

3각형의 세 변우의 세 수의 합을 구할 때 3각형의 세 
정점에 있는 수는 두번씩 계산되므로 3각형의 세 변우에서 
9개 수의 합을 구하는것 으로 됩 니 다. 이 합은 3각형 의 한 변 
우에 있는 세 수합의 3배입니다. 이 합을 3으로 나누면 한개 
변우에 있는 3개의 합이 얻어집 니 다. 

6개의 수들가운데서 세 수를 세 정점에 써넣을 때 여러 
가지로 써넣을수 있습니다. 

1+2+3+4+5+6=21 

이므로 다음의 몇가지 경우로 갈라볼수 있습니다. 

(1) 만일 정점우의 세 수로써 최소값 1，2, 3을 취한다면 

이때 

21+(1+2+3)=27, 27 + 3=9 

가 됨니다. 이것은 세 변우의 세 수의 합의 최소값이 9여야 
한다는것 을 말해 줌니 다. 1, 2, 3을 각각 3각형 의 세 정 점우의 
동그라미안에 쓰면 6가지 풀이 를 얻 을수 있습니 다. 

그림 13_7에 이 6개의 풀이를 주었는데 첫째 풀이(그 
림 13_7(1))를 기본풀이라고 부름니다. 나머지 5개 풀이를 
기 본풀이 와 동등한 풀이 라고 부롭니다. 

(2) 만일 정점우의 세 수로서 최대값 4, 5, 6을 취하면 

21+(4+5+6)=36, 36 + 3=12 

이 됨니다. 이것은 3각형의 매 변우의 세 수의 합의 최대값 
은 12라는것을 말해줌니다. 
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점우의 동그라미안에 써 
•이가 얻어집니다. 그림 





실례 2의 수자방진도에서 매 변은 서로 련결되 여있습니 
다. 이 와 같은 수자방진도를 닫긴 형 수자방진도라고 부롭니다. 
또 실례 2의 수자방진도에는 3개의 변이 있고 매 변우에 3 
개의 수를 써넣을수 있습니다. 그러므로 이것을 닫긴형 3-3 
도라고 부릅니다. 이 밖에 3_4도，4_3도，4_4도，5_3도 등 
의 닫긴형수자방진도가 있습니다. 

실례 3.1~9까지의 9개 수를 
그림 13-10 의 9개 동그라미안에 
써넣어 3각형의 매 변우에 있는 4 
개의 동그라미안의 수합이 모두 
17이 되게 하십시오. 

따져보기 

이 문제에서는 3각형의 매 변 
우에 있는 4개 의 동그라미안의 수 
의 합이 17로 주어졌으므로 이 문 
제를 푸는 기본열쇠는 3각형의 세 정점우의 수를 결정하는것입니 
다. 이 문제를 실례 2에서 쓴 방법을 리용하여 자체로 풀어보십 
시오. 여기서는 다른 한가지 방법을 소개합니다. 

3각형의 매 변우에 있는 네 수의 합이 모두 17이므로 3 
각형 의 세 변우에 있는 수들을 더한 합은 17 X 3=51 입 니 다. 

1+2+3+ -+8+9=45 
51-45=6 

입니다. 이 수 6은 3각형의 세 정점우에 있는 매 수를 계산 
할 때 두번씩 계 산됩 니다. 




그러므로 3각형의 세 정점안에 써넣어야 할 수를 더한 
합도 반드시 6이 여 야 합니다. 

6=1+2+3 

이므로 3각형의 세 정점에 써넣어 야 할 수는 1, 2, 3이여 야 
하고 나머지 6개 수를 둘씩 한조로 만들어 적당히 묶으면 나 
머지 동그라미안에 써넣어야 할 수가 얻어집니다. 

4와 8, 6과 7, 5와 9, 또는 5와 7, 6파 8, 4와 9를 조로하 
여 만돕니 다. 그러면 두개의 기 본풀이가 얻어지는데 그림 13 
_11과 같습니 다. 

실 례 4. 2~9까지 의 8개 수를 
그림 13-12 의 바른4각형의 매 동 
그라미안에 써넣어 바른4각형의 
매 변 우의 세 동그라미안의 수의 
합이 모두 15가 되게 하십시오. 
따져보기 

이 문제 는 실 례 3과 비숫하므 
로 풀이의 기본열쇠는 바론4각형 
의 네 정점에 쓸 수를 결정하는것 

입 니 다. 

바론4각형의 매 변우에 있는 세 수의 합이 모두 15여야 
하므로 바른4각형 의 네 변 우의 수를 더한 합은 15X4=60 이 
됨니다. 

2+3+ -+8+9=44 

이고 60 -44=16 이므로 네 정점에 
써넣어 야 할 수의 합은 16이 여 야 
합니다. 2~9까지의 수들가운데 네 
수의 합이 16이 되게 하려면 다음 
과 같은 두가지 방법 을 선 택할수 
있습니 다. 즉 2, 3, 5, 6과 2, 3, 4, 7 
입니다. 계산해보면 2, 3, 5, 6인 경 
우는 문제 의 조건 을 만족시키 지 않 
으며 2, 3, 4, 7인 경우에만 문제의 其 H 13-13 
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조건을 만족시킨다는것을 알수 있습니다. 

풀기 이 문제에는 한개의 풀이만 있습니다. 

답은 그림 13 -13 과 같습니다. 

실례 5. 1~8까지의 8개 수를 그림 13-14 의 8개 동그 
라미 안에 써넣 어 원둘레우에 있는 5개의 동그라미안의 수합 
이 모두 22가 되게 하십시오. 



따져보기 

이 문제를 푸는 기본열쇠는 서로 사귀는 두개의 동그라 
미안의 수를 결정하는것입니다. 

매개 원둘레 우의 5개 동그라미안의 수의 합이 22로 되 여 
야 하므로 두 원둘레 우의 수를 더한 합은 22 X 2=44 가 됩 니 다. 

1+2+3+ -+7+8=36 
이고 44 -36=8 입니다. 

그러 므로 두 원둘레 가 서 로 사귀 는 2개 의 동그라미안에 
써넣어야 할 수를 더한 합은 8이 되여야 합니다. 

8=1+7 

8 = 2+6 

8=3+5 

이므로 합이 8인 두 수를 2개의 원둘레가 사귀는 곳에 있는 2 
개의 동그라미안에 써 넣은 다음 나머지수를 해당한 동그라미 
안에 써넣으면 됩니다. 이때 세개의 기본풀이가 얻어집니다. 
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■ 기 세개의 기본플이를 그림 13 —15에 주었습니다. 



그림 13-15 
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[설명] 우의 실례들을 통하여 수자방진도가 매우 흥미있 
는 문제라는것을 알수 있을것 입 니다. 그리고 문제를 푸는데 
서 제마음대로 수를 넣었다가 안되면 다른 수를 넣는 식으로 
가 아니라 풀이의 기본열쇠를 찾아야 한다는것을 알수 있습 
니다. 닫긴형수자방진도인 경우 기본열쇠는 공통점(정점，사 
점점)의 수를 결정하는것입니다. 다음 매 변우에 있는 수들 
의 합을 구하고 계산을 통하여 풀이를 결정합니다. 

이제 복사형수자방진도의 풀이를 구해봅시다. 

실례 6. 1-7 까지의 7개 수를 그림 13-16 의 매 동그라 
미안에 써넣어 매 선분우에 있는 3 
개 의 동그라미안의수의 합이 모두 
같아지게 하십시오. 

따져보기 

이 문제를 푸는데서 기본열쇠는 
중심 에 있는 동그라미안의 수를 결 
정하는것입니다. 먼저 매 선분우에 
있는 세개의 동그라미안의 수의 합 
을 구해야 합니다. 

매개 선분우에 있는 세 수의 합을 계산할 때 중심동그라 
미 안의 수가 세번 계 산되 므로 세 선분우에 서 모두 9개 수의 
합을 구해야 합니다. 이것은 1~7까지의 7개수의 합에 중심에 
있는 동그라미안의 수의 2배를 더 해 야 한다는것 을 말합니 다. 
이 합도 역시 한개의 선분우에 있는 세 수의 합의 3배로 됩 
니다. 그러 므로 이 합을 3으로 나누면 한개 선 분우에 있 는 
세 수의 합으로 됩니다. 

1+2+3+4+5+6+7=28 

이 고 중심동그라미안에 여 러 가지 수를 써 넣 을수 있으므로 몇 
가지 경우로 갈라서 살펴보아야 합니다. 
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(3) 중심 에 있는 동그라미안의 수를 7로 취 하는 경 우 
28+7 x 2=424 
42 + 3=14 

이므로 그림 13_17(3)파 같은 기본풀이가 얻어집니다. 

풀기 세개의 기본풀이를 그림 13-17 에 보여주었습니다. 

그림 13- 17의 세개의 기 본풀이 를 중심 을 제외한 나머 
지 수들을 회전 또는 적당히 조절하면 다른 형래의 풀이가 
얻어집니다. 그러나 기본풀이만 구하면 그와 동등한 풀이를 
구할수 있으므로 기본풀이만 구하면 됨니다. 

[설명] 실례 6의 수자방진도의 특성은 한개의 중심으로 
부터 출발하여 바깥쪽으로 빗선으로 련결되 여있습니 다. 이 와 
같은 수자방진도를 <복사형수자방진도>라고 부톱니다. 이 복 
사형수자방진도는 바깥쪽으로 세개의 빗선이 나가고 매 빗선 
우에 3개의 동그라미가 있으므로 이것을 복사형 3_3도라고 
부름니다. 이밖에도 복사형 3_4도, 복사형 4_3도，복사형 5 
_3도 등이 있습니다. 

실례 6의 풀이과정을 통하여 
복사형수자방진도를 푸는 기본열 
쇠 는 중심수를 결 정하는것 이 라는 
것을 알수 있습니다. 중심수가 결 
정되면 매 선분우의 몇개 수의 합 
을 구한 다음 계산을 거쳐 풀이를 
결 정 합니 다. 

실례 7. 1~9까지의 9개의 
수를 그림 13 -18 의 9개의 동그라미안에 써넣 어 선분우에 
있는 세 개 의 동그라미안의 수의 합이 모두 15가 되 게 하십 
시오. 
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따져보기 

이 문제에서의 요구는 매개 선분우에 있는 3개의 동그 
라미안의 수의 합이 모두 15가 되여야 하므로 이 문제를 푸 
는 기본열쇠는 중심 에 있는 동그라미안에 써 넣을 수를 결정 
하는것 입 니 다. 

선분우의 3개 의 동그라미안의 수의 합이 모두 15이 고 
중심에 있는 동그라미안의 수는 4번 반복되여 계산되므로 4 
개의 선분우의 12개 수의 합은 15 X 4=60 입 니다. 이 60은 
1~9의 9개 수의 합에 중심 에 있는 동그라미안의 수의 3배 를 
더 한것 입 니 다. 


1+2+3+ … +9=45 
60-45=15, 15 + 3=5 

이므로 중심에 있는 동그라미안에 써넣어야 할 수는 5이고 
나머지 8개 수들가운데서 두 수씩 묶어서 그 합이 10이 되 
게 합니다. 그러면 


1+9=10, 2+8=10, 3+7=10, 4+6=10 

이 됨니다. 

매 선분의 해 당한 동그라미안에 우의 수들을 써 넣 으면 
한개의 기본풀이가 얻어집니다. 

풀기 이 문제는 한개의 기본풀 
이를 가집니다. 그림 13- 19에 그 
퓰이를 주었습니다. 

만일 그림 13 -19 를 회 전시키거 
나 적 당히 조절한 다음 우와 아래， 
왼쪽과 오른쪽을 선분으로 련결하면 
그림 13-20 과 같이 됩 니다. 






실 례 8. i ~ ii 까지 
의 11개 수를 그림 13 
-21 의 동그라미안에 
써넣어 점선으로 표시 
한 선분우에 있는 3개 
동그라미안의 수의 합 
이 모두 18이 되게 하 
십 시 오. 

따져보기 
이것은 5각별도형 
입니다. 이 문제에서의 
기본열쇠는 5각별의 중 
심 에 있 는 동그라미안 


© 


의 수를 결정하는것입니다. 

매 개 점 선우의 3개 의 동그라미안의 수의 합은 모두 18이 고 
중심 에 있는 동그라미안의 수가 5번 반복되 여 계 산되 므로 5개 
의 점선우에 있는 15개 수의 합은 18 x 5 =90이 됩니다. 90은 
1~11의 11개 수의 합에 
중심 에 있는 동그라미안 
의 수의 4배를 더한 합 
파 갈습니다. 
1+2+3+-+10+11=66 
90-66=24 
24 + 4=6 

이므로 중심에 있는 동 
그라미 안에 6을 써 야 합 
니다. 그리 고 나머 지수 
들을 해 당한 동그라미안 
에 써넣으면 그림 13- 
22와 같은 풀이가 얻 어 
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집니다. 

실례 9. :卜8까지의 8개의 수를 그 
림 13-23 의 네모안에 써넣어 가로줄，세 
로줄에 있는 3개의 네모안의 수합이 갈아 
지게 하십시오. 

따져보기 

이 문제를 푸는 기본열쇠는 가로줄， 

세로줄에 있는 서로 이웃한 3개의 네모안 
의 수합 및 《+> 의 중심에 있는 네모안 
의 수를 결정하는것입니다. 

이 문제의 요구는 가로줄，세로줄에 
있는 3개의 네모안의 수합이 같아야 한다는것입니다. 계산할 
때 《+> 자의 중심 에 있는 네모안의 수가 두번 반복 계산되므 
로 세 줄(두개의 가로줄，한개의 세로줄)우에 있는 9개의 수의 
합은 1~8까지 의 8개 수의 합에 《+>자의 중심 에 있는 수의 1 
배를 더한 합과 같아집 니다. 이 합은 한 줄우에 있는 서로 이 
웃한 3개의 네모안의 수합의 3배입니다. 

1+2+3+ -+7+8=36 

이 고 36은 3으로 완제 되 고 36에 《+> 자의 중심 에 있는 네 
모안의 수를 더한 합도 반드시 3으로 완제 되 여 야 하므로 중 
심에 있는 네모안의 수는 3 또는 6만을 취할수 있습니다. 

(1) 중심 에 있는 네모안의 수를 3으로 취하면 

36+3 x 1=39, 39 + 3=13 

이 됨니다. 이것은 한줄우에 있는 서로 이웃한 3개의 네모안 
의 수의 합이 13이 되여야 한다는것을 보여줌니다. 3을 중심 
에 있는 네모안에 쓰고 나머지 수들가운데서 
2+8=4+6=10, 1+5+7=13 

이 된 다는것 을 고려하면 풀이 를 쉽 게 찾을수 있습니 다. 그림 
13 -24(1) 이 한개 의 기 본풀이 로 됩 니다. 

(2) 중심에 있는 네모안의 수를 6으로 취하면 

36+6 x 1=42, 42 + 3=14 
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이므로 (1) 의 경우와 같은 방법을 쓰면 그림 13_24(2)가 얻 어 
집 니 다. 이것도 역시 하나의 기 본풀이입 니 다. 

풀기 이 문제는 그 
림 13 -24 와 같은 두개 
의 풀이가 있습니다. 

실례 10. 1~7까지 
의 7개의 수를 각각 그 
림 13 -25 의 네 모안에 
써넣어 가로，세로의 3개 
의 작은 네모안의 수의 
합이 모두 11이 되게 하 
십 시오. 



2 

1 

T 



~3~ 


0 

T 

J] 


~8~ 

1 

~T 





따져보기 

이 문제를 푸는 기본열쇠는 두개의 세로줄과 한개의 가로 
줄이 사귀는 두 네모안의 수를 결정하는것입 니다. 이 두 네모안 
의 수자를 문자 a ， b 라고 하면 그림 13-25(2) 와 같이 됨니다. 
가로와 세로에 놓인 3개의 네모안의 수합이 모두 11이 
고 문자 a , b 는 각각 
두번씩 반복계산되므 
로 9개 수의 합은 11 
X 3=33 이 됩 니 다 . 이 
33은 1~7까지의 7개 
수의 합에 다시 a 와 b 

(1)' (2) 를 더한것 입 니 다. 

13-25 



이고 


이므로 


1+2+3+ •••+6+7=28 


28+ a + b =33 


a + b =5 


가 됨니다. 
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어 가로줄과 세로줄에 있는 3개 수의 합이 같게 하십시오. 
몇가지 방법이 있습니까? 

9. :卜9까지의 9개의 수를 그림 13-35 의 네모안에 써넣 
어 서로 이웃한 3개 또는 5개의 네모안의 수합이 16이 되게 
하십시오. 



10. 1~11까지의 11개의 수를 그림 13-36 의 동그라미 


안에 써넣 어 매 선분우에 있는 3개의 동그라미안의 수합이 






BDQBB 







1 1 . 그림 13_48을 보십시오. 



그림 13 - 48 


제 14절. 그림풀이법을 리용한 
응용문제의 풀기 


응용문제를 풀 때 먼저 문제의 조건파 구하려는 량을 그 
림으로 표시한 다음 그 그림을 리용하여 풀이방법을 생각합 
니다. 이와 같이 그림을 리용하여 응용문제를 푸는 방법을 
개당 3 원이 그림 풀이 법 이 라고 부 

더_^다 롭니다. 

ᅪ'— 앞에서 합과 배수 

에 관한 문제와 차와 
배수에 관한 문제를 
풀 때 그림 을 리용하 
떼 였습니 다. 이 와 갈은 
그림밖에 다른 모양의 
그림 을 그려서 문제 의 
조건과 구하려는 량을 
표시하면 풀이 의 실마 
리를 쉽게 찾을수 있 



그림 14-1 
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습니다. 이제 몇개의 실례를 생각하여 봅시다. 

실 례 1 . 4개의 축구공과 2개의 배 구공을 사는데 모두 
102원이 들었습니다. 축구공 한개의 값은 배구공 한개의 값 
보다 3원이 더 비쌈니다. 축구공 한개와 배구공 한개의 값은 
각각 얼마입니까? 

따져보기 

이 문제 를 두개 의 선분을 리용하여 문제 의 조건과 구하 
려 는 량을 표시 한다면 문제 풀이 의 실마리 를 찾기 어 려울것입 
니다. 문제 의 수량관계 를 보다 정 확히 표시 하기 위하여 2개 
의 배 구공을 꼭 갈은 선 분으로 표시합니 다. 축구공 한개 의 
값이 배구공 한개의 값보다 3원이 더 비싸므로 4개의 축구 
공의 길이는 2개의 배구공의 길이보다 김니다. 그리고 차이 
나는 값을 점선으로 갈라 표시하였습니 다. 이 렇게 하면 수량 
관계 를 따져 보는데 편 리합니 다(그림 14_1). 

(1) 그림 14-1 에 서 다음과 갈은것 을 알수 있습니 다. 
102원에서 3원짜리 4개의 값을 덜어내면 배구공 6개의 값이 
얻어집니다. 이로부터 배구공 한개의 값을 알수 있습니다. 다 
음 한개 의 배 구공값에 3원을 더하면 축구공 한개 의 값을 알 
수 있습니다. 

풀기 l :(102-3 x 4) + (4+2)=15( 원)(배구공 한개의 값) 
15+3=18( 원) (축구공 한개 의 값) 

(2) 그림 14-1 로부터 또 다음과 같은 사실을 알수 있습 
니다. 총 금액 102원 에 3원짜리 2개 의 값을 더하면 6개 의 
축구공값이 얻어집니다. 따라서 축구공 한개의 값을 알수 있 
습니다. 축구공값에서 3원을 덜면 배구공 한개의 값도 구할 
수 있습니다. 

풀기 2:(102+3 x 2) + (4+2)=18( 원) (축구공 한개의 값) 
18-3=15( 원)(배구공 한개의 값) 

(검산) 18 x 4+15 x 2=102( 원) 

18-15=3( 원) 

답 축구공 한개의 값은 18원이고 배구공 한개의 값은 
15원입니다. 
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[설명] 응용문제를 풀기 위하여 따져볼 때 풀이의 실마 
리를 빨리 찾기 위하여 문제의 조건에 따라 1개，2개，3개 또 
는 더 많은 선분을 그릴수 있습니다. 지어는 어떤 그림도 그 
릴수 있습니 다. 문제의 조건에 의하여 어떻게 하면 수량사이 
의 관계를 더 잘 표시할수 있는가에 따라 결정됩 니 다. 

실례 2. 길이가 240 cm 이고 너비가 120 cm 인 삼합판이 
있습니 다. 목공아저 씨 는 긴 변을 따라 가운데점 가까이 에 서 
한변의 길이 가 50 cm 인 바른4각형모양의 쪼각을 잘라내였습 
니다. 나머지 부분의 둘레길이는 얼마이겠습니까? 

따져보기 

이 문제를 풀 때 직4 
각형이나 바른4각형의 둘 
레길이를 구하는 공식을 
직접 쓸수 없습니다. 또 선 
분도를 그려서 관찰할수도 
없습니다. 가장 좋은 방법 
은 뜻풀이그림을 그려서 
살펴 보는것 입 니 다. 

그림 14_2에서 빗선을 친 부분의 둘레길이를 구합시다. 

(1) 본래의 직4각형모양의 삼합판의 둘레길이에서 잘라낸 
바론4각형의 한변의 길이를 덜고 잘라낸 바론4각형의 한변의 
길이의 3배를 더해주면 나머지부분의 둘레길이가 얻어집니다. 

풀기 1 : (240+120) X 2-50+50 X 3=820( cm ) 

(2) 바론4각형의 네 변의 길이는 모두 갈으므로 그에 대 
응하는 본래의 직4각형모양의 둘레길이 에 잘라낸 바론4각형 
의 한변의 길이의 2배를 더하면 구하려는 부분의 둘레길이가 
얻어집니다. 

풀기 2： (240+120) X 2+50 X 2=820( cm ) 

(검산) 우에서 지적한 두가지 방법밖에 또 다른 방법이 
있습니다. 따라서 다른 방법을 써서 검산을 합시다. 

120 X 2+240+(240 - 50)+50 X 3=820( cm ) 

답 나머지 부분의 둘레길이는 820 cm 입니다. 


가운데 점 



■240 cm - 
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실 례 3. 북쪽마을과 남쪽마을은 각각 북남방향의 자동 
차길의 량끝에 있고 동쪽마을파 서쪽마을은 각각 동서방향의 
자동차길의 두 끝에 있습니다. 영철이는 서쪽마을에서 출발하 
여 동쪽마을로 가는데 1분동안에 80m 씩 갑니 다. 서 쪽마을로 
부터 사귐점 까지의 거 리는 1200m 입 니 다. 영 남이는 남쪽마을 
에서 출발하여 북쪽마을로 가는데 1분동안에 100m 씩 갑니다. 
영 철 이 와 영 남이 가 동시 에 출발하였는데 영 철 이 는 영 남이 보다 
1분 먼저 사점점에 도착하였습니다. 출발하여 18분이 지났을 
때 영 남이가 사귐점으로부터 몇 m 를 더 갔겠습니까? 

따져보기 

따져볼 때 동，서, 남，북의 네 마을의 방향과 영철이와 
영남이의 출발점파 그들이 가는 방향을 명백히 밝혀야 합니다. 
이것을 그림으로 표시하면 그림 14_3과 같습니다. 

(1) 그림 14-3 에 
서 볼수 있는바와 같 
이 <출발한 때로부터 
18분이 지났을 때 영 
남이가 사점 점 으로부 
터 몇 m 를 더 갔겠습니 
까?> 이것을 구하려 
면 18분이 지난 다음 
영남이가 있는 위치(영 
남이가 18분동안에 간 
거리)와 남쪽마을에서 
사귐점까지의 거리를 알아야 합니다.《서쪽마을과 사귐점까지 
의 거리가 1200m 이고 영철이는 1분동안에 80m 씩 간다.> 는 조 
건에 의하여 영철이가 서쪽마을로부터 사귐점까지 가는데 걸리 
는 시간을 구할수 있습니다. 또《영철이가 영남이보다 1분 먼 
저 사점 점 에 도착한다.> 는데 의 하여 영 남이 가 남쪽마을로부터 
사귐점까지 가는데 걸리는 시간과 거리를 계산할수 있습니다. 

풀기 1: 100 X18 - 100 X (1200 + 80+l)=200(m) 

(2) 《서쪽마을로부터 사귐점까지 1200m 이고복，《영철 


영 I 
서쪽마을" 


11 영남 
남쪽마을 
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이 는 1분동안에 80m 를 간다> 는 조건 에 의 하여 영 철이 가 서 
쪽마을로부터 사귐점까지 가는데 걸리는 시간을 구할수 있습 
니다. 다시 《영철이가 영남이보다 1분 먼저 사점점에 도착 
한다》는 조건 에 의하여 영 남이가 남쪽마을로부터 사점 점 까 
지 가는데 걸리 는 시 간을 구할수 있습니 다. 따라서 영 남이가 
사귐점으로부터 몇 m 더 갔겠는가를 계산할수 있습니다. 

풀기 2: 100x[18-(1200 + 80+l)]=200(m) 

실례 4 . 어떤 학급의 학생은 모두 42명인데 모두 신문파 
잡지를 샀습니다. 신문을 산 학생은 38명이고 잡지를 산 학생은 
24명입니다. 신문파 잡지를 다 같이 산 학생은 몇명입니까? 
따져보기 

그림 14_4에서 세로줄은 신문을 산 학생수를 표시하고 
가로줄은 잡지를 산 학생수를 표 
시합니다. 두개의 동그라미는 학급 
학생 전체 를 표시하며 두 동그라미 
가 사귀 여 만드는 공통부분은 신 
문과 잡지 두가지를 다 산 학생수 
를 표시합니 다. 

(1) 그림 14-4 에서 볼수 있 
는바와 같이 만일 학급전체의 인 
원수에서 신문을 산 학생수를 덜 
면 신문을 사지 않은 학생수가 얻어집 니 다. 만일 학급전체의 
학생수에서 잡지를 산 학생수를 덜면 잡지를 사지 않은 학생 
수가 얻어집 니다. 학급전체의 학생수에서 신문을 사지 않은 
학생수와 잡지를 사지 않은 학생수의 합을 덜면 신문과 잡지 
두가지를 다 산 학생수가 얻어집니다. 

풀기 1 :42_ [(42 — 38)+(42 _24)]=20(명) 

(2) 그림 14-2 에서 볼수 있는바와 같이 가로줄파 세로 
줄이 겹 친 부분은 신문과 잡지 두가지를 다 산 학생수를 표 
시 합니 다. 가로줄과 세 로줄을 표시한 인 원수를 더하면 신 문 
과 잡지 두가지 를 다 산 인 원 수가 두번 계 산됩 니다. 그러므 
로 서로 더한 합에서 학급전체 인원수를 덜면 두가지 를 다 산 
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인원수가 얻어집니다. 

풀기 2： 38+24 -42=20( 명) 

답 신문과 잡지 두가지를 다 산 학생은 20명입니다. 

우에서 지적한 두가지 방법외에 다른 방법이 없겠는가를 
생각해보십시오. 다음의 두가지 방법 이 옳습니까? 옳으면 그 
리유를 설명하십시오. 

(1) 24-(42 - 38)=24 - 4=20( 명 ) 

(2) 38 -(42-24)=38-18=20( 명) 

실 례 5. 할아버지의 나이가 올해 72살입니다. 할아버지 
는 손자나이보다 7배 더 많습니다. 할아버지의 나이가 손자 
의 나이보다 3배 더 많을 때 할아버지와 손자의 나이는 각각 
몇 살이겠습니까? 

따져보기 

수량들사이의 관계를 정확하면서도 쉽게 생각할수 있도 
록 그림을 그립시다(그림 14_5). 



3 K 14-5 
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(주어진 조건)《할아버지의 올해 나이는 72살이고 손자 
나이보다 7배 더 많다 .M 그림 14_5(1))로부터 할아버지의 올 
해 나이는 손자나이의 8배라는것을 알수 있습니다. 따라서 
손자의 올해 나이와 할아버지가 손자나이보다 몇살 더 많은 
가를 알수 있습니다. 

할아버지의 나이가 손자보다 몇살이 더 많은가와 주어 진 
조건 <할아버지의 나이는 손자의 나이보다 3배 더 많다 >( 그 
림 14_ 5(2)) 로부터 그때의 손자나이를 알수 있습니다. 따라 
서 할아버지의 나이가 손자나이보다 3배 더 많을 때의 할아 
버지의 나이도 구할수 있습니다. 

■ 기 (1) 올해의 손자나이는 몇살입 니까? 

72 + (7+1)=72 + 8=9(살) 

(2) 할아버지의 나이는 손자의 나이보다 몇살 더 많겠습 
니까? 

72 -9=63( 살) 

(3) 할아버지의 나이가 손자의 나이보다 3배 더 많을 때 
손자의 나이는 몇살입 니까? 

63 + 3=21( 살) 

(4) 할아버지의 나이가 손자의 나이보다 3배 더 많을 때 
할아버지의 나이는 몇살입니까? 

21x(3+l)=84( 살) 

종합하면 

[72-724 - (7 + 1)] + 3= [72 - 72 + 8] + 3= 

=(72-9)4 - 3=63 4- 3=21( 살) 

21X (3+1)=21 X 4=84( 살) 

답 할아버지의 나이가 손자의 나이보다 3배 더 많을 때 
손자의 나이는 21살이고 할아버지의 나이는 84살이다. 

그림풀이법 을 써서 문제를 풀 때 먼저 문제의 뜻을 잘 
리 해하여 야 합니 다. 다음으로 어 떤 그림 을 그려야 하겠는가 
를 결심해 야 하고 정 확히 그림 을 그린 기 초우에 서 수량관계 
를 따져보아야 합니 다. 마지 막에 식 을 세워 계산한 다음 계 
산결과를 검산하여야 합니다. 
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련습 14 

1. 길이가 꼭 갈은 두 토막의 천이 있는데 첫번째 토막 
에서 32m 를 잘라내고 두번째 토막에서 20m 를 잘라냈습니다. 
이때 남아있는 두번째 토막의 천길이는 첫번째 토막천길이의 
3배였습니다. 본래 있은 두 토막의 천은 각각 몇 m 입니까? 

2. 식 료품상점 에 흰사탕가루는 누런 사탕가루보다 200kg 
더 많았습니다. 누런사탕가루를 50kg 팔았을 때 흰사탕가루 
는 남아있는 누런사탕가루의 절반만큼 더 많았습니다. 본래 
있은 흰사탕가루와 누런사탕가루는 각각 몇 kg 이였습니까? 

3. 96원을 가지 고 꼭 같은 저 고리 3벌과 바지 4벌을 샀 
습니다. 저고리 3벌의 값은 바지 3벌의 값보다 33원 더 비쌉 
니다. 저고리와 바지 한벌의 값은 각각 얼마입 니까? 

4. 직4각형모양의 유리 한장이 있습니다. 긴변에서 
20cm 의 너 비로 유리를 잘라내였을 때 나머지 유리는 바른4 
각형이 되였습니다. 그 둘레길이는 160cm 입니다. 본래 유리 
의 둘레길이는 얼마였습니까? 

5. 학교체육경기에 참가한 어떤 학급의 학생들가운데에 
서 26명의 학생은 달리기경기에 참가하였고 30명의 학생은 
수류탄던지기경기에 참가하였습니다. 이 두 경기에 다 참가 
한 학생은 12명이고 이 두 경기에 다 참가하지 않은 학생은 
4명입니다. 이 학급의 학생은 모두 몇명입니까? 

6. A, B 두 사람이 있습니다. 쇼는 남북으로 뻗은 길의 남 
쪽으로부터 북쪽으로 걸어가며 묘는 동서로 뻗은 길우의 서쪽 
에서부터 동쪽으로 걸어갑니다. A 가 출발하는 지점은 두 길의 
사귐점으로부터 남쪽으로 1120m 되는 곳에 있고 B 는 사점점 
에서 출발합니다. 두 사람이 동시 에 걷기 시작하여 4분이 자 
난 다음 A, B 두 사람이 있는 위치로부터 사귐점까지의 거리 
는 같아졌습니다(이때 A 는 사점점의 남쪽에 있습니다). 다시 
52분이 지난 다음 두 사람이 있는 위 치 로부터 사귐점 까지 의 
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거리가 또 같아졌습니다(이때 A 는 사점점의 북쪽에 있습니다). 
A，B 두 사람은 각각 1분동안에 몇 m 씩 갔겠습니까? 

7 . 과일상점 에 귤과 사과가 있습니다. 글은 사과보다 
325 kg 더 많습니다. 굴의 절반량을 팔았을 때 굴은 사과보 
다 75 kg 적 어졌습니 다. 이 파일상점 에 굴과 사파가 각각 몇 
kg 씩 있었습니까? 

8. 어떤 학급에 수학소조에 든 학생들이 몇명 있습니다. 
그 소조에 다니는 한 남학생은 <나를 내놓으면 남학생파 녀 
학생 수가 꼭 갈습니 다.>，또 한 녀학생 은 <나를 내 놓으면 남 
학생수는 녀학생 수의 2배 입 니 다.> 라고 말하였습니 다. 이 소 
조의 남학생과 녀학생 은 각각 몇명 입 니까? 


답 및 풀기방향 


1. (32-20) + (3- l )+32=38( m ) (그림 14-6) 
또는 (32-20) + (3- l ) x 3+20=38( m ) 


첫번째 
토막 


두번째 
토막 



3 배 



32 m 를 자르다 


?m 

20 m 를 자르다 


?m 


그림 14-6 

2 . (200+50) x 2+50=550( kg ) (누런사탕가루) 
550+200=750( kg ) (흰 사탕가루) 

3 . (96-33) + (3+ 4 )=9(원) (바지 ) 

9+33 + 3=20( 원) (저고리) 또는 (96-4 X 9)+ 3=20( 원) 


175 



4. 직 4 각형모양의 유리에서 짧은 한 변의 길이는 160수 
40=40(cm) 이고 긴변의 길이는 
40+20=60(cm) 이므로 둘레의 
길이는 (60+40) X 2=200(cm) 

입니다(그림 14 — 7). 

5 . 26+30-12+4=48( 명 ) 

(26-12)+(30-12)+12+4 

=48( 명) 

6. A，B 두 사람이 1분동 
안 걸 어가는 속도차는 

1120+(4+52)=20(m/min) 입 니다(여기서 min 은 분입니다). 
(1120+4+20) +2=1 50(m) (A 의 속도) 

(1120+4-20) + 2=130(m) 田의 속도) 

7 . (325+75) X2=800(kg) (굴) 

800-325=475(kg) (사과) 

8. 녀 학 생 은 (1+1) + (2 _ 1)+1=3( 명 ) 이 고 남 학 생 은 
3+l^C 명)입니다. 


20 cm 

잘라내였다 


제15절. 따라잡기문제 


따라잡기 문제 를 다른 이 름으로 갈은 방향운동문제 라고도 
합니 다. 이것은 거 리문제들에서 본보기 응용문제 입 니 다. 

실 례 1. 두대의 자동차가 협동농장에 비료를 운반합니 
다. 첫번째 자동차는 한시간에 30km 의 속도로 창고로부터 협 
동농장에 운반하며 두번째 자동차는 12분 늦게 떠나서 한시 
간에 40km 의 속도로 창고에서 협동농장까지 운반합니다. 결 
과 두 자동차는 동시 에 협동농장에 도착하였습니다. 창고로 
부터 협동농장까지의 거리는 얼마입니까? 
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따져보기 

그림을 그려보면 생각하기 쉽습니다. 

이 문제는 따라잡기본보기문제 입니다. 이 문제를 두가지 
방법으로 풀수 있습니다. 첫번째 방법은 첫번째 자동차의 속 
도에 첫번째 자동차가 협동농장까지 가는데 걸리는 시간을 
곱해서 거리를 구하는것입니다. 두번째 방법은 두번째 자동 
차의 속도에 두번째 자동차가 협동농장까지 가는데 걸리는 
시간을 곱하는것입니다. 여기서 두번째 방법이 첫번째 방법 
보다 더 간단합니다. 두번째 자동차가 가는데 걸린 시간이 
첫번째 자동차를 따라 잡는데 걸리는 시간입니다. 따라서 창 
고로부터 협동농장까지의 거리는 두번째 자동차가 첫번째 자 
동차를 따라잡기 위하여 달린 거리로 됨니다. 


첫번째 
자동차 
두번째 
자동차 
12 분늦게 
떠功다 


창고 


30 km / 분 


40 km / 분 


.나그림 15-1 

풀기 12분 =0.2 시간 
30x0.2=6(km) 

6 + (40 - 30)=6 4-10=0.6( 시 간) 

40x0.6=24(km) 

또는 30 X (0.2+0.6)=30 X 0.8=24(km) 

답 창고로부터 협 동농장까지 의 거 리 는 24km 입 니 다. 

[설 명] 따라잡기문제 의 기 본관계 식 은 다음과 같습니 다. 

거 리차 + 속도차=따라잠는 시 간 
실 례 2. 오전 8시 에 한대 의 화물렬 차가 한시간에 48km 
의 속도로 A 역으로부터 B 역을 향하여 달립 니 다. 오전 10시 에 
또 한대 의 려 객 렬 차가 한시간에 70km 의 속도로 A 역 으로부터 
B 역 을 향하여 달립 니 다. 안전하게 운행 하기 위하여 렬차들사 
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이 거리는 8km 보다 작지 말아야 합니다. 화물렬차가 (가장 늦 
어서) 역에 몇시 에 멎어 있을 때 려객렬차가 통과하겠습니까? 

따져보기 

화물렬차가 가장 늦어서 어느 시간에 멎어있 어야 하겠는 
가를 구하려면 려객 렬차가 출발한 때로부터 화물렬차와의 거 
리가 8km 되게 하는 지점까지 가는데 걸리는 시간을 먼저 알 
아야 합니다. 

《화물렬차는 8시에 출발하고 려객렬차는 10시 에 출발한 
다今 는 조건 으로부터 화물렬차가 떠나서 2시 간후에 려 객 렬 차 
가 떠 난다는것을 알수 있습니다. 즉 려객 렬차가 출발할 때 화 
물렬차는 이미 (48x2=)96km 달렸습니다. 화물렬차와 려객렬 
차사이의 거리가 적어도 8km 일 때 멎어있어야 합니다. 려객렬 
차가 출발한 때로부터 화물렬차가 서있는 역에 도달할 때까지 
의 시 간동안에 려객렬차는 화물렬차보다 (96-8=)88km (거 리 차) 
를 더 달려야 합니 다. 려 객 렬차는 한시 간동안에 화물렬 차보다 
(70_48=)22km (속도차)를 더 달리므로 려객렬차는 화물렬차보 
다 88km 를 더 달리는데 걸리는 시간이 려객렬차와 화물렬차 
사이의 거리가 8km 되게 하는데 걸리는 시간으로 됨니다. 따라 
서 화물렬차가 멎어있을 시간을 구할수 있습니다. 

풀기 (48X2-8) +(70-48)=88+ 22=4( 시간) 

10+4=14 

답 화물렬차는 늦어서 14시(오후 2시)에 멎어있어야 합 
니 다. 

실례 3. A, B 두 자동차가 동시에 같은 지점에서 출발 
하여 같은 목적 지 를 향하여 달립 니 다. A 는 한시간에 40km 씩 
달리고 B 는 한시 간에 35km 씩 달립니다. A 는 도중에서 3시간 
멎어있었습니다. 결파 A 는 B 보다 1시간 늦게 목적지에 도착 
하였습니다. 두 지점사이의 거리는 몇 km 입니까? 

따져보기 

문제의 조건에 의하여 두 지점사이의 거리를 구하려면 
A 또는 B 가 달린 시간을 알아야 합니 다. 
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《도중에 A 가 3시간동안 멎어있고 결과 A 는 B 보다 한 
시 간 늦게 도착하였다.> 라는 조건 에 의하여 이 구간에 서 A 
는 B 보다 2시간 적게 걸렸다는것을 알수 있습니다. 이렇게 
되여 B 는 A 보다 2시간 더 달렸고 그 결파 두 차가 동시에 
목적지에 도착하였다는것을 알수 있습니다. 즉 A 가 출발할 
때 B 는 이 미 (35 ■표 2=)70km 를 갔고 한시간동안에 A 는 B 보다 
(40-35=)5km 씩 더 달리게 됩니다. 이렇게 하면 A 가 달린 시 
간이 얻어집 니다. A 가 몇시간을 달리면 B 보다 70km 를 더 달 
리겠는가를 구할수 있습니다. 

풀기 A 가 달린 시간은 

35X2+ (40-35)=70+ 5=14( 시 간) 
40xl4=560(km) 

또는 35x(14+2)=560(km) 입니다. 

답 두 지점사이의 거리는 560km 입니다. 

실 례 4. 급행 렬차와 일반렬차가 동시 에 같은 방향으로 
달립 니 다. 12초 지난후 급행 렬차가 일반렬차를 앞섰습니 다. 
급행렬차는 1초동안에 18m 씩 달리고 일반렬차는 1초동안에 
10m 씩 달립니다. 만일 두 렬차의 마지막 차칸이 같은 위치에 
있을 때부터 9초후에 급행렬차가 일반차를 지나갔다면 두 렬 
차의 길이는 각각 얼마이겠습니까? 

따져보기 

그림 으로 표시하면 그림 15 _2와 같습니 다. 

급행렬차가 12초 간다 —H 

—뇨낭 ，。 H 

그림 15-2 

그림 15—2로부터 알수 있는바와 같이 차앞칸이 가지런 
히 꼭 갈은 위치에 있고 동시에 갈은 방향으로 가며 급행렬 
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차가 일반렬차를 지나갈 때 급행렬차가 일반렬차보다 더 달 
린 거리는 급행렬차의 차길이입니다. 1초동안에 급행렬차는 
일반렬차보다 (18_10=)8m 만큼씩 더 갑니다. 12초사이에 몇 
m 를 더 갔는가를 구하는것이 곧 급행렬차의 차길이입니다. 

기차의 마지막 차칸이 가지런히 꼭 갈은 위치에 있다가 
동시에 같은 방향으로 나가면서 일반렬차를 지날 때 급행렬 
차가 일반렬차보다 더 달린 거리가 곧 일반렬차의 길이로 됩 
니다(그림 15-3). 



두 렬차 길이의 차 

그람 15-3 

급행 렬차가 1초동안에 일반차보다 8m 씩 더 달릴 때 9초 
동안에 달린 거리가 곧 일반렬차의 길이로 됨니다. 

풀기 (18-10)Xl2=8Xl2=96(m) 

(18-10)X9=8x9=72(m) 

답 급행렬차의 길이는 96m 이고 일반렬차의 길이는 72m 
입니다. 

실 례 5. A, B，C 세 학생 이 걸 어서 야영 소에 갑니 다. A， 
B 두 학생은 아침 6시에 함께 학교에서 출발하였습니다. A 는 
1 시 간동안에 5km 씩 가고 B 는 1 시 간동안에 4km 씩 갑니 다. C 
는 오전 8시 에 학교에서 출발하였습니 다. 오후 6시 에 A, C 는 
함께 야영소에 도착하였습니 다. C 가 어 느때 B 를 따라잡았겠 
습니까? 

따져보기 

이 문제는 매우 복잡한것 갈지만 사실은 거리，속도 및 
시간의 세 량들사이의 관계를 잘 알면 쉽게 풀수 있습니다. 
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C 가 묘를 따라잡눅데 걸리는 시간 


C 가 


출발 r 


B 와 C 사이의 거 리 +C 와 B 사 1 이의 속도차 


B 의 속도 XB 가 앞선 시간 
4km/h(8-6) 시간 


C 의 善도 一B 의 1 속도 
t 4km/h 


C 가 간 거 리 수소비 된 시 간 
5 X 12km 10시 간 


풀 기 학교와 야 영소까지 의 거 리 
5 X 12=60(km) 

C 의 속도 60+10=6(km/h) 

C 가 B 를 따라잡는데 걸리는 시간 

4 X (8 - 6) + (6 - 4)=4 X 2 + 2=4( 시 간) 

C 가 어느때 B 를 따라잡겠습니까? 

8+4=12 

답 .C 는 정각 12시 에 B 를 따라잠았습니다. 

실 례 6. A, B, C 세 사람은 1분동안에 각각 40m, 45m, 
50m 의 속도로 갑니다. A, B 는 동쪽도시에서， C 는 서쪽도시에 
서 동시 에 출발하여 마주 향하여 걸 어갑니 다. C 는 B 가 출발 
한 때 로부터 10분 지 나서 A 를 다시 만났습니 다. 두 도시사이 
의 거리는 몇 km 이겠습니까? 

따져보기 

이 문제 는 비 교적 복잡한 거 리문제 입 니 다. 

그림 으로 표시하면 그림 15 _4와 같습니 다. 



그림으로부터 B, C 는 W 지점에서 서로 만난다는것을 알 
수 있습니다. 이때 A 는 U 지점에 있고 10분후에 A, C 는 V지 
점에서 만납니다. B 가 W 지점에 있을 때 A 는 U 지점에 있고 
UW 사이의 거리는 A, C 가 10분동안에 간 거리입니다. 즉 
(40+50) Xl0=900(m) 입 니 다. B，C 가 서 로 만났을 때 A 는 C 보다 
900m 적게 갔습니다. B 와 A 의 속도차는 1 분동안에 (45- 
40=)5m 입니다. 이렇게 A 와 C 사이의 거리는 900m 입니다. 이 
때 걸리는 시간을 구할수 있습니다. 이것이 바로 B, C 가 만 
난 시간입 니 다. 이 시간을 알면 B, C 의 속도，동쪽도시와 서 
쪽도시사이의 거리도 쉽게 구할수 있습니다. 

풀기 A，C 의 속도의 합 

40+50=90(m/min) 

10분동안에 A，C 가 간 거리 

90xl0=900(m) 

B 와 A 의 속도의 차 

45 — 40=5(m/min) 

B 와 C 가 만나는데 걸린 시간 

900 45=1 80(min) 

동쪽도시와 서쪽도시사이의 거리 

(50+45) X 180=95 X 180=17100(m)=17.1(km) 

답 동쪽도시와 서쪽도시사이의 거리는 17.1km 입니다. 


련습 15 

1 . A, B 두 지점 사이의 거 리 는 486km 입니다. 일 반렬차는 
A 지점에서 출발하여 1시간동안에 52km 의 속도로 달립니다. 
동시에 급행렬차는 B 지점에서 출발하여 1시간동안에 70km 의 
속도로 달립 니다. 두 렬차가 같은 방향으로 달리는데 일반렬 
차는 급행렬차의 앞에 있습니다. 급행렬차가 일반렬차를 따 
라잡으러면 몇시간이 걸리겠습니까? 

2. 학생들이 학교에서 20km 떨어져있는 식물원에 야외 
실습을 하기 위하여 두개의 조로 나누어 출발합니 다. 제1조 
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는 1시 간동안에 4km 의 속도로 걸 어가고 제2조는 1시 간동안 
에 12km 의 속도로 자전거를 타고갑니다. 제1조가 출발한 때 
로부터 2시간후에 제2조가 출발합니다. 제2조의 학생들이 식 
물원으로부터 몇 km 떨어져 있는 지 점 에서 제1조의 학생들을 
따라잡을수 있겠습니까? 

3. 두필의 말 A, B 가 서로 50m 떨어진 지점에서 동시에 
출발합니다. 출발할 때 A 가 앞에 있고 묘가 뒤 에 있었습니다. 
만일 A 가 1초동안에 10m 씩 달리고 B 가 1초동안에 12m 씩 달 
린다면 어느때 두 말사이의 거리가 70m 로 되겠습니까? 

4. 철길옆에 철길방향을 따라 자동차길이 있습니다. 한 
대의 자동차가 자동차길을 따라 1시간에 20km 의 속도로 달 
리고있습니다. 이때 길이가 370m 인 렬차가 뒤에서 달려옵니 
다. 렬차의 앞머리가 자동차의 적재함끝에 도착한 때로부터 
자동차의 앞머리를 지 나가는데 (렬차의 마지막 칸이 지나갈 
때까지)37초 걸 렸습니 다. 렬차의 속도는 얼마입 니 까? 

5. 경기장에 길이가 300m 인 륙상주로가 있습니다. A，B 두 
명의 학생이 동시에 갈은 지점에서 달리기 시작합니다. 만일 같 
은 방향으로 달린다면 2분 30초 지나서 서로 만나게 되고 만일 
서로 반대방향으로 달린다면 30초 지나 서로 만납니다 .쇼는 B 보 
다 더 빠름니다. 두 학생의 속도는 각각 얼마입니까? 

6. a , B, C 세 사람이 있는데 A 는 1분동안에 60m, B 는 1 
분동안에 50m, C 는 1 분동안에 55m 씩 갑니 다. A, B 는 ( 기지 점 
에서， C 는 (니지점에서 떠나 서로 마주 향해 갑니다. (그는 A 
를 만난 때로부터 4분이 지나서 B 를 만납니다. (기，(니 두 
지점사이의 거리는 얼마입니까? 


답 및 풀기방향 

1.27 시간 2.8km 3. 출발후 60초 4. 1 시 간 동 안 에 

56km 달립니다. 

5. A 는 1초동안에 6m，B 는 1초동안에 4m 달립 니 다. 6. 
4830m 
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제 16 절. 만나기문제의 풀이법 


거리문제에는 만나기문제，따라잡기문제 등이 포함되는 
데 이런 문제는 령활하면서도 폭넓게 생각하여야 합니다. 하 
지만 모두 하나의 원리 즉 

거리=속도X시간 

에 의거하고있습니다. 

거리문제를 계산할 때 이 수량들사이의 관계를 잘 써먹 어 
야 합니다. 풀이과정에 그림을 그려 따져보거나 깊이 생각하면 
서 실지 동작해보면 풀이의 기본열쇠를 쉽게 찾을수 있습니다. 

실 례 1. 뻐스와 승용차가 동시 에 마주 향해 달리고있 
는데 두 지점사이의 거리는 299km 입니다. 삐스는 1시간에 
40km 씩 달리고 승용차는 1시간에 52km 씩 달립 니다. 몇시간 
후이면 두 자동차사이의 거리가 69km 가 되겠습니까? 
따져보기 

만나기문제 에 서 수량들사이 의 기 본관계식 은 
만나는 시간=거리 수속도의 합 

입니다. 

거리가 299km 인 두 지점에서 두 자동차가 동시에 마주 
향해 달리므로 거리는 점차 줄어듭니다. 서로 만나기전의 어 
느 한 순간에 두 자동차사이의 거리는 69km 입니다. 이때 두 
자동차가 달린 거리는 (299_69)=230km 입니다. 

두 자동차가 만난 다음 계속 달릴 때 두 자동차사이의 
거리는 또 령으로부터 점차 커지며 어느 한 순간에 이르러 
두 자동차사이의 거리가 다시 69km 가 되며 이때 두 자동차 
가 달린 거리는 299+69km 입니다. 

(299 - 69) 4- (40+52)=230 4- 92=2.5(시 간) 
(299+69) 4- (40+52)=368 4- 92=4( 시 간) 

답 두 자동차가 출발한 때로부터 2.5 시간이 지났을 때 
두 자동차사이의 거리는 69km 가 되고 출발한 때로부터 4시 
간후에 다시 두 자동차사이의 거리가 69km 가 됨니다. 
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실 Ell 2. 리철이와 윤철이 두 학생이 오후 1 시에 학교 
에서 떠나서 병원에 가는데 리철은 자전거를 타고 1분동안에 
240m 씩 가고 윤철이는 걸어서 1분동안에 80m 씩 갑니다. 리 
철은 병 원에 도착하여 20분이 지난 다음 되 돌아서서 학교로 
갑니다. 도중에서 윤철이를 만났을 때가 1시 50분이였습니다. 
학교로부터 병원까지의 거리는 얼마이 겠습니까? 

따져보기 

문제 의 뜻을 리해 하기 위하여 다음과 같이 실 지 동작을 
해보는것이 좋습니다. 고무지우개와 삼각자를 <학교>와《병 
원복 이라고 하고 책상우에 일정 한 거리를 두고 놓습니 다. 두 
대의 연필을 리철이와 윤철이 라고 합시다. 그리고 책상우에 
서 두대의 연필을 움직입니다. 그림 15_1에서 실선으로 리 
철이와 윤철이가 만났을 때 윤철이가 간 거리를 표시하고 점 
선으로 리 철 이 가 간 거 리 를 표시 합니 다. 이 러 한 실 지 동작을 
통하여 두 사람이 간 거리는 학교로부터 병원까지 거리의 2 
배라는것을 알수 있습니다. 학교로부터 병원까지의 거리를 
알려면 리철이와 윤철이가 간 거리를 구한 다음 그것을 2로 
나누면 됩 니다. 

- ► 

□ O 

학 i -— _-병원 

그림 16-1 

풀기 1시 부터 1시 50분사이에 윤철 이 는 50분동안 걸 었 
고 리철이 는 50-20=30 분동안 갔습니 다. 

(240 X 30+80 X 50) + 2=(7200+4000) 4- 2=5600(m) 

답 학교와 병원사이의 거리는 5600m 입니다. 

실 례 3. 복선철길우에서 화물렬차와 려객렬차가 서로 
마주 향해 달리고있습니다. 화물렬차의 길이는 280m 이고 려객 
렬차의 길이는 385m 입니다. 화물렬차 기관사가 려객렬차를 본 
때로부터 려객렬차가 자기 화물렬차를 지나갈 때까지의 시간 
은 11초였습니다. 려객렬차의 기관사가 화물렬차를 본 때로부 
터 자기 려객렬차를 지나갈 때까지 몇초 걸리겠습니까? 
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따져보기 

화물렬차가 려객렬차를 상대하여 운동한 속도는 두 렬차 
의 속도합이고 꼭같이 려객렬차가 화물렬차를 상대하여 운동 
한 속도도 두 렬차의 속도합입니다. 

화물렬차기관사가 려객렬차를 보면서 지나가는 시간은 
화물렬차 기관사가 두 렬차의 속도합을 속도로 하고 서있는 
려객렬차의 머리(기관차)로부터 꼬리까지를 지나가는 시간에 
해당합니 다. 꼭같이 려객렬차기관사가 화물렬차를 보면서 지 
나가는 시간은 려객 렬차 기관사가 두 렬차의 속도합을 속도 
로 하고 서있는 화물렬차의 앞머리부(기관차의)로부터 꼬리 
까지를 지나가는데 걸리는 시간에 해당합니다. 

풀기 두 렬차의 속도합 

385+ 11=35 (m/s) (여 기 서 s 는 초입 니 다.) 

려 객 렬 차기 관사가 화물렬 차를 보면 서 지 나가는 시 간 
280 + 35=8 (s) 

답 려객렬차기관사가 화물렬차를 지나가는데 걸리는 
시간은 8초입니다. 

실 례 4. A，B 두대의 자동차는 1시 간동안에 각각 52km, 
40km 의 속도로 달립 니 다. 이 자동차들은 동시 에 (기지점 으 
로부터 출발하여 (니지점까지 갑니다. 출발한 때로부터 6시 
간이 지났을 때 A 자동차가 마주오는 승용차를 만났고 1시간 
후에 B 자동차도 이 승용차를 만났습니다. 이 승용차의 속도 
를 구하십시오. 

따져보기 

문제의 조건에 따라서 그림 16_2를 그립 니다. 

A, B 두 자동차가 출발한 때로부터 6시간이 지 나갔을 때 
A 자동차는 (1 ᅳ)지점 에 도착하며 승용차와 만나게 됨 니 다. 이 
때 B 자동차는 (리지점에 이르게 됨니다. 주어진 조건으로부 
터 ( 5 ),(ᄃ)사이의 거리를 구할수 있습니다. 



다음 B 자동차는 ( 5 ) 지 점 에서 출발하여 (미지점 에서 만 
납니다 .B 자동차의 속도는 주어졌습니다. 이렇게 되면 승용차 
의 속도를 쉽게 구할수 있습니다. 

풀기 A 자동차가 승용차를 만났을 때 B 자동차와의 거리 
(52-40)x6=72(km/h) 

B 자동차와 승용차의 속도합 

72 + l=72(km/h) 

승용차의 속도 

72-40=32(km/h) 

답 승용차는 1시간동안에 32km 갑니다. 

실 례 5. A, B 의 두 자동차가 각각 서로 다른 속도로 
(기，(니의 두 지점에서 서로 마주 향해 달립니다.(기지점에 
서부터 90km 되는 지점에서 서로 만났고 서로 만난 다음 계 
속 본래의 속도로 달립니다. 각각 본래의 상대방의 역에 도 
착하면 곧 되돌아 달립니다. 도중에 또 (니지점부터 70km 
떨어진 지점에서 또 만납니다. 첫번째 만났을 때와 두번째 
만났을 때의 시 간 간격은 4시 간이 라는것을 압니 다. A, B 두 
자동차의 속도를 구하십시오. 

따져보기 

문제의 조건에 따라서 그림 16_3과 같이 그립니다. 



그림 16-3 

첫번째로 만났을 때 두 자동차는 모두 (_a 아)사이를 달 
렸습니다. 여기서 A 자동차는 (기지점으로부터 (C) 지점까지 
90km 를 달립니다. B 자동차는 (니지점으로부터 (이지점까지 
갑니다. 첫번째로 만났을 때로부터 두번째로 만날 때까지 A 자 
동차는 (디지점으로부터 (니지점까지 가고 ( 5 ) 지점에 돌아오 
며 B 자동차는 (n) 지점으로부터 (1) 지점까지 가서 ( 5 )지점 에 
돌아옵니다. 이때 두 자동차는 (기)，(니)사이를 두번 간것으로 
됨 니 다. 이때 걸린 시 간은 4시 간입 니 다. 두 자동차가 달린 거 
리합이 AB 사이의 거리와 같을 때 걸린 시간은 4+2=2시간입 
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니다. 이 시간이 바로 A，B 의 두 자동차가 두 지점에서 동시에 
출발하여 첫번째 로 만날 때 까지 의 시 간입 니 다. 그러 므로 A 자 
동차의 속도는 1시간에 90+2=45km 여야 합니다. 

떠난 때로부터 두번째로 만났을 때 두 자동차는 (-1), (u) 
사이를 3번 달립니다. 이때 A 자동차는 90x3=270(km) 를 달렸 
으며 A 자동차가 달린 거리는 (기，(니사이의 길이에 (니，(리 
사이의 길이 를 더한것과 같습니 다. 그러 므로 (기， (! ᅳ)사이의 
거리는 270-70=200km 이며 따라서 (니，(디사이의 거리를 구 
할수 있습니다. 이렇게 하여 B 자동차의 속도를 곧 구할수 있 
습니다. 

풀기 A 자동차의 속도 

90 + (4+2)=45(km/h) 

B 자동차의 속도 

[(90 X 3 - 70) - 90] + (4 - 2)=(200 - 90) +2=1 10^-2=55 (km/h) 

답 A, B 두 자동차의 속도는 각각 1시간동안에 45km 와 
55km 씩 입 니 다. 


련습 16 

1. A, B 두 사람이 거리가 18km 인 두 지점에서 동시에 
출발하여 마주 향하여 검 습니 다. A 는 한시간에 4km 씩 가고 
B 는 한시간에 5km 씩 갑니 다. C 사람이 모터 찌 클을 타고 A 와 
동시 에 출발하여 같은 방향으로 한시간에 45km 의 속도로 가 
다가 묘를 만난 다음 다시 돌아서서 A 쪽으로 갑니 다. A 를 만 
난 다음 다시 되돌아 B 쪽으로 갑니다. 이런 식으로 A 와 B 의 
두 사람이 만날 때까지 계속합니다. C 가 모두 몇 km 를 갔겠 
습니까? 

2. 리철이와 윤철이가 동시에 두 지점에서 출발하여 마 
주 향하여 걸어갑니 다. 리철이 는 1분동안에 80m 씩 가고 윤철 
은 1분동안에 75m 씩 갑니다. 두 사람이 중간지점부터 10m 
떨어진 곳에서 만났습니다. A, B 의 두 지점사이의 거리는 얼 
마이겠습니까? 
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3. 우편차와 태 스가 동시 에 A 지 점 에서 떠나서 B 도시 로 
갑니 다. 우편차는 한시간에 36km 씩 달리 고 래스는 한시간에 
24km 씩 달립니다. 우편차는 B 지점 에 도착한 다음 30분후에 
다시 A 지 점 을 향하여 떠납니 다. 도중에 서 태 스와 만났습니 다. 
두 지점사이의 거리는 171km 입니다. 우편차와 때스가 출발한 
때 로부터 서로 만날 때 까지 몇시 간이 걸 렸 겠 습니 까? 

4. 한 렬차가 길이 360m 인 차굴을 지 나는데 24초 걸립 
니다. 이 어서 길이가 216m 인 두번째 차굴을 지 나는데 16초 
걸립니다. 만일 이 렬차가 길이가 96m 이고 1초동안에 24m 씩 
달리 는 다른 렬차와 어 긴다면 몇분이 걸리 겠습니 까? 

5. 호수가운데 두개의 섬 A, B 가 있습니다. A 에 영철이 
가 있고 B 에 철호가 있습니다. 두 사람은 서로 두 섬을 오가 
면서 헤염을 칩 니 다. 영 철이 는 1분동안에 7m 가고 철호는 1분 
동안에 10m 갑니다. 두 사람이 두 섬에서 동시에 출발하여 만 
났을 때 A 섬까지의 거리는 700m 였습니다. 두 섬사이의 거리 
는 얼마입니까? 

6. 리철이가 철길옆의 자동차길에서 걸어가고있습니다. 
그의 걸 음속도는 1초동안에 2m 씩입 니 다. 이 때 앞으로부터 기 
차가 달려오고있었는데 차머리로부터 차꼬리까지가 그의 곁 
을 지나는 시간은 18초였습니다. 기차의 길이는 342m 입니다. 
이 기차의 속도는 얼마입니까? 


답 및 풀기방향 

1. A, B 두 사람이 만날 때까지 걸리는 시간 18 4- 
(4+5)=2(시 간) 

C 가 간 거리 45x2=90(km) 

2. 서로 만나는 시간 10x2 + (80-75)=4( 분) 

A，B 의 두 지 점사이 의 거 리 (80+75) X4=620(m) 

3. (171 x2+36+2) + (36+24)=6( 시 간) 

4. 렬차속도 (360-216) + (24-16)=18(m/s) 

렬차길이 18x24-360=72(m) 
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5. 1700m 

6. 17m/s [참고] 리철이도 걷고있기때문에 렬차가 리철 
이 를 지 나는 상대속도는 리철의 걸음속도와 기 차속도의 합입 
니 다. 


제17절. 거끌추리법의 응용 

어떤 응용문제를 풀 때 문제의 마지막결과로부터 시작하 
여 주어진 조건을 하나씩 거꾸로 거슬러 올라가면서 따져보 
면 문제가 잘 풀리는 경우가 있습니다. 이와 같이 생각하는 
방법을 거끌추리법이라고 부릅니다. 

실례 1. 광진은 윤미에게 다음과 같이 물었습니다.《네 
가 올해에 몇살이던가?> 윤미는 다음과 같이 대답하였습니 
다.《내 나이에서 8을 덜고 7을 곱한 다음 거기에 6을 더하 
고 5로 나누면 4와 같아진다. 나의 나이를 계산해보라》 

따져보기 

마지 막 결 과 <4> 로부터 거 꾸로 추리해 올라갑니 다. 이 
수를 5로 나누지 않았을 때 얼마이 겠습니 까? 6을 더하지 않 
았을 때 얼마이겠습니까? 7을 곱하지 않았을 때 얼마였겠습 
니까? 이렇게 차례로 거슬러나가면 윤미의 나이를 알아낼수 
있 습니다. 

풀기 ( 1 ) <5로 나누면 4이다> 로부터 만일 5로 나누지 않 
으면 이 수는 

4X5=20 

(2) 《6을 더하면> 이 수는 20이 므로 만일 6을 더하 
지 않았다면 이 수는 

20-6=14 

(3) <7을 곱하면> 이 수는 14이 므로 만일 7을 곱하 
지 않았다면 이 수는 

14 + 7=2 

(4) 《나의 나이에서 8을 덜면> 이 수는 2이므로 8을 덜 
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지 않았다면 윤미의 나이는 

2+8= 10( 살) 

입니다. 이것을 종합하면 

(4 x 5-6) + 7+8=10( 살) 

(검산) 풀이가 정확하다는것을 알아보기 위하여 본래 문 
제의 조건을 따라가면서 식을 세워 계산한 다음 마지막 결과 
가 4와 같은가를 따져 보면 됩 니 다. 

[(10-8) X 7+6] + 5=4 
답 윤미의 올해 나이는 10살입니다. 

실례 2. 전기줄이 있습니다. 처음에 전체 길이의 절반 
과 3 m 를 더 썼고 두번째로 나머지의 절반보다 10 m 를 적게 
썼으며 세번째 로 15 m 를 썼습니 다. 마지 막에 7 m 남았습니 다. 
본래 전기줄은 몇 m 있 었습니 까? 


전체 길이의 절반 


、김 


제 3차로 쓴것 7 m 


전체길이 ?a 
■m i 7 -i 


따져보기 
수량관계를 따져보 
는데 도움이 되게 하려 
면 그림 17_1과 같이 
풀이그림을 그려 생각하 
면 편 리합니 다. 

그림으로부터 다음 
과 갈은것을 알수 있습 
니 다. 

(1) 7+15-10=12( m ) 
이것은 처음에 쓴 

다음 남아있는 부분의 
절반입니다. 

(2) 12 x 2=24( m ) 이 


것 은 처 음에 쓰고 남은 전기 줄의 길 이 입 니 다. 

(3) 24+3=27( m ) 이 것은 전체 길 이의 절반입 니 다. 

(4) 27 X 2=54( m ) 이 것 은 본래 있은 전기 줄의 길 이 입 니 다. 
풀기 [(7+15-10) X 2+3] X 2= 

=[12 x 2+3] ■父 2=21 X 2=54( m ) 

(검산) 처음에 쓴것은 
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54+2+3=30(m) 

두번째로 쓴것은 (54_30) + 2_10=2(m) 

남은것은 54-30-2-15=7(m). 

답 본래 있 은 전 기줄은 54m 입 니 다. 

실 례 3. 어떤 저탄장에 몇 t 의 석탄이 있습니다. 처음 
에 본래 있던 석 탄의 절반을 운반해갔고 두번째로 450t 을 더 
실 어 왔습니 다. 세번째 로 또 지 금 있는 석 탄량의 절 반과 50t 을 
실 어갔습니 다. 남아있는 석 탄의 2배 가 1200t 입 니 다. 저 탄장에 
본래 있은 석탄은 몇 t 이였습니까? 

따져보기 

이 문제에서 저탄장에 본래 있은 석탄의 총량을 알지 못 
하므로 주어진 조건의 순서 에 따라 푼다는것은 쉽지 않습니 
다. 이제 그림 17_2에 따라 따져봅시다. 


본래 있은 석탄? t 



처음에 실어간 두번째 실어온 

본래 있은 석탄의 절반 석탄 450t 

본래있은 석탄과 두번째 


실어온 석탄의 합의 절반 50t 1배 


세번째 실어간것 나머지 석탄 

2 배 


1200 t 

그림 17-2 

《남아있는 석탄의 2배가 1200t> 이라는 조건에 의하여 
남아있는 석 탄의 수량을 알수 있습니다. 

《세번째 날라간 석 탄은 현재 있는 석 탄의 절반과 또 
50t 이 더 많다> 는데로부터 지금 있는 석 탄의 절반이 몇 t 인 
가를 알수 있습니다. 따라서 지금 있는 석탄의 량에서 두번 
째 날라간 량 450t 을 덜면 본래 있은 석탄의 절반이 얼마인 
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가를 구할수 있고 마지막에 본래있은 석탄의 량을 구할수 있 
습니다. 

풀기 (1) 남아있는 석탄의 량 

1200 + 2=600(t) 

(2) 본래 있은 석탄의 절반과 두번째로 실어온 석탄의 
합의 절반 

600+50=650(t) 

(3) 세번째로 실어간 석탄과 나머지 석탄의 총량 

650x2=1300(t) 

(4) 본래 있은 석탄의 절반 

1300 - 450 = 850(0 

(5) 본래 있은 석탄의 량 

850x2=1700(t) 

종합하면 다음과 같습니다. 

[( 1200 + 2+50) X 2 - 450] X 2=1 700(t) 

(검산) 처음에 운반해간 석탄의 량 
1700 + 2=850(t) 

두번째로 실어온 석탄과 남아있는 석탄의 합 
1700-850+450=1300(t) 

세번째로 실어간 석탄량 

1300+2+50=700(t) 

남아있는 석탄량 

1300-700=600(t) 

남아있는 석탄의 2배 

600x2=1200(t) 

검산결과는 문제의 조건을 만족시 킨다는것을 알수 있습 
니다. 그러므로 풀이는 정확합니다. 

답 저탄장에 본래 있은 석탄은 1700t 입니다. 

실 례 4. 상자안에 몇알의 사과가 들어있 습니 다. A 는 그 
중의 절반과 1알을 더 꺼냈고 B 는 나머지의 절반과 또 1알을 
더 꺼냈으며 C 는 다시 나머 지 의 절반과 또 1알을 더 꺼 냈습니 
다. 상자안에는 사파 1알이 남았습니다. 이 상자안에 있는 사 
과값은 모두 6원 60전입 니다. 사과 한알의 값은 얼마입 니까? 
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따져보기 

그림 17_3과 같이 그림을 그려서 따져볼니다. 


다시 나머지의 
나머지의 절반 절반 
1개 1개 1개 1개 

，、 ，一、—- 고 - ，、 -、，서서__我— • ，서' ""' 


A 가 꺼낸것 묘가 꺼낸것 C 가 꺼낸것 

그림 17-3 


이 그림으로부터 다음과 갈은 사실을 알수 있습니다. 

마지막에 남아있는 사과 한알에 C 가 꺼낸 사과 한알을 
더하면 나머지의 절반이 됩니다. 즉 두알은 다시 남아있는 
알수의 절반입니다. 

그러므로 다시 남아있는 알수는 (2 公:뇬 )4 알입 니 다. 

이 네알에 B 가 꺼 낸 사과 한알을 더하면 나머 지 알수의 
절반이 됩 니다. 그러 므로 A 가 꺼 낸 다음 남아있는 알수는 (5 
X 2=)10 알입니다. 

이 10알에 A 가 꺼 낸 사과 한알을 더하면 본래 있 은 사 
파의 절반이 됨 니다. 그러므로 상자안에 본래 있은 사과는 
(11 X 2=)22 알입니다. 

22알의 사파값이 6원 60전이므로 사파 한알의 값을 구할 
수 있습니다. 

풀기 (1) 상자안에 있던 사과의 알수 

{[(1+1) X 2+1] X 2+1} X 2=[(2 X 2+1) X 2+1] X 2 
=(5 X 2+1) X 2=1 I X 2=22( 알) 

(2) 사파 한알의 값 

6원 60전=660전 또는 6.6 원 

660전 +22=30( 전) 또는 6.6 X 22=03(^) 

(검산) 

A 가 꺼낸 사파알수 22수2+1=12(알) 

B 가 꺼낸 사과알수 (22-12)+2+1=6(알) 

C 가 꺼낸 사과알수 (22_12_6)+2+1=3(알) 

마지막에 남아있는 사과알수 22 _(1 2 +6+3)=1(알) 
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상자에 있는 사과 전체의 값 30X22=660 전 (=6 원 60전) 

검 산결과는 주어 진 조건 이 만족된다는것 을 보여즙니 다. 
그러므로 풀이는 정확합니다. 

답 사과 한알의 값은 30전입니다. 

[설명] 앞에서 본 실례를 통하여 알수 있는바와 같이 거끌 
추리법도 흔히 쓰는 하나의 사고방법입니다. 이와 갈은 응용문 
제를 풀 때 문제의 특성에 의하여 문제의 마지막결과로부터 시 
작하여 거꾸로 올라가면서 따져보고 추리합니다. 이와 같은 거 
끌추리법은 어려운 문제를 쉽게 풀수 있게 해주며 복잡한 문제 
를 간단한 문제로 넘길수 있게 합니다. 그러므로 이 방법을 능 
숙하게 써먹을수 있도록 문제풀이에 정통해야 합니다. 


련습 17 

1. 어떤 수에 2를 더하고 3을 던 다음 4를 곱하고 그것 
을 5로 나눈 결파가 12입니다. 이 수를 구하십시오. 

2. 어떤 수에 8을 더하고 8을 곱한 다음 다시 8을 덜고 
그 결과를 8로 나눈 결과도 8입니다. 이 수를 구하십시오. 

3. 어떤 도로보수작업반이 첫날에 전체 도로의 절반보다 
40m 만큼 적게 수리하였고 두번째 날에 나머지의 절반보다 
10m 를 더 수리하였는데 아직 60m 가 남아있습니 다. 이 도로 
는 길이가 몇 m 입니까? 

4. 어머니가 과일상점에 가서 몇개의 수박을 사왔습니다. 
첫날에 그의 절반과 반개를 먹었고 두번째 날에 나머지의 절 
반과 또 반개를 먹었고 세번째 날에 나머지의 절반파 반개를 
먹었더니 수박이 다 없어졌습니다. 어머니가 사온 수박은 모 
두 몇개입니까? 

5 . 어떤 창고에서 네차례에 걸쳐 물자를 실어가는데 처 
음에는 창고에 있는 물자의 절반을 실어가고 두번째에는 나 
머지의 절반을 실어갑니다. 그 다음에도 나머지의 절반씩 실 
어갑니 다. 네번 실어 간 다음 나머 지물자를 모두 A, B, C 세 
공장에 나누어줌니 다. A 공장에 24t 을 주고 B 공장에는 A 공장 
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의 절반을 주며 c 공장에는 4t 을 주었습니다. 처음에 창고에 
있은 물자는 몇 t 이였습니까? 

6. 백화점에서 탁구공을 파는데 첫번째 손님은 전체 탁 
구공의 절반파 반통을 사고 두번째 손님은 나머지 탁구공의 
절반과 반통을 샀습니 다. 세번째 손님 은 나머 지 15통을 다 
샀습니다. 상점에 본래 있은 탁구공은 몇통이였습니까? 

7. 광진은 윤미에게 다음과 같이 물었습니다.《너의 할 
아버지는 올해에 몇살이냐?> 윤미는 다음과 같이 대답하였 
습니 다. <나의 할아버 지의 나이 에 16을 더하고 4로 나눈 다 
음 15를 덜고 …을 곱하면 100이 된다. 올해 나의 할아버지 
는 몇살이겠는가를 네가 계산해보아라 >. 광진이를 도와서 한 
번 계산해보십시오. 

8. 수 A 는 100입니다. 수 묘에 10을 더하여 얻어진 합에 
10을 곱하고 거기에서 다시 10을 덜고 그 차를 10으로 나누면 
수 A 가 얻어집니다. 수 A 에 수 B 를 곱한 적을 구하십시오. 

9. 두 수 A, B 가 있습니다. 수 A 에서 수 묘를 덜면 7이 
됨 니 다. 수 B 에 수 A 를 더 하고 이 합에 수 A 를 곱하고 다시 
수 A 를 덜었을 때 얻어지는 차를 수 A 로 나누면 수 A 가 됩 
니 다 . A，B 두 수의 합은 얼 마입 니 까? 


답 및 풀기방향 

1.12 x 5+4+3-2=16 2.(8 x 8+8) + 8-8=1 

3. [(60+10) X2 -40] X 2=200( m ) 

4. [(0.5 X 2+0.5) X 2+0.5] X 2=7( 개 ) 

5 . 24+244- 2+4=40( t ), 40 x 2 x 2 x 2 x 2=640( t ) 

6. [(15+0.5) X 2+0.5] X 2=63( 개) 

7. (100+10+15) x 4-16=84( 살) 

8. (100 x 10+10) + 10-10=91,91 x 100=9100 

9. B =( AxA + A )+ A - A = Ax ( A +1)+ A - A = A +1- A =1 
A - B =7 이 므로 A - l =7, A =8 

따라서 A + B =8+ l =9 입니다. 
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제 18 절. 렬거법에 의한 응용문제풀기 


어떤 응용문제에는 문제에 수량관계가 숨어있기때문에 갈 
피를 잡기 힘들고 또 구하려는 문제가 때로는 몇개의 경우로 
갈라지기도 합니다. 이와 갈은 경우에 있을수 있는 답을 다 
찾아야 하는데 때로는 빼놓을수 있습니다. 이 런 문제는 렬거 
법을 써서 푸는것이 좋습니다. 일반적으로 표를 써서 응용문 
제의 조건과 관계되는 수량관계 또는 답을 렬거하면 빼놓거나 
되풀이되는 현상을 피할수 있습니다. 이것이 렬거법입니다. 

실례 1. 수 5가 하나，수 2가 4개，수 1이 8개 있습니 
다. 수 9를 만드는데 몇가지 방법 이 있겠습니까? 

따져보기 

만일 수 9를 만들자면 쉽습니 다. 그러 나 겹치 지도 않고 
빼놓는 일도 없이 다 찾으러면 쉽지 않습니다. 이와 같은 경 
우에 렬거법 을 써서 모든 답을 다 찾을수 있습니 다. 렬거 법 
을 쓸 때 표를 만들면 편 리합니 다. 이 문제 의 표를 만들면 
다음과 갈습니다. 

풀기 표 1을 보십시오. 

답 7가지 방법이 있습니다. 

[설명] 렬거법 H 1 


을 써서 문제를 풀 


수 5 

수 2 

수 1 

계 

때 식을 세워 계산 

취한 개수 

1 

1 

2 

9 

할 필요가 없습니 


1 

2 

0 

9 

다. 만일 식을 세 


1 

0 

4 

9 

워 계산할것을 요 


0 

1 

7 

9 

구한다면 이 표를 


0 

2 

5 

9 

리용하여 식을 세 


0 

3 

3 

9 

우면 됩니다. 


0 

4 

1 

9 


실례 2. 할머니나이는 올해 60살이고 손녀의 나이는 
올해 12살입 니 다. 몇년 후이 면 할머 니 나이 가 손녀 나이 의 3 
배로 되겠습니까? 
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따져보기 

앞에서 이미 지적한바와 같이 매 사람들사이 에 늘어나는 
나이수는 모두 갈습니 다. 즉 할머니 나이가 몇살이 더 많아진 
다면 손녀나이도 그만큼 많아집 니다. 그런데 그들의 나이차 
는 변하지 않습니다. 할머니나이는 손녀의 나이보다 (60- 
12=)48(살)이 더 많습니 다. 《몇년 후이 면 할머 니 나이 가 손녀 
나이의 3배로 되겠는가?>이때 할머 니 나이 는 손녀 나이 보다 (3 
_ 1=)2 배 더 많게 됩 니 다. 따라서 《차> 와 《배 수> 를 가지 
고《차와 배 수에 관한 문제>의 풀이법 에 따라 식 을 세워 계 
산하면 답이 얻어집니다. 

풀기 1 (1) 할머니나이가 손녀나이의 3배일 때 손녀나이 
는 몇살이겠습니까? 

(60-12) (3-1)=48 4- 2=24( 살) 

(2) 손녀나이가 24살이 되려면 몇년이 지나야 하겠습니까? 

24-12=12( 년) 

(60- 12) + (3-1)- 12=12( 년) 

풀기 2 (60- 12) + (3- 1)X3-60=12( 년) 

그 리 유를 설명해 보십 시 오. 그리 고 검 산해 보십 시 오. 

이 문제를 렬거법을 써서 풀수 있습니다. 렬거법을 리용 
하여 추상적 이고 복잡한 사고과정을 표의 형식으로 넘겨풀수 
있습니다. 물론 표를 그리려면 좀 시끄럽기는 하지만 쉽고 
간단명 료하여 생 각하기 도 쉽습니 다. 답을 표 2에 주었습니 다. 
H: 2 



할머니나이 

손녀나이 

할머니 나이가 손녀나이 의 몇배 입 니까? 

금년 

60 

12 

5 배 

1 년후 

61 

13 

4배보다 9살이 더 많습니 다. 

... 

... 

- 

- 

5 년후 

65 

17 

3배보다 14살이 더 많습니다. 

... 

... 

... 

... 

10년후 

70 

22 

3배보다 4살이 더 많습니 다. 

11 년후 

71 

23 

3배보다 2살이 더 많습니 다. 

12년 후 

72 

24 

3 배 
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답 12년후이면 할머니나이가 손녀 나이의 3배로 됨니다. 
(검산) (60H2) + (12+12)=72+24=3( 배) 

실 례 3. 어떤 나라에는 2원짜리 종이돈이 있습니다. 지 
금 A, B 의 두 사람이 가지고있는 돈은 모두 40원인데 모두 2 
원짜리입 니 다. 매 사람이 가지 고있는 돈은 모두 4원의 옹근 
수배입 니 다. 두 사람이 가지 고있 는 돈은 각각 얼 마씩입 니 까? 
따져보기 

A, B 두 사람이 가지고있는 40원은 모두 2원짜리 종이돈 
이라는데로부터 

40=2+38=4+36=6+34=8+32=10+30=12+28 

=14+26=16+24=18+22=20+20 

이 얻어집 니 다. 

또 매 사람이 가지고있는 돈이 모두 4의 배수이므로 
4+36, 8+32, 12+28, 16+24, 20+20만 문제의 조건을 만족시 킵 니 
다. 

《더 하기 의 바꿈법 칙 > 에 의하여 문제 의 조건을 만족시 
키는 다섯가지 경 우중에서 20+20을 제외한 나머지 산수식 들 
의 더하는 수의 위치를 서로 바끌수 있습니다. 그러므로 다 
음과 같은 9 가지 경우가 있을수 있습니다. 

답 A 는 4원 B 는 36원 A 는 28원 B 는 12원 

A 는 36원 B 는 4원 A 는 16원 B 는 24원 

A 는 8원 B 는 32원 A 는 24원 B 는 16원 

A 는 32원 묘는 8원 A 는 20원 B 는 20원 

A 는 12원 묘는 28원 

이것을 표로 만들면 표 3과 갈습니다. 



실 례 4. 40명 의 학생 들이 함께 꽃송이 를 만듭니다. 매 
사람이 가지고있는 종이는 모두 서로 다트고 7장부터 46장까 
지 가지고있습니다. 한송이의 꽃을 만드는데 3장 또는 4장의 
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종이가 듭니다. 매 사람은 모두 자기에게 차례진 종이를 다 
써야 하며 될수록 많은 꽃송이를 만들어야 합니다. 마지막에 
4장의 종이 로 만든 꽃은 모두 몇송이 겠습니 까? 

따져보기 

이 문제에서 수량관계는 숨겨져있습니다. 직접 식을 세 
워 풀기 는 힘 듭니 다. 그러 므로 렬거법 을 써 서 수량관계 를 밝 
혀야만 쉽게 풀수 있습니다. 

될수록 꽃송이를 많이 만들어 야 한다는 조건을 만족시키 려 
면 3장으로 만든것이 많아야 합니다. 표를 만든데 기초하여 4장 
의 종이 로 만든 꽃송이수에 어 떤 규칙 이 있는가를 찾고 이 규 
칙에 따라 식을 세워 계산하여야 합니다. 

풀기 표 4를 보십시오. 


표 4 


매 사람에게 있는 종이수(장) 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

... 

종이 3장으로 만든 꽃수(송이) 

1 

0 

3 

2 

1 

4 

3 

2 

5 

... 

종이 4장으로 만든 꽃수(송이) 

1 

2 

0 

1 

2 

0 

1 

2 

0 



표 4를 보면 종이 4장으로 만든 꽃송이수의 규칙 은 1，2, 
0, 1，2, 0, 1，2, 0 ••• 이 라는것 을 알수 있습니 다. 산수식 을 세 워 
계산하면 다음과 같습니다. 

40 + 3=13 … 1( 나머지) 

(1+2) X 13+1=40 

답 4장의 종이 로 만든 꽃은 모두 40송이 입 니 다. 


련습 18 

1. 수 5가 2개，수 2가 4개，수 1이 8개 있습니다. 이 수 
들의 합이 12가 되 게 묶으려면 몇 가지 방법 이 있 겠습니 까? 

2. 윤철이에게 4전짜리 우표 2장，2전짜리 우표 4장，1전 
짜리 우표 8장 있습니 다. 이 우표들을 결 합시켜 8전짜리 우 
표로 쓰게 하려면 몇가지 결합방식이 있겠습니까? 
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3. 어머니의 올해 나이는 46살이고 딸의 올해 나이는 16 
살입니다. 어머니나이가 딸의 나이의 7배로 된 해가 몇년전 
이 겠습니 까?(적 어 도 두가지 방법 으로 푸십 시 오.) 

4. A, B 두 사람이 각각 얼마간의 돈을 가지고있는데 그 
들이 가지고있는 돈의 합은 40원이고 매 사람이 가지고있는 
돈은 모두 5원짜리입 니 다. 그들이 가지 고있는 돈은 각각 얼 
마씩 이 겠 습니 까? 

5. 윤철이는 올해에 13살이고 광진이는 15살입니다. 두 
사람의 나이합이 50살일 때 두 사람은 각각 몇살이겠습니 
까?(렬거법 을 써 서 푸십시 오) 

6. 제18절의 실례 4에서 마지막에 3장의 종이로 만든 꽃 
은 모두 몇 송이입 니 까? 

7. 어머니가 8kg 이 들어있는 한통의 기름을 사왔습니다. 
이가운데서 4kg 을 친척집에 보내려 하는데 저울이 없어서 무 
게를 달굴수 없습니다. 다만 5kg, 3kg 을 넣을수 있는 통이 각 
각 1개씩 있을뿐입니다. 이 3개의 통을 리용하여 적어도 몇 
번 조작하면 4kg 으로 가를수 있겠습니까? 


답 및 풀기방향 

1.9 가지 방법 이 있습니다. 표로 만들면 다음과 갈습니 다. 
S 5 



5 

2 

1 


5 

2 

1 

취할수 있는 
가지 수 

1 

0 

7 

취할수 있는 
가지 수 

2 

0 

2 

1 

1 

5 

0 

2 

8 

1 

2 

3 

0 

3 

6 

1 

3 

1 

0 

4 

4 

2 

1 

0 





2. 9가지의 결합방식이 있습니다(표 6). 






6. 실례 4에서와 같이 가령 7, 8, 9, 10, 11，12, 13, 14, 
15, …를 차례로 갈라서 3장의 종이로 만들수 있는 꽃송이수 
의 규칙 을 찾으면 1,0, 3, 2, 1,4, 3, 2, 5, … 즉 4,7, 10의 규칙 으 
로 배렬됩 니다. 13개의 수로 된 렬이 됨 니 다. 40 + 3=13 ."I이 
고 나머지가 1이라는것은 46장으로 만들수 있는 꽃송이의 개 
수입 니 다. 즉 46장에 서 3장으로 만들수 있는것 은 14송이 이고 
4 장으로 만들 수 있는 꽃송이는 4+7+10+13+ 
+16+19+ 22 + 2 5+ 2 8+31+3 4 +37+ 4 0+1 4 =300(송이 )입 니 다. 

7. 적어도 7번 조작해야 합니다. 표 9를 보십시오. 


B 9 


부은 회수 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 kg 통 

8 

3 

3 

6 

6 

1 

1 

4 

5 kg 통 

0 

5 

2 

2 

0 

5 

4 

4 

3 kg 통 

0 

0 

3 

0 

2 

2 

3 

0 
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이 책에는 학생들의 수학적지능을 체계적으로 키워주기 
위한 문제들 즉 수들사이에 작용하는 규칙，계산을 빨리할수 
있는 방법，합파 차에 관한 문제，따라잡기문제，만나기문제 
등의 풀이법이 서술되여있다. 

이 책은 보통교육부문 학생들을 위한 참고서로 출판 
한다. 
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